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PREFAZIONE 




Olti furono gli antichi Autori , che 
in diverfe mankre propofero già gli 
Elementi di Geometria» cioè Ipo- 
crateChio» Leonzio «EudofTo Gni- 
dio, Teudio Magnete» e più ab- 
bondantemente de' mentovati Ermotimo Colofo- 
nio> vinto però anch' efTo, e di gran lunga fupe- 
rato da Euclide» il quale con miglior metodo 
con maggior cMarezza , e con più elàrte di- 
moilrazioni degli altri gli diftefe ; laonde fu- 
rono abbandonate» e fi perderono le Inflituzioni 
matematiche de' fopraddetti Scrittori » e ciafcuno 
s' appigliò a quelle di Euclide , le quali fono fiate 
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VI 

fempre meritamente applaudite da tatti i Matema- 
tici antichi» e moderni. 

Sono pafTati circa a venti fecoIi,da che furono 
pubblicati gli Elementi di Euclide > ed in quefto 
tempo da diverfi illuftri» e celebri Geometri molte 
altre famofe fpeculazioni fono (late ritrovate» che 
hanno fomminiflrato agi' intendenti non piccolo 
campo di far nuove Inflirazioni Elementari più 
compendiofe» corredate di Teoremi ancora più 
generali di quelli di Euclide» ed arricchite di Prò- 
pofìzioni da eflb non dimoftrate . 

E quantunque interrogato una volta PiftefTo Eu- 
clide dal Re Tolomeo, fé potelfe trovarli una via 
più compendiola di quella » che era propofla ne' li- 
bri de' fuoi Elementi » rifpondefTe» che non poteva 
alfegnarli né più nobile » né più regia di quella da 
lui inventata » non oftante fono di parere, che ciò 
potelfe per avventura verificarli in quel tempo» 
ma non già dopo il decorfo di due mila anni» nel 
qual tempo fendo (late fatte grandiflìme fcoperte 
in quella fublimillìma Scienza «non vi ha dubbio» 
che non pofla effere ftato immaginato» e diftefo 
un metodo più facile » più breve , e forfè ancora 
più comodo di quello tenuto da Euclide. Abba» 

ftan- 
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Ilanza vien ciò comprovato dalle molte Inftituzio- 
ni Geometriche divulgate di tempo in tempo, e 
propolle da varj dottiilìmi Matematici, tra' quali 
a poiTono annoverare il Sorelli, il Fabri, F Arnal- 
do , il Duca di Burgundia, il Pardies, lo Sturmio, 
il Guarini, il Marchetti , il Croufaz, il Wolfio, ed 
altri , le quali fono ftate ricevute Tempre coii fomma 
lode , ed applauCo da tutta la Repubblica Lettera- 
ria . Laonde io pure moflb dal loro efempio, ho de- 
terminato di far pubbliche quelle mie nuove In- 
flituzioni , lufìngandomì , che debbano anch' effe 
incontrare 1* approvazione, e l'aggradimento de- 
gl'intendenti. 

Per non prolungarle di foverchio , non ho po- 
rto in effe tutte le nuove proprietà geometriche, 
che da me fono fiate ritrovate, ma quelle folo, 
che ho creduto più neceffarie agli {bidenti fcolari, 
non potendo né pur io in quella troppo grave 
età, e con la mente alquanto affaticata attender 
di propofìto a taccogUerle tutte infìeme da' miei 
ferirti , e difporle con ordine bene, adattato a que- 
lli Elementi. 

Sembrerà forfe a taluno cofa nuova 1* aver io 
polli gli Aflìomi avanti alle Definizioni , alteran- 
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do in cotal guifa il metodo d' Euclide ; ma ficco- 
me nellì Scolj da me addotti alle Definizioni, mi 
fervo di quelli Affiomi , perciò ho ftìmato bene di 
fervirmi di quella difpoiìzione , che voglio fperare 
non debba eilermi difapprovata. 

Ho divifo quefte Inftituzioni in tre parti ; la pri- 
ma riguarda la materia trattata da EucUde ne* pri- 
mi quattro libri ; la feconda concerne ciò $ che 
dal medeiimo vien dimoflrato nel quinto , e nel 
feflo; e la terza comprende la dottrina da elio 
fpiegata nell' undecimo , duodecimo , e decimo- 
terzo libro . 

Ciafcuna di quefte tre parti comprende poche 
PropoHzioni , avendole eflefe con molti Corollarj 
ad altre aiTerzioni confeguentemente dimoflrate . 
Se con tal metodo io abbia pienamente confegui- 
ro il fine da me bramato, il vedranno! cortefi 
Leggitori, al prudente intendimento de' quali, ed 
al retto giudizio de' dottiilìmi Matematici io to- 
talmente mi rimetto. 




INSTITUZIONl 

GEOMETRICHE 

PARTE PRIMA. 

ASSIOMI. 

|B cofe uguali a una terza^ fono u*» 
guaU ancora fra loro • 

li. Di due cofe uguali fé una 

^ è maggiore , o minore di qualche 

terza quantità » V altra ancora farà maggiore * o 
minore di eiTa terza; e fé una terza quantità è 
maggiore» o minore della prima di due altre 
.'Uguali , farà jparimente maggiore , o minore della 
feconda» 

IIL Ad uguali quantità aggiungendo una ftef- 
fa quantità comune , o altrettante quantità , tra 
di loro uguali, fi faranno pure effe fomme ugua- 
li; e dalle uguali detraendo qualche comune por- 
zione, o altrettante partì uguali, Je re/idue xìr 
mangono pure tra loro uguali , 

IV. Alle quantità difuguali aggiunta Una co- 
imune, o altrettante uguali, fi fanno pure fomme 

difuguali ; ed ancora levando dalle difuguali UM 

fiefia comune porzione, o altrettante parti tra 

Joro uguali, le refidue rimarranno pure difuguali. 

V. Le quantità , che foprappofte V una air al- 
erà, fi combaciano efattaiDcnte > fenza veruno ec-> 
cefib, o difetto dell'una dalf altra ^ fono uguali^ 
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purché non iblamente il fenfo (che potrebbe 
non avvertirne il precifo adattamento ) ma la 
ragione moftri dover ciò fuccedere f 

VI. Il tutto è fempre maggiore di qualunque 
Tua parte; ed è il tutto uguale a tutte le lue 
parti preie infieme. 

VII. Se il doppio d'una quantità è maggiore» 
o minore , o uguale al doppio d' un altra quan- 
tità , ancora quella prima lemplice quantità fa-* 
rà maggiore , minore > o uguale air altra Templi* 
ce ; e lo fteflb può dirfi de* tripli, o altri ugual- 
mente moltiplici di altre femplici quantità, che 
fecondo quelli faranno tra di loro uguali, o Pu- 
no maggiore , o minore dell' altro , ancora que- 
fle femplici faranno uguali^ o la, prima maggio- 
re , o refpettivamente minore della feconda t 

Vili. Similmente le quantità doppie» ©tri- 
ple, o ugualmente moltiplici d'una medefima,o 
di altre tra dì loro uguali, debbono eflere quel- 
le pure uguali tra loro • 

Ó E F J N I Z I KI. 

TAV, I. I. Corpo dicefi quella quantità , che ha tre di- 
^^^' '• menfioni^in lunghezza, in larghezza, e in pro- 
fondità» 

' IL Superficie è P eftremità del Corpo diftefa 
£>lamente in lunghezza , ed in larghezza , non in 
profondità ir 

IIL Linea è T eftremità della fuperficie , che 
•folo in lungo diftendefi>fenza veruna larghezza» 
© groflezza . - 

IV* Vumo è Peftremo della linea, fcnza ve- 
runa efténfione* 

SCO- 
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SCOLIO!. 

I. T^Er e/empio f nel dado AE fiendejt la di /«^' pjG. ,. 

JL fno/e nella lunghezza F E , nella larghez- 
za F G , r nella profeti di (à , o altezza F C j e fue^ 
fio dicefi Corpo, o ancora Solido, che ancora pi^ 
avere difuguale eflenfione in eia fihe duna parte 9 
Cime un tronco ADEFG, in cui è maggiore la 
lunghezza FÉ della lunghezza CD, la largbez^ ^^^- ^ 
za FG i maggiore di CA, la profondità in C¥ 
pu^ ejfere maggiore della profondità /» BH &c. 
non efendo necefariòf che il corpo abiia per qua- 
lunque ver fi p in ciafcheduna parte , una uguale 
efienfione . 

IL Perchè poi da noi non fi trova alcun corpo df 
'^infinita grandezza , ma fi vede ognuno terminator 
conicene difcernère quelle eflremità , che lo limi- 
tano , oltre le quali più non fi efiende ì e quefle 
fono le Superficie di elfo Corpo , quali per efem^ 
pio fono le facce laterali AF, FD, DH, HA, 
'c la fuprema B C , r r infima F H , le quali han- 
no bensì efienfione in lunghezza , e in larghezza , 
nta non in profondità , non avendo grojfezza alca-- 
fia ; altrimenti non farebbero puri termini del 
corpo , ma parti del me defimo . 

IH. Inoltre y perchè le ftefie fuperfitie non fino 
infinitamente eficfe, fna limitate , debbono avere le 
loro efiremità y che fono le Linee; come lafupef^ ^.^ 
fide AD vede fi limitata dalla parte deflra y e dal- 
ia ftnijlray con le linee BD, AC , ficcome delle 
parti d* avanti , e di dietro con le linee CD, A B , 
nelle quali Htrovafi la fola efienfione in lunghez- 
za, ma noH veruna larghezza , altrimenti farebbero 

A z ' ancor 



4 IKSTITUZIONI 

gncor efc parsi di fuferfictc , € non puri confini di 
ejfa. 

IV. Finalmente i non tfftndo qualunque linea 
prolungata in infinito ^ dovrà ejferc terminata, e 
non immenfa , le di cui efiremità faranno li Punti, i* 
FIG. 4. Qfii^ principiano , e dove finifcono t come nella li^ 
nea AB// due termini fono i punti A, B; r nel- 
la lineai QH fono gli eflremi punti C, D» «/ 
quali non deve trovarfi fpecie veruna di efienfionct 
perchè fé aveffero qualunque piccola lunghezza % 
farebbero lineette , e non termini di ejfe linee • 

V# Si potrebbe però da taluno confederare ^ che 
in una fuperficìe globofa j benché non fia infinita ^ 
non po£ono accennarfi le linee , che fono i fuoi ter- 
mini ; ed ancora in una linea rotonda , che ritorni 
in Je fiejfa , quantunque finita , non potervi afie-- 
gnare i punti , da cui fia terminata . Al che ha- 
fiera rìjponderi , che in qualunque fito fegandofi 
il corpo di una palla , verrà fegata ancora la fu- 
perfide globofa di effa con una linea curva , là 
^uale farà il termine di quelle parti di fuperfi^ .' 
fiCf che vengono divi fé da ejfa\^e parimente fé- 
gando una Superficie circondata da quella Une a ro^ 
tonda , fi determineranno li punti , che fono termi- 
ni delle parti di quella curva , che ritornava in 
fé flefa , e che refia divifa per quefio taglio del^ 
la fuperficie in due porzioni terminate da effi 
punti 4. 

ù E F I N I Z I NI. 

. V. DI tutte le linee , come ACB, AEB tcr^ 

* *' minate negli ftefli punti A^B yìz più breve di 

tutte, che e AB^ dicefi Linea Retta i le altre 

poj 
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poi fono Curve 9 o compdlc di più curve , di 
più rette > odi qualche retta ^oppure di qualche 
curva conneOa a quella • 

VI. Di tutte le fuperficie , che poflbno termi- fig. 6, 
fiate nelle medefime linee AC^ BD, la minima 

di tutte ^CjDjB dicefi Superficie Piana; T altre > 
comeCFBD A, ovvero AEBDHCfonoCurve, 
o compoile di più curve , o di più piane > ovve* 
ro di curve congiunte con piane. 

VII. Dicefi Figura qualunque fyzzìo, che da 
uno » o da più termini , per ogni verfo > riefca 
circofcrìtto • 

Vin. Quella figura, che da tre linee rette iia 
comprefa, dicefi Triangolo Rettilineo. 

S C O L I O IL 

I. ir^ì^^^ M^ rette linee non pojfono fare una fi- pic. 7. 

jLJ gura, perchè fono del tutto fiaccate^ 
come AB, CD , tra le quali riefce lo fpazio di 
^uà, e di là aperto; convengono in un filo punto 
F le rette EF,GF, tra le quali pure riefce lo fpa- 
zio aperto dalla banda oppofla al loro concorfo v 
pure fi in due punti H , I concorrono due linee ret- 
te IH, HI, riufciranno adattate in una fiefa 
lunghezTUtf finza comprendere fpazio veruno, e fi 
fendo V una foprappofia aW altra, ed efattamente 
congruente con quella ; che fi fi credere andajfe^ 
ro di f giunte, come HI, H LI , comprendenti qual- 
che fpazio , una di ejfe dovrà ejfere maggiore deW 
altra , e però farà curva ; come farà H L I, non poten^ 
do ejfere tanto quefia , che quella linea la breviffi^ 
ma eftenfione di lunghezza, fra i detti termini^ 

IL Éensì due linee curve AC&> AFB, ovve- ^^^- ^' 

A j ro 
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to una retta AB con la curva ACB> # èneara 
una fola curva A D B C » che ritorni in fé fiejfa » 
pojfono fare una figura , comprendendofi tra effe la 
fpazìo per ogni verfo. 

III. Per chi adunque non poffono due linee rette 

WG- 9- comprendere una figura y almeno tre rette linee J^S^ 
AC, CB conviene f che fi connettano coloro ter^ 
mini per fare una figura ABC, che dicefi Trian- 
golo rettilineo. 

riG. IO ^^* Qji^^^ P^^ alle fuperficie piane no» poffo^ 

' no comprendere qualche figura corporea , ni dma . 

ni tre fole , ma quattro almeno , come accade in 

' una Piramide EGVDicomprefa t^ quattro trian^ 

FIG. ii.goli DEG ,DG¥ ,EGF ,ED¥; imperocché tre 

fòli piani A , B, C , ( r molto meno due foli A , B ) 

non pò fono comprendere una figura corporea ; ma 

' dalle fuperficie curve fi può heniffimo^ o fi$ una 

fola y ducyo tre ancora , comprendere lo fpazào^ 

onde rìfult crebbero le figure de* Corpi» 

FIG* II. ^- ^^^^' ^Jf^^^ una linea retta la più ir ève di 
' tutte P altre terminate a* medefimi punti ^ come fi 
• i dettò nella Defiiiizione V. è chiaro, che in qual- 
fivoglia triangolo BAC qualunque lato BC de* 
ve e fere minore della fomma degli altri due A B , 
AC terminati agli fieffi punti B,eCy tra cui già* 
ce la linea B G ; ficcome ancora , fé più altre lig- 
nee A C B , A D B convengono ne* due termini A , B , 
e fé fono maggiori della retta AB; ed e fendo a- 
mendue concave verfo la medefima parte , bifogna 
che V efleriore KQB fia maggiore delP interiore 
ADB , accofiandofi più quefla^ che quella alla mi^ 
nima retta linea A B . 

FIG. ij. VI. Onde ancora è chiaro, che fé da' termini 

A,B 



GfiOMETRÌCHE. 7 

A,B della bafe AB d\un triangolo ACR^Jìano 
tirate dentro due linee AD» BD> convenienti in 
X>^Jara^ le due interne AD , BD minori delle 
due efieriori AC> BC, paragonando Ut fomma di 
quelle alla fomma di queftc , come fi è detto del- 
le curve antecedenti APB> ACB. 

D E F I N I Z I NI. 

IX. Concorrendo due lince AB^CB nel punr ^^^- H- 
to B , non da parti direttamente oppofte , che fa- 
rebbero così una fola r^tta linea « ma in modo tale^ 
che reiti una inclinata all' altra , fi diranno fare un 
Angolo nel punto del loro concorfo m il quale (li- 
meraffi maggiore , o minore , fecondo la maggio- 
re , o minore apertura di dette linee , fenza ri- 
guardo alla lunghezza di eflTe . 

X« Quandq una linea D£ concorra con laret* pjQ^ ^^^ 
t^ AC nel punto "B ,it\ modo tale » che non pen<- 
da più da una banda» che dall' altra , ma fia u- 
talmente inclinata ad amendue le parti BC, 
£ A , ficchè gii angoli ABDsCBD fiano uguali » 
allora d^tta linea BD fi dirà Perpendicolare all' 
altra AC. 

XL E ciafcuno di detti angoli ^S7Z)»C£/) fi 
dirà Angolo retto . 

XIL Ma facendo la linea Di? fopra Ia-4Can- "g. io. 
goli difuguali» da una parte l'angolo ^jffZ) mag- 
giore, d^r altra CBD minore » fi dirà elTa linea 
©B Obliqua fopra l'ajtra AC. 

XIII. E r angolo maggiore fi dirà 0///(/b» l'an- 
golo minore Acuto • 
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SCOLIO IIL 

I. r^^^?/^ ^^^ ^^è^i angoli ABD tànfeguente 
X^ all' altro Q^D refendo fatti ambi due ami- 
la medefima linea DB; fopra la flejfa AC; e di^ 
cendofi Ktttì tali angoli^ quando fono tra di lor^ 
uguali y bifogna che riufcendo difuguali^ il mag^ 
giore del retto fia V ottufo^edil minore del retto 
fa V acuto , e tutti e^ due {refi infieme fono ugtsali 
alla fomma dt due retti . 

II. Non folamente fono uguali tra loro li due 
conseguenti angoli retti , fatti da una per pendice^ 
lare fopra una linea retta ^ ma ancora qualunque 
angolo retto è uguale ad un altro fatto /òpra un 

MG, IT. altra linea \ imperocché , fé alla retta AC, cui è 
perpendicolare t>B , fi ffpr apponga /j EH, cui ^ 
perpendicolare laL¥ sfacendo concorrere il punto F 
, col punto B ,fi adatterà ejfa retta A B C fi?» E F H , 
e la perpendicolare BD con Poltra FL; perchè 
altrimenti y fé là FL cade [fé di qua dalla BD, /* 
angolo EFL farebbe minore di ABD, ed LFH 
maggiore di DBC; onde e fendo uguali ABD, ^ 
DB C , non farebbero uguali EFL, LFH, per 
ejfere quello minore del primo y e quefio maggiore 
del fecondo , che era uguale al primo . Bifogna 
dunque 9 che le perpendicolari FL , BD convenga* 
no, e però l* angolo retto ABD fia uguale all'ai^ 
tro EFL , e V angolo retto DBC fia uguale ad 
LFH^ e così a ciaf e un retto.^ 

III. E^ poi chiaro ;che li due angoli ancora di^ 
TAV. II. f uguali fatti da una retta DB fopra alla retta AC, 
^^^- '^" cioè r angolo ABD ottufo, e DBC acuto, prefi 

infieme fono uguali a due retti, perchè fé dal me^ 

de- 
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iefimo punto BJarà tirata /opra ìa meiefttna reì^ 
fa AC la perpendicolare BE ,le due aperture de^ 
gli angoli ABD, tf DB C fi adatteranno a Ili due 
retti ABE> EBC , e però gli faranno uguali y 
eombaciandofi con ejfi {per T afftoma quinto ) 

IV. Segandofidue linee rette nel punto B,gli angoli ^"^^ '^* 
alla cima oppofii ABF;, CBD faranno uguali, perchè 
aggiunto air uno, e ali* altro P intermetto ABD» 
i chiaro > che li due ABF , ed ABD fono uguali a 
due retti y come ancora li due CBD, ABD {per 
quello fi è detto al numero 3. precedente ) r dunque 
efendo AB¥ con ABD uguali a CBD con ABD, 
tolto di comune ABD , deve ejfer e AB¥ uguale a ^ 

CBD {perl'affioma 3.) 

V. Se più linee AC , DF, HI / interfegano 
nel me defimo punto B , tutti gli angoli, che ne rifuU ^^^- *^ 
tano, far anno uguali a quattro retti ; ed ancor a fé non 
foffero per diritto ejfe linee r una con. V altra , ma 
eonvenifero in ejfo punto B a fare tutti gli angoli ^ 
che riempijfero quello fpazio , la fotnma di detti an^ 
goti farebbe uguale a quattro retti \ perchè tirata qua^ 
lunque retta linea \Wper lo punto B,gli angoli ^ 
che rimarrebbero da una parte di ejfuy farebbero 
uguali a due retti, e quelli deW altra parte ai 
altri due retti , e però tutti a quattro retti deb^ 
tono effere uguali. 

VL Quindi folamente quelle figure , di cui tutti 
gli angoli pofii infieme uguaglino quattro retti , 
fojfono riempire lo fpazio, congiungendofi in un 
punto , Jenza lafciarvi ìnterfiizj voti . 

VII. Se due linee rette AB, CB congiungen* 
dofi dair unuy e da W altra parte colla retta DB pic. n. 
nello fiejfo punto B , faranno con ejfa li due an^ 

goli 
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gali ABD, CBD uguali a due retti ^ faranno 
effe linee per diritto fra loro\ altrimenti pro/tm- 
gata la retta CBj fé non convenijfe colla B A , ma 
cade fé nel fito BE , farebbero gli angoli EBD > ^ 
CBD uguali a due retti , cioì agli flejffi due A^l^, 
e CBD\dunque farebbe A BD uguale ad EBD» 
cioè la parte al tutto; il che è impoffibile (per V 
Afjioma (S*) 

DEFINIZIONI. 

XIV. Intendendo muover/i la retta CA m una 
FIG. 11. fuperfide piana attorno ali' eflremo fuo punto C» 

che ivi inantengad fìflb , e raggirarli efla linea li- 
no a che ritorni al primiero Tuo fito > la iliper* 
' iicie ADBE, che quindi viene generata , fi chia- 
ma Cerchio f ovvero Circolo. 

XV. Ed eflb punto fiflb C dicefi Centro di eP 
fo Cerchio . 

XVI. E la curva defcritta dall' eftremo A nel 
fuo giro p fi dice Periferia , o Circonferènza^ 

XVII. Qualunque retta ABy ovvero D^ fte- 
fa pel centro C, e terminata di qua , e di là al- 
la circonferenza fi chiama Diametro del Cerchio. 

XVIII. E qualfivoglia retta tirata dal centro 
alla circonferenzia CA,CDyCBy C£, dicefi Rag^ 
gio 9 ovvero Semidiametro di quel circola . 

SCOLIO IV. 

L Xl^ Manifefio per le cofe dette di fopra, che 
JLJ ficcome il Triangolo è la prima, e piùfem^ 
plice figura rettilinea tra le piane figure , così il 
Circolo è la prima , e più femplice Figura curvi- 
linea^ 

IL Si 
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• n. Si djfervi ancora , che nel Cerchio tutti i rag- 
gi f^eioi tutte U linee condotte dal centro alla cirr 
^conferenza fono uguali y imperocché la retta CA 
generatrice del Cerchio , nel girare intorno fi comr 
bacerebbe e fattamente con qualunque altra line^ 
CD , GB» CE , e, però tutte fono ^uguali {per t 
mjgSama $.) 

III. Quindi è chiaro y che fé due Cerchj DF, 
AE fi tocchino , o fi feghino in F , non potranno 
avere un centro comune ad ambidue ; imperocché ^^q, %%, 
chi fupponefe foffe C quel centro comune^ conr 
giunta al concorfo F d'ambi i Cerchj la retta CY ^ 

.0 dove le periferie vanno difiìnte ^ tirata A^ CE, 
fegante P altro Cerchio in D , efier dovrebbe il rag- 
gio CF tanto uguale a CE, che a CD, onde {per 
P ajfioma \.) farebbe CE uguale a CD, il tutta al- 
M parte \ il che è impoj^Hle {.per Paffioma6.) 

IV. Serve poi la circonferenza di qualunque 
Cerchio a mifurare la quantità degli angoli retti^ 
linei, la quale non dipende dalla lunghezza mag^ 
giore , minore delle rette linee , che comprenda^ 

no detto angolo, ma dalla varia loro inclinazione^ ¥IG. 14- 
che rende ejfi angoli, retti, maggiori, mi- 
nori del retto ; pertanto definito col centra G qua- 
lunque circolo AGBF, ovvero HMIN, e con- 
dotto il diametro A B nel primo , il diame- 
tro HI nel fecondo , ed eretta per lo centro 
perpendicolare ad KB P altra retta G F , che 
figa il minor cerchio in N M , tanto faranr 
no angoli retti A CG, BCG, che gli altri due 
U CU, ICÌJ, ed ancora gli oùpofii XC'P,BCFp 
ed HCM, ICM, tutti tra di loro uguali {Sco- 
lio 3. num. 2.) e però da que^ due diametri efi 

fin- 
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findo divifa in 4. parti V una , e V altra cìrconfe^ 
renza ( come nelfeguente numero dimofir eraffi ) tra 
di loro uguali y effe mifurano li detti angoli retti i 
cioè divifa qualunque di dette circonferenze in 360 
farti uguali ( che fi chiamano gradi circolari ) ht 
quarta fari e di effi> che faranno gradi 9o.^^la 
mifura deW angolo retto ; e fé tirafi per lo centra 
qualunque altra linea DE inclinata ad K^ f che 
farà l' angolo ottufo ACE, e Pacato ECB, fa 
neir arco A GÈ vi fono \%o. gradii e neW arco 
E B <$o , quello farà la mifura dell* angolo A C E> 
quefio deir angolo ECBt ^ r angolo di mezzo 
ECG farà di gradi 30., ejfendo tale P arca 
GÈ. £ così ancora nel Cerchio più piccolo fa-- 
rà H N di 90. gradi , mifura dell' angolo retto 
H C N , fi H N L i^' gradi 1 20. , mifura delP am^ 
golo ottufo HCL , ed LI di gradi (So. , ed Ì^L» 
di io, che mifurano gli acuti ICL,LCN;f così 
qualunque altro angolo fatto al centro fi mifura 
co^ gradi delF arco fottopofio di un Cerchio defcrit-- 
to con qualunque raggio. 

V# Che la circonferenza dividafi in parti uguali 

^ da qualunque angolo uguale fattoci centro , e pe- 

FiG ^^ ^f ^ ^^^^ intercedo da i lati dell* angolo , la 

* ^^* precifa mifura di ejfo y fi dimofira così . Tirato nel 

Cerchio^ il diametro A C B , s' intenda muover fi la 

porzione A EB , rivolt andofi fopra V altra A D B ; 

ì manifefio , che foprappofia quella fopra di que-- 

fiai necefiariamente fi combaceranno da per tutto i 

altrimenti , fé riufciffe difpo/la in un fito AFB, 

rimanendo in qualche parte P arco di e fa difpofio 

dentro , fuori delV arco delP altra AD B? tira'- 

to^ dal putito D étl centro C il raggio D C, fegbe'- 

rebbe 
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reih P altra porzione in F, t farebbe il raggiai 
F C difuguale al raggio DC; il che è ajfurdo , 
efendo tutte le rette condotte dal centro alla cir* 
conferenza tra di loro uguali , come fopra fi è 
detto al num. 2. Pertanto conviene , che tutti i 
punti della, porzióne AEB , rivoltata fopra P altra 
ADB> convengano co^ punti di quefia^ e non fi al^ 
lontanino^ fi avvicinino al centro pia di ejfi. 
Dunque fi adatta V arco AEB alt arco ADB* 
E così ancora tirato qualunque altro diametro DH, 
fé intorno ad ejfofi rivolt affé la parte D AH, 
fopra la parte DBH, quefie pure fi comhacereb^ 
bero infiemej onde tutte le porzioni della circon^ 
f crema ^ fegate dal diametro ^ fono tra loro ugua^ 
Hi e fono la metà dell* intera circonferenza y 
ed e fendo V angolo KC^ fatto al centro uguale 
alP angolo E!C11, ovvero A CD, foprappofii P 
uno all' altro:, ejfi angoli fi combaceranno , e però 
gli turchi loro , adattandofi pure V uno fopra P 
altro, fono uguali. Dunque la circonferenza cir'- 
colare deve' efere veramente la mifura degli an- 
goli , cor ri fendendo gli archi uguali agli angoli 
uguali , eJi maggiori a* maggiori^ ed i minori «' 
minori. 4 

VI. Quindi è , che divi fa la circonferenza in } 60. 
gradi uguali , la mifura delP angolo retto è 90. 
gradi , che fono la quarta patate di efa , e la me* 
tà di ejfo angolo retto , che è un acuto femiretto , 
ha per mifura 45. gradi, ed il fuo confeguente ot- 
tufo è di gradi 135. f così mifuranfi ancora li 
maggiori , ed i minori ; anzi qualunque grado fi 
divide in 60. minuti primi , e qualunque primo 
minuto in 6: minuti fecondi , e qualfivoglia fecon^ 

do 
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io in 60 minuti terzi; e così ftofeguenio in infi- 
ftito , perchè a qualche angolo acuto , ovvero ot* 
tufo può corrifpondere un arcò circolare j non còm* 
pcflo di prtcifi gradi interi , wa di alcuni f^li , è 
di qualche parte di un altro , Id qual parte A- 
vrò importare alcuni minuti primi , ed altri fecùn- 
di 9 terzi, quarti &c. e tate farà la mi futa 
di ejfo angolo y e quelli angoli faranno uguali ^ che 
averanno fotto di fé gli archi della fleffa mifura 
di gradilo minuti; ed uno farà maggiore dell* al-- 
tro 9 fecondochì corrifponderà ad un arco di più 
gradi y minuti • 

A V V E R T I M E N T O- 

LE feguenti Propofizioni fi chiamano , Proble- 
mi , né^ quali fi cerca il modo di fare qudl-^ 
the figura , qualche angolo , tirarvi qualche li- 
nea ; fi dicono Teoremi , in cui fi dimoflra quah 
che proprietà delle figure , e degli angoli, delle 
linee , di cui fi parla ; onde alla prima Propofizio^ 
ne fi aggiungerà , ejfère Problema , ed alla fecon- 
da % che fia ytoxtm?i y non aggiungendo pero tali 
titoli alle altre Propofizioni , perche facilmente fi 
riconofceranno nel loro titolo , fé fiano Problema- 
tiche y Teorematiche ; e da effe ancora fi daran- 
no altre definizioni, non ancora qui fopra propófie . 
Non aggiungo ne meno qui i Poftulàti propofii 
dà Euclide ; haflando che da qualunque Scrittore 
fi pojfa da tin punto aW altro tirarvi una linea 
rètta : ed ancora qualunque linea prolungarla dh- 
rettamente quanto farà dì h)fìgno\ e da quàlfi^ 
voglia punto preftì per centro , con qualunque in- 
tervallo dato , come r aggio \ femidiametro , de- 
fcriverci un Circolo . PRO- 
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•PROFOSI2IONE I. PROBLEMA. 

Date tre linee rette F A , A B j B E , delle quali 
due qualunque prefe infieme Jiano maggiori della 
ter 7^ , formarne il triangolo A CB • 

DAI termine A della retta 4B prefo come 
centro, e con T intervallo dell' altra retta 
AF ^ defcrivafi il circolo FCG ; e prefo pure V 
altro termine £per centro, con «r intervallo del- 
la ^ffj?, defcrivafi un altro circolo ECD: e do- 
ve quefti Ccrchj con le loro circonferenze (ì fe- 
gano in C ( eflendo li due raggi di effi maggiori 
dì AB^ t la ftefla AB con BE^ maggiore di 
AF, cioè di AG uguale ad AFy ficcome anco« fig. 2<f. 
ra AB con AF è maggiore di BD uguale a BE) 
il congiungano a' termini dell'altra retta AB le 
rette CA, CB; farà fatto ACB il triangolo ri- 
cercato, eflendo il lato AC uguale ad AF. ed 
il lato »C uguale a BE W , e V altro lato AB ^^^^ 
il medefinìo propofto . Dunque è fatto il trian- %t^ a^' 
golo comprefo dalle tre date linee » coinè far fi 
dovea. 

Corollari» 

L Se le tre linee propoile foflero tra loro 
uguali , qualunque circolo paflerebbe pél cen- "^* *7' 
tro deir altro , eflendo tanto A F uguale zd AB, 
quanto 5 £ uguale alla fl:eflà ; ónde un tale trian- 
golo ABC, compoflo di tre lati uguali, diraffi 
Triangolo Equilatero . 

II. E fé Foflero due fole linee ^^^ BE trtì 
di loro uguali^ rifultandonc il triangolo ACB, 



co* 



l6 iNSTlTUZlOMt 

coMue lati uguali AC,BC, dirafli Triangoh Jjfò^ 
[cele , ovvero Equicrure . 

IIL Ma fé tutte le linee date fono difuguali^ 
come nella figura 26. > eflb triangolo JiCB^ 
in cui AC t maggiore di CB^ e quefta piirc 
maggiore di ^5, fi dice Triangolo Scaleno. 

PROPOSIZIONE li- TEOREMA- 

Ne^ trkngoli B A C , EDF , yì» intorno agli an- 
goli uguali A, ^ D faranno i lati dell' uno uguali 
4 quelli dell' altro , cioì AB uguale a D^^ed AC 
ùgunle 4 D F ; faranno /ikcora uguali le loro bufi 
BC, ed EV ; e gli angoli Interni , oppojli a^ lati 
uguali y faranno pure ira di loro uguali ; e prò- 
|v . lungati i lati fot to alle bafiy ne ri u faranno pure gli 

àngoli eflerni uguali CBG ad FEI, e BCH ad 
EFK; £ tutto un triangolo farà uguale aW altro. 

vi ' " . 

^^^- ^9' TNténdafi foprappofto un triangolo all' altro : fi 
X adatterà V angolo B A Cair angolo uguale ED F, 
^ ed i lati uguali converranno infieme, AB con 

VE^ ed AC con DFj dunque ancora la bafe 
-BCfarà congruente alla bafe EF ; onde quefte 
pure faranno uguali , adattandofi V una fopra all' 
{^)sc»l 1. altra W ; ed ancóra gli angoli interni , e gli efter- 
\ •*'";*• lù converranno tra loro, e tutto il prihìo trian- 

golo farà adattato, e congruente al fecondo; 
però faranno uguali tutti gli angoli corrifponden- 
ti, e tutti e' due i triangoli ABC,DEF fi mo- 
Hreranno uguali. Il che dovea dimoftrarfi* 

COROLLARJ* 

' ^ * I. Effendovi una linea retta AC , divifa pel 

mezzo 
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mezzo in B, dal qual punto Zia la perpendico- 
lare B E fdi fopra , o di lòtto ad ella retta AC, ' 
farà qualfivoglia punto E , ovvero D in ella per- 
pendicolare ugualmente diftante da' termini A, e 
C; imperocché, congiunte le rette AE, CE, 
ovvero le altre AD, CD, eflfendo nel triangolo 
AB E, e nell'altro CBB gli angoli di qua , e di 
là dal punto B uguali, perchè retti W, ed ìl(A)Defin, 
lato jS/4. uguale al lato 5C, ed il lato BE co- *®- 
mune ad effi, dovrà eflere la bafe A E uguale 
alla baie CEi e umilmente ne' triangoli A^D, 
CBD eflendò i lati AB.BC uguali, ed il lato 
B D comune , intorno agli flefll uguali angoli retti 
ABD, CBD, faranno i>ure le bafi AD, CD 
uguali; dunque qualfivoglia punto £, ovvero/), 
prefo nella ftefla perpendicolare EB, h diftante 
ugualmente da' termini ^,C della retta ^C,di- 
viia in mezzo da quella perpendicolare • 

II. Similmente fono tra loro uguali gli angoli 
fatti da effe rette EA.EC fopra la baie Ado 
ancora con effa perpendicolare EB ; cioè EAB 
è uguale ad ECB, e l'altro AEB è uguale a 
CEB : e così ancora fono uguali gli angoli DAB, 
DCB,e gli altri ADB, CDB, tra loro. 

HI. Può ancora dimoftrar/i , che ciafcun puntò ^^G. 31. 
ugualmente diftante da cffi termini A, C, deve 
eÌTere neceffariamente fituato nella perpendicolare 
BE, che fega in mezzo efla retta -^C, né può 
cffere fuori di efsa ; perchè fé fi fupponefse , che 
il punto F fuòri di tale perpendicolo fofse u- 
gualmente diftante da ^, e daC, congiunte le 
rette AF, CF, farà da alcuna di qucfte fegata 
la perpendicolare in JD , e congiunta dall' altro 

B ter- 
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termine UAD farà uguale a CD ; dunque le due 

W 411^ tu $ AD f faranno uguali ad FC (*> ; ma quel- 

,,, ^^t^' le due FD , -^jD ,fono maggiori di AFi^Yt dun- 

(b) Scoi, %, r r^ ^ • i« .« /' j i. 

iM«w./.f6. q^e ancora iC e maggiore di ^r^onde non e 
il punto F in diftanza uguale da ^, e C. 

IV. Dunque ciafcun triangolo equicrure -^4 £C, 
ovvero ADC y averà Tempre il vertice £, o pu- 
re D nella ftefl'a perpendicolare BE^ condotta 
dal punto dì mezzo della baie » e non mai ave- 
rà il vertice fuori dì effa ; onde efTendo fempre 
uguali gli angoli EAB , ECB, ówero gli altri 
due DAB,DCB, fempre dunque il triangolo equi- 
crure ha gli angoli uguali fòpra alla bafe. 

V. Anzi eflendo in un triangolo due angoli 
uguali > bifogna che ancora i fuoi lati oppo/U 
iiano uguali > e fé un angolo è maggiore dell* 
altro 9 il lato oppodo al primo farà maggiore ^ 
cheToppofto al fecondo; ficcome effendofi mo- 
ftrara CF maggiore di -^jF, l'angolo pure CAF 
è maggiore di BAD,^c però maggiore di ACF 
uguale a quefto; e comunque fia tirata la AF , 
che faccia l'angolo F-^C maggiore di ACF, la 
retta CF deve paflare oltre la perpendicolare 
£E, e però diventare maggiore CF ddìaAF, 
come fi è dimoftrato nel Corollario j. 

VI. La minima delle rette , condotte dal pun- 
riG. ji. to A fopra alla retta B fi , farà la perpendicolare 
AB, e dell'altre oblique AD, AE, l^ più vici- 
na alla perpendicolare è minore della più lon-* 
tana; perchè prolungata AB in BC uguale ad 
efla , e congiunte le CD, CE; efiendo la fomma 
delle efteriori A E, EC maggiore della fomma 
delle interne AD, DC , e quefte pure maggiori 

di ' 
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dì JC W, ancora la metà di effe (cffendo ^f^^fjf^^.j. 
uguale ad £C, e AD uguale a DC per il Co- 
rolL lO cioè AE,£nrk maggiore di AD, e que- 
lla pure maggiore di ^^ W^ ondie quefta è la W4^<^.7- 
minima di tutte le altre . 

PROPOSIZIONE III. 

TAV TTT 

Vicendevolmente, fé ciafcun latojt un triangolo fig. 33. * 
ABG ^ uguale al corri/pondente lato de IP altro 
DEF, cioi BC, ^<,EF,BA ad 'E.D , ed \C a 
DF, ancora gli angoli oppofii a* lati uguali fa- 
ranno uguali • 

SI foprapponga il lato BC del primo al lato ^^^* '*' 
uguale EF del fecondo , e verfo ia medefi- 

mia parte foprappofti elfi triangoli', fi adatteranno 
totalmente , ciafchedun lato foprapponendofi ali* ^^^- 3^ 
akro uguale > onde tutti gli àngoli fi combagieran- 
no , e faranno però uguali ancora effi W; altrimen- ^^^ '^* ^* 
ti , fé i lati AB, AC non fi adattafferò alli uguali 
DE, DF, ma gli fi ritiraffero fopra, o fotto, 
come nella feconda figura , farebbero li due la- 
ti di fopra B A, C A maggiori de* due lati ^ 
di fotto ED, FD (^), contro il fuppofto ; e fé 

• i lati s* interfecaffero AB, FU in G , come 
nella figura terza, effendo BG con GD maggio- 
re di BD, ed ancora CG con GA maggiore di 
C^> farebbe pure AB con DF maggiore di ED 
con CA; il che è contro V ipotefi ; effendo ia 
fomma delle due prime uguale alla fomma del- * 
le feconde W. Dunque veramente fi adattano W ^/ 5- 
efli lati uguali , onde ancora gli angoli corrifpon- 
denti fono uguali . Il che Sic. 

B % Co- 
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Co R O L L A R J« 

I. Si raccoglie da queft* ultimo cafo, che fc due 
rette linee BAf FD fi legano in G, fono effe 
maggiori delle rette D By AF fottqtefe agli an- 
goli oppofti BGD9AGF; ed ancora può dedur- 
fi, che dagli fteffi termini della bafe 5C non 
poiTono condurfi le rette uguali a' lati BAy CA 
verfo la medefima parte , che infieme convenga- 
no in un altro punto D , e non nel medefimo 
punto A. 

II. Quindi ancora può dedurG il modo di fé- 
^^ ' ' ' gare in due angoli uguali un angolo dato AEF; 

perchè tagliata dalla EF \^ parte £C uguale all' 
altra EA, ^ congiunta la AC, facendofi fbpra 
di efla dalla parte oppofta al dato angolo il 
triangolo equilatero, o equicrure yi OC, congiun- 
ta la retta ED fegherà per mezzo eflb angolo 
AEF, perchè tutti i lati del triangolo EAD \i- 
guagliano quelli dell'altro £ CD, cioè E A ugua- 
le ad ECy ed ED lato comune ad ambidue i 
triangoli, e la bafe AD uguale alla bafe CD; 
dunque è divifo V angolo AEF negli angoli 
AED, CED tra loro uguali. 

IIL Ancora volendo fcgare pel mezzo una linea 
AC 9 fatto fopra alla medefima un triangolo equi- 
latero, o equicrure AEC ,c divifo pel mezzo l' an- 
golo AEG colla retta £5 ,fegheraffi pel mezzo in 
M la bafe AC, avendo li triangoli AEB, CEB 
intorno V angolo uguale in ambidue verfo E , il 
Iato A E uguak al lato EC, ed il lato £5 co- 
mune, bifogna che ancora le bafi 4B,z BCda.^ 
(a) Prof. uno uguali W.. 

IV. 



Geometriche. 21 

IV. Circa il tirare una linea EB perpendico- fig. j?. 
lare ad un altra AC , o nei punto B afiegnato 

in efTa , o dal punto E fuperiore alla medeiinia : 
nel primo cafo , prefe di qua , e di là dal 
punto B due linee uguali BAf BC, e fopra alla 
retta AC fatto un triangolo equilatero, o equi- 
crure AECf congiunta la EB farà perpendico- 
lare alla bafe> eflendo gli angoli AB E, CBE 
uguali per effere ancora uguali i lati oppofii A E, 
EC ne' triangoli AEB, CEB, con ì lati uguali 
AB 9 CBf e r altro EB comune ad ambiduc. 
Ma nel fecondo cafo, inclinata qualunque linea 
EC dal dato punto E fopra la retta AC, t col 
centro E , intervallo EC defcritto il cerchio 
CGA ,la circonferenza del quale fegherà la ret- 
ta ^C in un altro punto A, e divifa quefta AC 
pel mezzo in B , congiunta EB farà la perpen- 
dicolare , perchè tirate le rette E A , EC, li trian- 
goli EBAyEBC avendo tutti i Iati corrifpon- 
denti uguali > devooo ancora gli angoli EBA9 
EBC effere uguali, e però retti. fig. 38. 

V, Volendo dati due punti A, C ritro- 
vare un punto E, da eill ugualmente dittante 
in una data linea retta, o curva GF, congiunta 
la retta AC , e divifa pel mezzo in B, gli fi al- 
zi la perpendicolare BE, che concorra con la 
linea GF nel punto E ,, è m^ifefto, che con- 
giunte le rette A E, CE faranno uguali W, e pe- (a)Trcp.% 
rò li dati punti A, C faranno dal punto E della corcU.i. 
propofla linea GF ugualmente dittanti; e fé la 

detta perpendicolare non convetìiffe con GFt 
non vi farebbe in efla verun punto ugualmente (^)Prtf^i. 
da effi termini A , C dittante dì. ^^''^ ^ 

B 1 YU 
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Pj^ VI. Tirata nel cerchio qualunque corda AB , 

' '^' e dal fuo punto di mezzo F condotta la perpen- 
dicolare FM, in effa dovrà eflcre il centro del 
cerchio, che da' tennini A , V deve eflere uguale 
{a} Scoi. j^.^^^^^ lontano, eflendo uguali tutti i raggi del 
ttum, 2. cerchio W , non potendo però eflb centro eflere 
fuori di tale perpendicolare (*); e tirata qualun- 
(h) Trop. %. qu^ 3ltra corda Z) £ , e dal fuo punto di mezzo G 
coroiLi^ erettavi la perpendicolare Gì, concorrente con 
la FM in C, dovrà quefto punto eflere il cen- 
tro del cerchio, dovendo eflere tanto in quel- 
la , che in quefl:a perpendicolare : però in quella 
maniera fi trova il centro del cerchio, o di qua- 
lunque arco dato. 

PROPOSIZIONE IV. 

FIO. 40. ]^e' triangoli B\C,ET>V efendo uguale il lato 
AB allato DE , ei il lato AC al lato HV.fe ran- 
gola A i minore ielV angolo D , farò la bafe B C 
parimente minore della EF% 



I 



'Mperocchè foprapofto quel triangolo a quefl:o, 
ed adattatofi il lato AB al fuo uguale DE» 
r altro lato AC caderà al di dentro , di qua dal 
fuo uguale lato DFy eflendo V angolo B AC mi- 
nore di EDF; onde il termine (7, o caderà nel- 
la bafe EFy o fopra, p fotto di eflb , fecondo 
che r angolo ABC fofle uguale , o minore , o mag- 
giore déir àngolo DJEF; però farà Tempre BC 
minore di fjFj^idattandofi nelprimo cafo quel- 
la ad una parte di quefta; e nel fecondo cafo le 
(e) Scoi 2. ^ue ACyBC eflendo minóri dtUe altre due DF, 
««'» ^- £i?'W,ficcome i4Cè uguale a OF, l'altra 5^7 de- 
^ • ve 
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ve cflere minore della E Fi e nelcafo terzo, eflen- 
do Je due AC, EF maggiori delle due JB C , DFi^h (a) vrap. g. 
ma \?L DF uguale ad AC, bifogna che fia £i^mag- ^^^^^ »• 
gioie della BC. Vi che doveaii dimoflrare. 

Co R O L L A R J. 

!• Ancora viceverfa > fé fi fapefle , che in due 
triangoli fòflero due Iati del primo uguali a quelli 
<jel fecondo > ma la baie di quello minore della 
baie di quello > farà pure V angolo verticale del 
primo minore di quello del fecondo : perchè fé 
cali angoli foflero uguali, > aojcoi^ le bali loro fa- 
rebbero iiguaUW, e fé T angolo del primo fof- W^^?-** 
fé maggiore di quello del fecondo ^ ancora la ba- 
fé di quello farebbe maggiore della bafe di que- 
fio, contro Tipotefi. 

IL Se in qualunque triangolo EFD fofle un an- ^^^* ^'* 
golo EOF maggiore di un altro DEF, il lato 
EF» oppofto . all' angolo maggiore , deve pure ef- 
fere maggiore del lato O/^oppofto air angolo mi« 
nore ; imperocché fuppofto dentro T angolo mag- 
giore fOf, r angolo fiZ)// uguale al.minore DBF, ^c)?Tof.%. 
farà la retta DH uguale ad EH W>e però le due coroiif. 
DH, ed HF fono uguali alla £F;ma quelle due 
fono maggiori della DF, dunque ancora hEFò 
maggiore di eiTa DF. 

PROPOSIZIONE V. 

Delle rette condotte alla Circonferenza di un fio, 4» 
cerchio da un punto D, diflante dal centro C, la 
D^ , che pajfa pel centro , è la majjima di tutte , 
la D A , per. cui non pajfa il centro , tna è in diretto 
alla DB , forarla minima, e dell' altre DE , DF, 

h 4 I>I^ 
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DI, DHy la pia vicina alla majftma i maggiore 
della fiù lontana % t la fiù vicina alla minima è 
minore della più rimota da ejfa • 

IMperocchè congiunti i raggi > eiTendo CB u- 
guale a £*£> aggiuntavi la CZ)^ faranno le due 
CEyCD uguali alla intera DB; ma quelle due 
fono maggiori della terza DEf dunque DB è 
maggiore della DE. Pofcia eflendol' angolo ECD 
maggiore dell'angolo FCD, ne* triangoli DCE, 
DCP, che hanno il lato C£ uguale al raggio C/^, 
ed il lato CD comune , e però uguale in ambi- 
due i triangoli» la bafe DE farà maggiore della 
{d^vrof 4. D/^(^)> dunque la più proflima DE alla maflima 
DB e maggiore della Df più lontana dalla ftei^ 
fa. Similmente ne' triangoli CID^ CHD, che 
hanno i lati uguali (77, e C//,ed il comune CD ^ 
e r angolo DCJ h minore dell' angolo HCD; 
la bafe DI è minore della DH , ed anco- 
ra la D-^ è minore della ftefla DI , perchè 
CD con Die maggiore di C/, e. però è maggio- 
re della CA uguale a C/i dunque tolto di co- 
mune C D > ancora la D 7 farà maggiore della D A , 
la quale però è la minima di tutte , e le più prof- 
lime ad efla riefi^ono minori delle più lontane • 
U che dovea dimoftrarfi. 

COROLLARJ. 

I. Due linee però folamente poiibno eiTere u- 
guali , una condotta da una parte , e Y altra dair 
altra parte del diametro, come farà DF uguale 
H DGy e DH uguale a DJ^^ quando feghinò di 
qua , e di là dal diametro due archi uguali, co- 
me 
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me ^jF e uguale ad -4 G, ed AH uguale ad^JT» 
onde r angolo DCF uguaglia l'angolo DCG, e 
r angolo DCH è uguale air altro DCK, onde 
avendo per. lati uguali i raggi» ed il lato Z)C co- 
mune, le loro bail riefcono uguali • 

IL Onde» fé da un punto il trovafTero con- 
dotte alla circonferenza più dì due linee uguali . 
eflb punto i'arebbe il centro di eflb cerchio, 
mentre dal punto » che non è centro , non fé gK 
poiibno condurre più di due linee uguali. 

HI. Quindi due cerchj AFE, DBE non poflb* fig. 45. 
no feg^rfi , fé non in due punti » come A, e B; che 
£è conyenifTero ancora in altri punti, per efem- 
pio in. E , dal centro C di uno di eifi condotte le 
rette CA, CB, CE, tra di loro uguali, dovreb- 
be lo fteflS) punto C eflere centro ancora deirai- .v^^^^ 
tro cerchio; il che è impoffibile W ; dunque &c. nn^'^! 

PROPOSIZIONE VI. 

Se dal termine B del raggio CB gli fi tira fo^ 
pra la perpendicolare ABE, non potrà concorre^ 
re con altro punto del cerchio ; onde quefia fi cbia^ 
mera la fua Tangente . 

FIG. 44- 

IMperocchè tirata dal centro C a qualunque 
altro punto E di efla perpendicolare la ret- ^cmU.6.' 
ta CE, farà quefta maggiore della CB W; dun- 
que è martore del raggio CjF/; e però quaJfiv-o^ 
glia altro punto della retta ABE edèndo dai 
centro più lontano di qualunque raggio, non 
concorre efTa linea con la circonferenza , fé non 
neir unico punto j5, ove la tocca; e però que- 
fta linea perpendicolare al raggio nel termine di 
eflb , dicell tangente del circolo • Il che &c« 
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CoROLLARJ« 

I. Vicendevolmente (e una retta AB tocca il 
cerchio » congiunta la retta CB dal centro al coii^ 
' tatto > gli farà perpendicolare ; altiimemi (uppo^ 
nendo , che la lua perpendicolare condotta dal 
centro C, folle un altra Cf*» farebbe efTa mina- 
re di CBf cioè del ra^io Ci/» e riufcirebbe il 
tutto minore della parte ; il che è impoffibile • 

IL .Qualunque altra retta linea BF oMidotta 
' ^^' dallo fteflo punto B fegherà il cerchio , perchè 
dal centro tiratavi la perpendicolare CG, eflen* 
do quefta minore del raggio CB y è. pure minore 
del raggio C/; dunque fi diftende ^ /^ fotto Par- 
co circolare BIN, e però fega il cerchio • 

111. Dunque T angolo ABI, che dicefi Mifli^ 
lineo, contenuto dalla retta BAy e dalla curva 
fl/, è minore di qualfi voglia angolo acuto retti- 
lineo -45/^; e r angolo pure Miftilineo DBU con- 
tenuto dal diametro DB , e dalla circonferenza 
BINDm è imaggiore di qualunque angolo acuto 
DBF, perchè facendo la BF con la tangente 
qualunque minimo angolo acuto > e col diame- 
tro qualfivoglia angolo acuto molto grande , ca- 
de dentro il cerchio , onde V angolo mifiìlineo 
ABl^ fempre minore di qualunque acuto ^ £ f ; 
e r angolo Dfil è fempre maggiore dell' altro 
acuto DBF. 

lY. Quindi fé la fretta 5 D giraffe intorno al 
punto B, pafTerebbe da un eftremo ali* altro , fen« 
^a paffare pel mezzo » cioè farà col diametro un 
angolo acuto > che fempre diventerà maggiore > 
fecondo che più fi allontana da effoi continuan- 
do 



Geometriche. i; 

do il fuo giro; e fempre tale angolo acuto (ari 
minorò dèi miflilineo CBI; poi arrivando efla li- 
nea mofTa fopra la tangente BA, farà col dia- 
metro r angolo C£ diretto nìaggiore di cfToCBI, 
né mai in iìto veruno gli averà fatto un angolo 
uguale. 

V. Se al cerchio faranno condotte due tan- fio. 46. 
genti BAf HA, concorrenti infieme in^; o fé 
dal detto puntoci fiano tirate effe tangenti AB, 
AH, faranno tra di loro uguali ; perchè condotti 
dal centro C i raggi C 5, CH a* punti del con- 
tatto» faranno angoli retti; e congiunta la BH, 
eflendo il triangolo BCH equicrure , gli angoli 
CBH9 CHB, faranno uguali W ; cavati dunque (a)Trof.t. 
quem dagli uguali angoli retti CBA, CHA, li ^''•^•^• 
rimanenti ABH, AHB faranno pure uguali (^)i(ò)jijf.^, 
dunque le rette AH , AB tangenti fono pure 
uguali tra loro W . ^^c^^JJ 

VL Congiunta poi al centro C dal concorfb 
delle tangenti Ala retta CA, dividerà pel mez- 
zo gli angoli BCH, e BAH, e farà pe^pelld^• 
colare alla corda BH^ facendovi gli angoli retti 
in D , ove pure farà efia B H divifa pel mezzo i 
imperocché li triangoli ABC, AHC avendo i 
lati corrifpondenti Puno alP altro uguali^ devo- 
no ancora gli angoli loro oppofti eiTere uguali , 
cioè BCA, ed HCA'y e CAH con CAB (^.i^^ti 
Onde ancora ne' triangoli BCD> HC^ eflendo 
il ÌKtoBC uguale a CH,e la CD lato comune, 
intorno gli angoli i^ali BCD, HCD, la bafe 
BD farà uguale alla bafò DH,ed ancora gli an- 
goli Gorrìfpondenti uguali;, cioè CDB uguale a .. 
CDH,^ però^ ambidue retti W . " rr^- *• 

PRO- 
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PROPOSIZIONE VII. 

FiG. 47. ^^ ^^^ ^^^^^J GFE, BIPD fi toccano in F al 
di dentro ,0 al di fuori , la retta , che congitmgc 
il centro C del primo col centro A del fecondo , 
fajferh per il loro contatto F . 

ALtrimcnti , fupponendo , che il centro A del 
cerchio BFD non fofle nella retta CFy che 
connette il centro C dell* altro cerchio GFJ?, col 
comune loro contatto jF,ma che foffe nel pun- 
to iSf fuori di effa CF9 onde la retta Ctf> congiun- 
gente i centri, fegaffe il cerchio maggiore in E, 
ed il minore in D j ne feguirebbe , che efTendo 
nel cerchio GEF dal punto a tirata pel centro 
(syTrap^f. C la tf e, farebbe la rimanente^ £ la minima W, 
è pero minore della aF; ma fupponendoii a il 
centro del cerchio 5f*D,farà pure aD uguale 
zàaF\ dunqne a E farebbe minore della ab ^ il 
tutto della parte ; il che è impoillbile ; dunque 
cflo centro del cerchio 5f© non è fuori della 
C/^iin j,.ma nel punto A^ dentro la ftefla ret- 
ta; però la linea,, che connette i centri de' cir- 
coli > che fi toccano , pafla per il loro contatto • 
Il che &c. 

Corollari* 

I. E' chiaro, che àncora i cerchj fi toccano 
in un folo punto ; altrimenti , condotte dal cen- 
tro \4 del cerchio BFDipìn linee a* pùnti, con 
cui fi connetteflè il contatto con V altro cerchio 
GFE, farebbero tali linee tutte uguali ad AFf 
la quale è la minima , tirata da F alla circonfe- 
f - renza 



renza GFE W, onde non può averne altre ugua-f^)iv*^.j. 
lì ^tirate dal medeHmo punto fopra a queir arco,» 
11. Ne fegue ancora da ciò , che due cerchj , 
i di cui centri fono C, ed ^, deferirti per un 
punto F delia fteffa linea CAy ivi fi toccheran- 
no; perchè effendo AF la mininmai condotta da 
A al cerchio del centro C> eflS^è minore di ^i?, ' ^ ' 
dunque ancora il raggio AD h minore della ret- 
ta AE, Q però le circonferenze di tali cerchj 
non fono infieme congiunte, fé non nel punto 
Py per cui pafTano i raggi CF, ed AF defcri- 
vendo i cerchi FEG, FD'S , che in efib F con- 
feguentemente fi toccano • 

PROPOSIZIONE Vili. 

Se le due rette BE, CF fopra V altra retta B C J^^^- ^^• 
hanno due angoli interiori ABC, fi ACB uguali 
a due retti, ejfe linee prolungate verfo qualunque 
parte , non potranno convenire infieme , e però fi 
diranno Parallele. 

SE poteflero convenire , fi congiungano in A, 
e prolungata la ^C in CD uguale alla B A , 
fi Cùngiunga BD, farà il triangolo BCD uguale 
all'altro BCA, perchè efiendo gli due angoli 
ABC, e ^CA uguali a due retti , ed ancora a 
due retti effendo uguali 7)CB, e BCA , dunque 
r angolo ABC h uguale tl DCB , ed il lato AB 
uguale a CD, ed il lato BC comune, dunque 
ancora la bafe AC farà uguale z BD\ ficchè jBD, 
e BA effendo uguali ad AC, e CD, cioè alla 
retta A D , farebbero due lati del triangolo ABD 
uguali alla bafe ; il che è impolfibile *, dunque 

non 



JO IKSTITUKIOHI 

non può e(rere>ch€ le linee rette jB£>Cfi aven- 
do gU angoli, fatti fopra alla rettale, uguali a 
due retti » convengano infieme in A i ma non 
convenendo da veruna parte infieme (perchè 
ancora dalla banda oppofta farebbero con la 
BC gli angoli uguali a due retti) (i diranno linee 
Parallele. 11 che &c. 

'COROLLARJ. 

I. Dunque in ogni triangolo i due angoli inter- 
ni verfo qualunque fuo lato > fono minori di di^ 
retti ; onde prolungando qualfivoglia lato jBC in 
/-, l'angolo efterno yiCZi farà mag^ore di qua- 
lunque delli due interni oppofti^SC» o BAC, 
perchè ciafcheduno di queftì con V altro ACB h 
minore di due retti» ma il detto efterno ACL, 
col m^defimo ACB, uguaglia i due retti. 
fiG. fo. II Se in due rette linee AB^ GEf fegate dal- 
la retta f'CZJriufciranno uguali gli alterni ACD, 
CD Et o pure T efterno FCB, con l'interno op- 
pofto CD E faranno effe linee AB, GÈ paralle- 
le; perchè ficcome V angolo BCD con l'altro 
ACD,td ancora con T efterno confeguente FCB, 
forma due angoli uguali a due retti così effen- 
do CD E uguale all'alterno ACD, ed all' efter- 
no jPC2?, faranno li due angoli interni BCD, 
CD E uguali a due retti» e però le linee AB, 
GÈ non poffono infieme convenire » onde fono 
parallele • 

III. Viceverfa,fe le linee ^i?>(r fi fi appon- 
gono parallele , qualunque retta FCD > che le fé- 
ghi^farà gli angoli alterni uguali^ e V efteriore u- 
guale air interno oppofio > e gli due interni BCDy 

EDC 
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EDC uguali a due retti» perehè fe ivi/o dall* 
altra parte li confeguentì foilèDO minori di due 
retti f proiuiigate e(te linee converrebbero infici 
me> facendo yn triangolo coUa baie Z}C; e pe- 
rò devono eflece ancora gb angoli alterni EDC, 
ACDvgaBÌi, e V efterno BCF uguale aif tncer- 
no oppofto EDC. 

IV. Se due linee HLy AB fono parallele ad fiG. jt. 
una terza £(r , faranno ancora tra di loro paral- 
lele t perchè tirata ia fegante FICD, eifendo 

HL parallela ^ ECùrà T angolo efterno HIF 
uguale air interno oppofto EDC: Similmente ef- 
fendo: AB parallela alla (lefla EG^ ancora T an- 
golo efteriore ICB farà uguale allo fteflò EDCf 
dunque ancora JF///^ £arà uguale al inedeiinio 
BCI t dunque le rette AB$HL fono parallele • 

V. E^ faciHfliino il tirare da un dato punto C 
. una parallela alla retta EGf perchè tirata (opra 

di quefta qualunque retta CD,t fatto dalla par^ 
te alterna r angolo OCA uguale a CDE, rìufci- 
tkCA parallela ad EG. 

PROPOSIZIONE IX. 

^ In qualunque triangolo KBC ftobntguto il la^ ^l^. f%, 
to AC in Dp/srà l' angela f/lrrno BCD ugua- 
le alla finnna delli due imerni ùppcfii C A B* ri 
ABC; e juui tra gli angoli inferni firn uguali 
^ due retti. 

SI tiri dal punto Cla ttttàCE parallela al !a« 
tOi^fi» farà r angolo BCE uguale atfalter* 
no ABC yt r efteriore ECD uguale air interno ^^j^^. 9. 
óppoflo CAB M , dunque V angolo efterno B CD, OnZ. ^ 

uguale 
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Uguale a que'due BCE, ECO, farà pure uguale 
sili due interni oppofti ABC^ e CABj onde 
ag^untovi di comune V altro angolo interno 
ACB^ faranno li tre angoli interiori uguali alli 
due ACB^ ^ BCD, e però uguali a due retti. 
U che &c. 

COROLLARJ. 

L Tutti li tre angoli d'un triangolo faranno 
uguali a tutti li tre angoli di qualunque altro 
triangolo > efi'èndo tanto quefli^che quelli a due 
retti uguali. 

IL Anzi fé due angoli d' un triangolo fono uguali 
a due angoli d' un' altro , ancora il terzo angolo 
di quello farà uguale al terzo di quefto. 

IlL E ne' triangoli > che hanno un angolo ret- 
to , gli altri due angoli fono pure ad un retto 
uguali. 

IVé In qualunque triangolo equicrure ABC ef- 
i^iG. j-j. (jjj^^Q gli angoli fopra la bafe uguali , prolungato 
uno de' lati uguali.ffCinZ> farà l'angolo efterho 
ACD duplo di qualunque degli angoli interni 
oppofti CBApoCABf eflendo uguale alla fom- 
ma di ambidue tra lóro uguali. 

V. Onde nel cerchio Y angolo fatto al centro 
è fempre doppio di quello fatto alla circonferen* 
za/da' medefimi punti dell'arco tirati i lati loro> 
cioè r angolo DCA è duplo dell' angolo DBA; 
e parimente condotto un altro raggio CE >e con- 
giunta la retta EB 9 farà P angolo DCE duplo 
deli' altro DB E; onde ancora il rimanente ECA 
farà duplo del refiduo EBA. 
* ^^' VL Quindi nel femicircolo, tirate due linee da' 

ter- 
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ennitii del diametro a qualunque ponto della 
circonferenza , & farà ivi V angolo retto ; perchè 
efTendo V angob DCA duplo di ABC, cVaU 
tre DCE duplo di EBC , e gli due angoli 
DCA, e DC£,che fono uguali a due retti, e(^ 
fendo il doppio dell' angolo AB£ defcritto nel 
femicircolo , conviene che queflo Ha veranien- 
te un angolo retto < 

VII. In qualunque figura rettilinea ABDEFfic.ff. 
tutti gli angoli interni fono uguali a tal numero 
di retti ^ quarè il doppio numero de' lati eleva- 
tine quattro ; imperocché, prefo nella figura qua- 
lunque punto Cy ed indi condotte a ci^cun an- 
golo le rette CA, CB, CD, CE, CF, ne ri- 
fultano tanti triangoli , quanti fono i lati di tale 
figura ; dunque ^ angoli di ef& triangoli fono 
uguali a tante paia di retti , quanti fono efli lati 
della figura ; agli angoli della quale efTendo con- 
gruenti quelli di tali triangoli > eccettuati quelli, 
che fono intorno al loro vertice C , li quali Ur 
guagliano quattro angoli retti , dunque il nume- 
ro de' retti , attenenti ad efTà figura , è doppio del 
numero de' fuoi lati> detrattine quattro • 

VIIL Gli angoli poi eflerni, che rifultano» 
prolungato qualunque lato» cioè GAP, HPE^ 
JED, KDB, LBAj in qualunque figura fa- 
ranno fempre uguali a quattro retti i perchè 
quefti con gli angoli interni fanno tante paia 
di retti y quanti fono i lad ; dunque eflfendo li 
ioli interni uguali a tante paia di c^tti , quaiv 
ti fono efli lad, detrattane quattrb, bifognav 
che a quefto numero di quattro retti corri- 
Ijpondano gU angoli edemi , onde gli edemi di 

C una 
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una figura uguagliano quelli di qualunque altra» 
che ila compofla di più » o di meno lati* 

PROPOSIZIONE X. 

FIG. ^6. ^jp^^jo ^g^^ii i^ parallele AB , D C> tirate le 
rette AC, BD, che ne congiungono i termini 
dalla flejfa ^parte , faranno ejje ancora uguali , e 
parallele ; è dir affi quefia figura «» Parallelogram- 
mo % 

IMperocchè consunti gli angoli oppofti con la 
retta ADy ne' triangoli ABD^ ACD eflen- 
do gli angoli alterni BADy ^DC uguali, ed il 
lato AB uguale a DC, e V altro AD comune 
ad ambidue , farà la bafe BD uguale alla ha- 
£o AC, e r angolo BDA uguale all' alterno 
CAD; dunque ancora eflè linee BD, AC fono 
uguali, e parallele. Il che &c. 

COROLLARJ. 

I. Vicendevolmente in qualunque parallelo- 
grammo, che ha le linee oppofte parallele AB 
aDC, ed AC z BD,eÌìh linee oppofte faranno 
uguali, perchè eflendo uguali gli angoli alterni 
BAD,ADC, egli altri due alterni»©^, D -4 C, 
e la retta AD comune a' triangoli -/4jBD,^CD4 
fé fi fopi^pponeffe Tuno air altro, rivoltando et 
fo triatìgòlOi4DC, coir angolo CD^, dalla ban- 
da -4, e l'angolo C^D dalla banda D,^ adattali- 
dofi gli angoli uguali fopra l'uguale bafe DA, 
e ADy ancora i lati DC,AB fi concorderanno 
infieme, e gli altri lati aticora ACy D2? conver- 
ranno infieme ; dunque fono le oppofle linee u-^ 
guali nel parallelogrammo. IL 
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II. Ancora gli angoli oppofti B,q C faranno u-* 
guali ; ficcome pure fi uguagliano gli oppofiijB^C^ 
CDB. 

III. La retta AJ[) parimente divide pel mez^ 
xo il parallelogrammo in due triangoli uguali 
ABD, DCA; ed effa linea congiungente gli an« 
geli oppofti dicefi pure il diametro del paralle- 
logrammo . 

PROPOSIZIONE XL 

/ parallelogrammi ACDB, ECDF eretti viQ. si- 
fopra la ftejfa bafe C D , ^ tra le medefime paral- 
lele AFy CD» fono uguali tra loro. 

IMperocchè le due rette AB, EF eflendo alla fig. ^8. 
oppofta CD uguali , faranno uguali tra loro , 
ed aggiunta all' una ^ e all'altra USE, farà A E 
uguale a BF; ed è pure AC uguale a BD , e 
l'angolo efterno BDF uguale all'interno CAEi 
dunque fono uguali i triangoli AC E, B7)Ff e 
nella prima figura fegandofi in G le rette CE, 
BD , tolto di comune BGE b^ detti triangoli , ri- 
mangono uguali i trapezj ABGC, ed EGDFy 
onde aggiunto ad eifi di comune l'altro triango^ 
lo CGDf rimane il parallelogrammo ACDB u- 
guale all'altro ECDF; ma nella feconda figura 
aggiùnto il trapezio CEB^ ^ quei triangoli u- 
gualì A CE, BDFf riefce pure il parallelogram- 
mo ACDB uguale all'altro ECDF. lì che &c. 

Corolla Rj. 

I. Se con gl'intervalli de? lati uguali AC,BD eig. s9* 
del parallelogrammo ACDB $ fi dcfcriveranno 

C ^ den- 
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dentro le parallele due archi circolari uguali 
CE.DP,ÌMk ancorala figura CEFO, comete- 
fa da detti archi , e dalle medefime parallele , u- 
guale al parallelogranuno AC DB, perchè e(Ien« 
do uguali i fettori AC E, BDF, tolta nella pri- 
ma figura la porzione BGE,cà aggiunta CGD, 
riefce ABDC uguale a CEFDì e nella figura 
feconda aggiunto a quei fettori lofpazio CEBO, 
riefce pure AC DB uguale a CEFD. 

FIO. 6q. Lofteflb accade ne'femicircoli interi tra loro 
uguali AEC > B PD tra le ftefie parallele defcsttti; 
l^erchè aggiuntovi lo fpazio CEABD, riefce il 
parallelogrammo AC DB uguale pure alla figu- 
ra CEABFD ; e così pure feguirebbe , fé vi fof- 
fero altre curve finiili) ed uguali • 

fiG. ^i* II. Se i parallelogrammi ABDC, EFIH fo- 
pra le bafi uguali CD, Hlf fono defcritti tira 
le medefime parallele .C/, AF, cSi pure faran- 
no uguali ; imperocché efTendo E F uguale ad 
HIj farà pure uguale a CD , e congiunte le ret- 
te CE, DF, fi farà il parallelogrammo CEFD , 
cui farà uguale ^ ^ CD» avendo coti efib la ftef- 
fa bafe CD; e gli farà ancora uguale EFIH, 
avendo con efib la ilefia bafe EF; dunque ABDC 
è uguale ad EFIH. 

no.6i, IIL Quindi» fé fi adattano alli due lati AC, 
BD gli- archi circolari uguali AMC, BND, ed 
agli altri lati EH, FI, altri archi uguali Ei^, 
JPL ,. o altre curve pari , farà fimihnentc lo fpa- 
zio AMCDNB uguale alP altro EKLF, eflen- 
do quello uguale al parallelogrammo ABDCp 
e queft' altro uguale all' altro parallelogranrimo 
EfIHp uguale a quello j e fé quefti archi fi Ce- 
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gano in G » ancoratolto KGD , refia CMABNGK 
uguale all'altro fpazio ^GD/;/*, 

PROPOSIZIONE XIL 

/ triangoli C AD, CED /opra la fiejfa bafe "^^ ^'' 
CD defcritti , co^ vertici A, E nella mede/ima ret- 
ta parallela alla fua bafe , faranno uguali ; ed an- 
cora i due triangoli C A D i D F G fatti nelle me- 
defime parallele fopra bafi uguali CD, DG fo- 
no uguali. 

IMperocchè tirata h CB parallela a DA, e 
la DF parallela a CE, faranno lì due paral- 
lelogrammi AB CD, £FDC uguali; ma il triatH 
golo CADh la metà del primo parallelogram- 
mo , e r altro triangolo CED è la metà del fe- 
condo , dunque effi triangoli fono uguali E umil- 
mente paragonato il parallelogrammo^^ CD ad 
un altro EFGD, che hanno le bafi uguali nelle 
mcdeiime parallele , (i trovano uguali ; dunque an- 
cora i triangoli CAD, DFG, che fono la me- 
tà di efli » devono effere uguali • Il che &c. 

CORÒLLARJ. 

L In qualunque triangolo DAC, divifa pel fio, «4. 
mezzo in E la bafe DC, e congiunta al vertice 
la ^£yfarà eflb triangolo divifo in due trian- 
goli uguali DiJi?> CAB; t nei triangolo BAC 
divifa in tre parti la bafe BC ne' punti D , E,o 
congiunte al vertice le rette AD, ^4 fi, retta di- 
vìib efiò triangolo in tre triangoli uguali ; e fi- 
milmente divifa la bafe in quante parti uguali (i 
voglia» tetterà divìib il triangolo con le rette 

C } con- 
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condotte al vertice in altrettanti triangoli ugua- 
li, per efTere il loro vertice nella medefima Unea 
AF parallela alla bafe • 

FiG. tf/. II. Dato un punto O nel lato A B del trian- 
golo ABC 9 fi può da effo tirare una linea, che 
tagli dal medefimo triangolo qualunque richieda 
parte : in quefta maniera • Congiunta all' angolo C 
oppoilo la retta CD, e nel lato AB prefala por* 
zione B F, che ila tal parte di elfo lato , quale fi 
vorrebbe effere la porzione del triangolo da fé- 
garfi pel punto D ; per efempio fé fi vuole ef- 
fere il terzo, fia BF la terza parte di j8^, e 
condotta Fi? parallela a DC, fegante il lato BC 
in £, fi congiunga 7) E; farà il triangolo BED 
quella porzione, che fi voleva deir intero v4 5 C, 
cioè la terza parte di eflb: perchè congiun- 
ta CFfarebbe BCF un terzo di BCA ; ed eflen- 
do EDF uguale ad £CF, aggiunto 5 fiF all'uno, 
e air altro , farà pure jB£D uguale VkBCF\ dun- 
que ancora jBfiO è la terza parte del triangolo 
ABCi Q cosi di qualunque altra porzione può 
farfi . 

FiG- 66. ^^^* Volendofi fare al triangolo ABG un pa- 
rallelogrammo uguale, divifa la bafe ÈG per 
mézzo in C e per il vertice A condotta la A E 
parallela alla bafe BG, fopra in BC metà dellaì 
bafe tirate alla parallela due altre linee parallele 
BB, CF, farà BCFE uguale al dato triangolo 
ABG; perchè congiunta la CA, e Iz BF, tan- 
to 5 CF F è doppio del triangolo B FC, che B AG 
è doppio di BAC, e fono BFC , BAC trian- 
goli uguali, dunque ancora BAGh uguale a- 
parallelogrammo BCFE. che ^pure è il doppio 

di 
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di qualunque triangolo BAC fopra la ftefla, o 
ibpra ugu^ bafe, e tra le medefime parallele pò* 
(lo, ficcome è il dóppio del triangolo BFC fat- 
to dal fuo diametro. 

IV* Quindi ogni triangolo ABG è uguale al 
prodotto della metà di fua bafe nella perpendi- 
colare, condottavi fopra dal vertice» perchè fo- 
pra la bafe 5 G condotta la perpendicolare AD* 
ed alla ftefla AD tirate parallele BEy e CF da' 
termini della jS Cometa della bafe BG^h il trian- 
golo uguale al parallelogrammo rettangolo JSCiPf, 
che è il prodotto della metà di efl^ bafe BCnel 
lato CFf uguale alla perpendicolare AD. 

V. Onde può trovarli la mifura di qualunque * ^ 
fpazio rettilineo AFBGC > tirate le rette da 
un angolo agli altri, come AB^ AG, dividen- 
dolo in più triangoli /4?jff, i<^G, AGC, li quali 
poflbno mifurarfi > tirando le perpendicolari fo- 
pra le loro bafi, e moltiplicando efla perpen- 
dicolare con la metà della bafe . Per efempio, 
fc AB è uguale ad 8 braccia, e la perpendico- 
lare FH foffe 3 braccia, moltiplicando il 3 nel- 
la metà di 8 , cioè in 4 , fi fa 12 braccia qua- 
dre , per mifura del triangolo AFB ; & BG èdì 
6 braccia, e condottavi la perpendicolare AD, 
che fia braccia 7, moltiplicando 7 nella metà di 6. 
che è 3, il fa 21 braccia quadre, che è la mifu- 
ra del triangolo ABG\ ed eilèndo AG braccia 
I o , la di cui metà è 5 , 'condottavi la perpendi- 
colare CE uguale a 4 j moltiplicandofi fi fanno 
^o braccia per mifura del triangolo -4 Cff; onde 
tutto Ip fpazio rettilineo i4-PJ? ce comprenderà 53 
braccia quadre ^cffendo tale il compleflb di 12, 

C 4 CSI 
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e 21 , e 20, ritrovate iti que* triangoli ivi cotn« 
prefi • 

VI. Finalmente fi cava da qucfta propofizio- 
ne , che fé fopra la medefima linea retta B F 
folTero con la ftefla bafe> o con le bafi uguali 
BC, EF due triangoli uguali BAC^ EDF, la 
retta AD, che congiunge i loro venici, farà 
parallela alla bafe; imperocché fé dal punto A 
tirata tina tale parallela , non paflafle per V an- 
golo P, ma fegaffe il lato ED fotto, o fopra 
in ff, congiunta FG^ farebbe il triangolo EGF 
uguale air altro BACyQ però ancora ad EDF, 
onde farebbe la parte uguale al tutto ; il che è 
impoflibile . 

PROPOSIZIONE XIII- 

In qualunque parallelogrammo AFGH tirato 
il diametro AG, e per un punto D di ejfo tira^ 
te le parallele a' lati BDE , CDl , riufciran- 
no uguali i parallelogrammi EDCF, BDIH, 
che diconfi Complementi di eJfo parallelogramma 

AFGH. 

» 

TAv V. TMperocchè eflendo il triangolo AGF uguale 
FiG- dp! * all'altro -/4Gi/, e ne* parallelogrammi^ CD j5, 
ed IDEG effendo il triangob ADC uguale a 
DA'B, e V altro DEG uguale a DIG; dunque 
il refto EDCF è uguale al refiduQ BDIH, che 
fono i Complementi « 

Co R O lii L A 8. j« 

FIG. 70. I. Dato un triangolo LFÌJ, fi può fargli ugua- 
le un parallelogrammo di qualunque lunghezza > 

e con • 
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e coti quallivoglia angolo dato; perchè nella 
refta della bafe jFN prefa FÉ uguale alla metà 
dì eifa.» e fatto T angolo EFC uguale al dato^ 
indi tirata ED parallela ad FC , le quali con- 
corrano con la CL tirata dal vertice L paral- 
lela alla bafe, rìufcirà il parallelogrammo EFCD 
uguale al dato triangolo FLNì^Jì e prolungata j^jc^^^/,^, 
la C7/>in ], licchè fla.O/ uguale alla propofta Frop.n. 
lunghezza, che fi vuole abbia il parallelogrammo 
uguale al dato triangolo, fi compifca il parallelo- 
grammo DI GÈ, e tirato il diametro GD, che 
convenga con il lato i^C in .4 , fi tiri AJI paral- 
lela alla ftefla DI, fegata da' lati ED, Gì, in 
'B , H , farà il parallelogrammo IDBH uguale 
ad. EFCD ( effendo quefti i complementi di 
AFGH) e però uguale al triangolo LFN; ed 
ha la lunghezza data D/,c l'angolo BDIugiìa- ... , 
le ad EDCtà al dato CFE Wi dunque fi è^irj io 
fatto ciò , che chiedevafi 

IL Così ancora qualunque figura rettilinea può 
ridurfi in un parallelogrammo di qualche data 
lungiiezza, e con V angolo dato> potendo efia 
fiigura mifurarfi , come fi è fatto nel Corollario V. 
della precedente Propofizione , e però ridurfi ; 
ancor . efla in un triangolo , che abbia la detta 
mifura : Per efempio , in quel Corollario efiendofi 
trovata quella figura rettilinea uguale a 53 brac- 
cia quadre , può ridurfi ad un triangolo , che 
abbia 1 2 braccia per bafe , ed 8 con f di brac- 
cio per altezza, perchè la metà della bafe e£^ 
fendo braccia 6, e la perpendicolare 8 i^ mol- 
tiplicando quefta in quella, ne riefce 53 braccia 
quadre» mifiira di quello fpazio rettilineo . 

PRO- 
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PROPOSIZIONE XIV. 

FIG. 71: 2^^i wedefimo fegmento ABDE di un cerchh, 
aafcbcdun angolo ÀBE^ ADE, fatto nelP arc^ 
circolare con le rette condotte a^ termini della Jui 
corda KE farà di uguale grandezza. 

PErchè condotti al centro i rag^ AC^ Ed 
V angolo è doppio di qualunque altro AB E, 
^""^^tl o ADEfatxi all' arco W ; dunque efli angoli nel 
' medefimo fegmento fono tra di loro uguali . li 
che Scc. 

Co R o L L A R j. 

L Viceverfaj fé gli angoli fatti fopra la/mede- 
lima retta AB, cioè ABE^ADE, fono uguali, 
per gli fleffi punti A, B , D , E, potrà pafTare il 
medefìmo arco circolare; perchè fé pafTaffe £0* 
lamente per li tre punti A, Et D» ma non pel 
quarto B , anzi fegaffe la retta EB in P , con- 
sunta AFj riufcirebbe l'angolo AFE uguale 
ad^/)i?>e{Ièndo nel medefimo fegmento ; dun- 
fA\r i Q^^ ancora AFEhrébht uguale air interno op- 
^^p^T;.^^^^^ ^5f; il che è imponibile W. 

IL Quaifivoglia quadrilatero AB CD infcritto 
nel cerchio ha gli angoli oppofli uguali a dtfe 
retti; perchè tirate le rette ACBD^gìì angoli 
FIG. 72. ACV, 4DBf che fono nel medefimo fegmento 
circolare > faranno uguali , e fono uguali anco- 
ra li due -4 CD, ^jBZ); dunque P angolo DGB, 
che è uguale alli due ACB, ACD, uguz^iia li 
-^due^Djff, /4 5 ìD; dunque aggiuntovi T angolo 
BAD, li duè angoU oppofti DCS,e BAD fo- 

no 
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fono, uguali agli angoli del triangob AB Dì dm*» 
que fono due retti. 

III. Prolungato fuori del cerchio il lato BA ìa 
E, farà l'angolo eOicmo EAD uguale all'interno 
oppofto DCBj perchè ancora E AD con lo ftef- 
fo BADh due angoli retti. 

IV. Dunque fé in un quadrilatero li due an» 
goli oppofti fono ugnali a due retti, potrà paf- 
fare un cerchio per li quattro angoli di eflTo; perchè 
fé pafiTafTe per gli tre punti A^BfC^rm non per 
JD, anzi fegafTe la retta CD in F, congiunta -4/^, 
farebbero gli angoli ABC 9 AFC uguali a due 
retti > ma fono a ciò uguali quefti due ABC^ 
ADC , dunque farebbe 1* angolo ADC ugua- 
le alP altro AFC; il che è impoffibile, effendo 
1' efterno maggiore delf interno oppofto nel 
triangolo ADF. 

PROPOSIZIONE XV. 

Se la retta AF tocca il cerchio in A^e la ref^ Pl<^- 73 
tó A D fega ejfo cerchio in D , /' angolo F A Dfat* 
to dalla tangente , e dalla fegante , farà uguale 
aW angolo ABD fatto neW alterna porzione del 
cerchio; e così ancora V angolo E AD farà uguale 
ttlP angolo AGD fatto nelT altro alterno fer- 
mento. 

IMperocchè congiunto il contatto A col cen- 
tro C, e tirato il diametro ACB^ congmnta 
la ;fijD, fora l'angolo ADB retto W, dunque Vi(f^)cml6. 
due fufleguenti di eflb triangolo ^ ABDy^ DA B Prof 9. 
fono uguali ad un retto, cioè air angolo BAFp 
che comprende appunto li dueDAF, c'DABì 

dun- 
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dunque D JFbifogna che ila uguale alF altro ABD^ 
fatto nell'alterno fegmento; e perchè ancora 
W5J^^*- AGD con ABD fono uguali a due retti W , e 
^'* però alli due DAF, DAB eflcndo Z)^/^ ugua- 
le ad ^SD> l'altro DAE farà pure uguale ad 
AG Di dunque V angolo contenuto dalla tangen- 
te > e da qualunque fegante uguaglia V angolo » 
che riefce nell'alterno fegmento del cerchio. Il 
che &c* 

COROLLARJ. 

L Quindi è chiaro « che efTendo il fegmento > 
un mezzo cerchio > T angolo ADB in efib 
defcritto uguaglia l'angolo retto C^^^; nel feg-, 
mento poi maggiore ¥ angolo ABD h fempre 
acuto , perchè uguaglia V angolo DAFiencì (eg' 
mento minore V angolo AGD h ottufo, ugua- 
gliando V angolo GAEf maggiore del retto CA E, 

IL Quindi ancora fi ha> come fi pofTa dal 
cerchio dividere una porzione capace d'un an- 
golo dato , badando dal contatto tirare una ret- 
ta» che faccia con la. tangente l'angolo dato, 
perchè così il fegmento fegato da quella retta 
averà. in fé queir angolo , che è propofio , dalla 
parte alterna , e d^Ua medefima farà il fegmen- 
to capace dell' altro angolo, che con quello da- 
to compifce due retti . 

in. E fé fopra la data retta A Ufi dovrà fa- 
re un fegmento circolare , capace d' un angolo 
dato 9 facendo il dato angolo DAF, è fopra la 
AF eretta la perpendicolare AB^ ed indi al- 
l' angolo rimanente, DAB fatto (òpra la AD 
r angolo uffitàcADCp convenendo la retta Z)C 

con 
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con AB in e defcritto dal centro C con l'' 
intervallo C^> il circolo ADBf farà il fegmen* 
IO AB D fopra la retta data AD eretto , capa- 
ce del dato angolo DAF. 

IV. Volendo nel cerchio ABG defcrivere un fio. 74. 
triangolo , che abbia ciafcuno de' Tuoi angoli 
uguale a ciafcuno degli angoli d' un triangolo 
dato MLNf tirata la tangente EAF, e fatto Y 
angolo BAF uguale ad MLN , e l'angolo GAE 
uguale air altro LNM , fegandofi U cerchio 
da quefte rette in B, e G, congiunta GB, farà 
il triangolo AGB equiangolo al dato MLN , 
perchè l'angolo -4GB farà uguale a B'AF, cioè 
ad ML N, e r angolo ABG uguale air altro GAE, 
cioè ad LNM; e però il rinianente GA'S farà 
uguale al refiduo LMN. 

PROPOSIZIONE XVI, 

In un dato cerchio defcrìvere un quadrilatero "^^^^ ^^* 
AB ED, rettangolo, ed equilatero, il quale fi 
nomina Quadrato . 

Condotti per lo centro C due diametri A E , 
BDyCÌic feghinfi inC perpendicolarmente > 
cioè ad angoli retti ; congiunte quindi le rette A B, 
BEy ED, DA , farà fatto il quadrato , che è un 
parallelogrammo, rettangolo,, ed equilatero; im- 
perocché netnzTìgoììACB,BCE,ECD,DCA 
efTendo uguali tutti gii angoli retti in C, ed u- 
guali tutti i lati de' ra^i CA,CB, CE, CD, an- 
cora tutte le loro bafi AB,BEpED, DA faran* 
no uguali ; dunque è equilatero ; e perchè tutti 
gli angoli ABE, BED, EDA, DAB fono ne* 
4 fcmi* 
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feniicircoli» tutti fono retti; dunque le finee op<- 
pofte fono parallele > e tutto eflò parallelogram- 
mo equilatero è ancora rettangolo ;^ e però dicefi 
quadrato « 

COROLLARJ. 

FIG. ^6. i^ Se fi volefle fopra a una data linea AB fare il 
quadrato y gli fi alzi dal termine /4 la perpendico- 
lare ^D uguale aìUAB, e tirata la 0£ parallela 
ad AB , t U BE parallela ad AD^ farà fatto 
il quadrato ABED; perchè cffendo AB ED un 
parallelogrammo > in cui i lati oppofti fono u- 
guali> AB a DE, e BE ad AD , ficcome AB % 
ed A^ fono uguali, ancora ciafcuno degli altri 
due farà uguale alla AB; ed eflendo gli angoli 
interni tra le parallele uguali a due retti, fic«^ 
come fi è fatto retto BAD, farà pure retto 
AB E, e BED,cdADE; dunque è quefto qua- 
drilatero di lati uguali , e di ciafcun angolo ret^ 
to , e però è il Quadrato . 

FIO. 77. II. Quindi è chiaro , che in ogni parallelo- 
grammmo , fé un angolo è retto , ciafcun altro 
di eflb deve efier retto • 

IlL Al dato cerchio ABED volendo cìrco- 
fcrivere un quadrato, condotti per lo centro C 
li diametri AB, BD perpendicolarmente, cioè 
ad angoli retti, fi tirino per li punti i4, B,E,D 
le tangenti GAP, FBI, lEH, HDG, che fa- 
ranno parallele a' diametri oppofti, facendo pu*** 
re Con li femidiametri angolo retto. Sarà efib 
GFIH il quadrato circofcrìtto , eflTendo qualun* 
que di tali lati uguale al diametro oppofio , on- 
de ficcome fono uguali i diametri , cosi efii lati 

tan- 
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tangenti , paralleli ad eili > devono effere uguali ; 
e qualunque angolo AGD è retto nel parallelo* 
grammo il C£>(r (che pure è un quadrato mino* 
re ) iiccome gli altri angoli ACD y CDG% GAG 
fono retti ; dunque GFIH è rettangolo , ed e- 
quilatero , onde è ilf quadrato circofcritto al 
cerchio • 

IV. E' manifefto , che il quadrato circofcritto 
ai cerchio è doppio delP altro infc ritto AB ED, 
perchè ogni quadrato del raggio è doppio del 
fuo triangolo , cioè ACDG doppio di ACDy ed 
ACBF, doppio di ACB; e BIEC doppio di 
BCEi edEHDC duplo dìECD; dunque lì quat- 
tro quadrati de' raggi compiendo il quadrato 
GFIH circofcritto al cerchio, e li 4 triangoli 
fuddetti compiendo il quadrato infcritto^Jff£Z), 
bifogna che quello fia duplo di quefto . 

V. Si può ancora infcrivere nel cerchio un fig. 78. 
parallelogrammo rettangolo , ma non equilatero , 
come tirati due diametri per lo centro C, non 
perpendicolarmente > ma inclinati Tuno ali- altro 

AL, NH, e congiunte le rette AN^ HL, che 
faranno uguali effendo bafi de* triangoli ACN, 
HCL compofti intorno ad angolo uguale con 
raggi uguali, e tirate pure le altre due A H,NL^ 
che pure fono uguali bafi de' triangoli ACH^ 
NCL^ compofti con uguale angolo di raggi u- 
guali; fi averanno le parallele AN, HL, ed NL , 
-4 H ; e fi con^ungono ad angoli VQttìAHL, HAN, 
A^ L^KLH ,'cSèndo fatti ne' femicircoli,onde ne 
rifulta il parallelogrammo vi jF/ìN, eh' è rettan- 
golo , ma non > quadrato, perchè i lati HL, AN, 
oppofti all' angolo ottufo , fono maggiori degli 

altri 
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nitri dnz AH, NL oppofti all' anirolo acuto. Ma 
fimile rettangolo non equilatero ^ cioè non quadra- 
to, non può eifere cìrcofcritto al cerchio» non 
potendo tirarfial cerchio dalmedefimo punto le 

W OfTùif. tangenti <Ìifuguali (^) . 
Trof. . ^j^ Viceverfa può cìrcofcriverfi al cerchio 

FIO. 79' un parallelogrammo non rettangolo BDEF^ ti- 
rate le tangenti da i termini de' due diametri 
AL, HN, inclinati Puno fopra V altro, perchè 
faranno parallele BDzà ff» facendo angoli retti 
col diametro AL^ e BF,tà ED, che fanno an- 
goli retti col diametro NHi ma non fono effi lati 
congìunti;ad angoli retti, efTendo V angolo ABH, 
e r oppoilo NEL angoli ottufi , perchè nel qua- 
drilatero ACHByO neir altro NC L E fono gli an- 
goli in C acuti , che con V oppofto fanno due 
retti , come fono retti gli altri due CAB , CHB , 
ed altresì CNE, e CLE fatti da' raggi colle 
tangenti; e parimente gli angoli ADN, ^à HFL 
fono acuti, come gli oppofti ACN, HCL fono 
ottuil; dunque tale parallelogrammo fi Z)£Fcir- 
cofcritto al cerchio noti è rettangolo ; ma dentro 
al cerchio non potrebbe ifcriverfi un fimile pa« 
ralleiogrammo > perchè efTendo retti gli angoli 
fatti nel femicircolo fopra i diametri , non pof- 
jTono eifere che rettangoli i parallelogrammi in- 
fcritti. 

PROPOSIZIONE XVIL 

FiG. 80. Data qualunque figura rettilinea MNOPQ» 
circofcrivere ad un dato cerchio una figura di al* 
f tettanti lati , equiangola ad ejfa. 

Si 



ff 



G E O M fi T K 1 e H I. 4f 

SI prolunghi ciafcun lato della data figura al 
di fuori, NM in R , ONin S &c. Tutti que- 
lli angoli efterni eflendo uguali a quattro retti W, WO^^^* 
fi potranno defcrivere intorno al centro C del ^^ ^* 
cerchio; ivi dunque condotto qualùnque raggio 
CB, rifaccia l'angolo 5 C/^ uguale a QJiR>?oì 
r angolo BCD uguale ad MNS , indi V angolo 
DCE uguale ad NOT , poi ECA uguale ad OPK 
ed il rimanente .4CF fata uguale air ultimo re- 
fiduo Pfi^; indi da* termini di quelli raggi con- 
dòtte le tangenti > con cui faranno angoli retti, 
«e rifulterà la figura H/iirZGcircofcritta al cer- 
chio, la quale farà equiangola alla figura data 
MNOPQ^ con altrettanti lati; imperocché in 
qualunque quadrilatero FCBH effendo gli an- 
goli in jP, e B retti , gli altri due oppofti BCF, 
FHB faranno uguali a due retti, e però uguali 
alli due fiAf/J,j2AfN;edc5C/' uguale aQJiR, 
dunque 1? altro FHB deve efTere uguale a QJ4N. 
Similmente fi proverà eflcre V angolo BID xi- 
guale ad if NO , e X altro D KE uguale ad NO P ; 
e cosi gli altri fi moftreranno uguali ; dunque fi 
' è circoicritta al cerchio la figura equiangola alla 
data • Il che &c* 

C o R o L I, A & j. 

I. Se il dato Poligono avefTe tutti gli angoli 
tìguali M, N, 0, P, Q^aì di dentro, arerebbe 
pure al di fuori uguali gli eilerni ; e però fareb- 
bero uguali gli angoli fatti al' centro C del cer- 
chio; onde gli archi corrifpondenti FB, BD, 
DE &c. farebbero uguali , e le tangenti FH^HB 
del primo ùguaglierebbero le tangenti Bl, ID 

J> del 
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del fecondo» e cos^^Ie altre; dunque i Iati an- 
^cora i//, IK^ t^L, Z<?, GH riufcireBbero u- 
guali; e però il poligono circofcritto farebbe 
equiangolo > ed equilatero. 

IL Congiunte poi le rette FÉ > 5?D, DE, EA, 
^F riufcirà un poligono pure equilatero, ed e- 
quiangolo infcritto. nel cerchio» fé tale è il cir- 
cofcritto ; ma fé il circofcritto non ha gli an- 
goli uguali, non'eflèndo elfo equilatero, 1* in- 
fcritto non averà ne meno gli angoli uguali al- 
li corrifpondenti del circofcritto , o del dato 
MNÓPQ^ Imperocché , condotte le rette CH, 
CG, CL &c. quelle dividono per mezzo gli an- 
goli della figura circofcritta, mentre le due tan- 
genti dal medefimo punto, come GA, GF, {ono 
^ uguali, il raggio CA uguale a CjP, e la CG co- 
mune ad ambidue i triangoli CAG,CFGfQ pe- 
rò l'angolo ancora CGA è uguale a CGF\t Ìi- 
milnaente CLA uguale k CLE &c. dunque fé Y 
angolo AGF non è uguale air angolo -^Z^, non 
farà la metà del primo uguale alla metà del fe- 
condo f' e però la metà dell'uno con quella del- 
l' altro non fa un angolo uguale a veruno di elfi ; 
ma r angolo /''^f uguaglia le due meta di det-. 
ti angoli CG Fy CLE, perchè nel quadrilatero 
CFG A effendo li due angoli oppofti uguali a 
dtte retti , come CFG ^CAG , potrebbe pattare un 
(4) corol^ cerchio intorno a quei quattro punti C, /^, G, ^ W, 
?rof.i^.^ però r angolo CGF hvà uguale a CGA. E lì- 
milmente circofcritto un cerchiò intorno al qua- 
drilatero ACÈL% l'angolo C-^Z.deve eflere pa- 
rimente uguale a C /^£j dunque eflb mgóio FAÉ 
non può eifere uguale, ne za AGF, ne ad ALEp 
' " ' ' effenììo 
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eflendo comprefo dalla metà dell' uno , e dalla 
metà deir altro . \ 

HI. Volendo inferi vere un cerchio dentro qual- ^^®' *'' 
flvoglia triangolo EHFy divifi per mezzo due 
de' luoi angoli FEH, FHE con le rette £C, 
i/C convenienti in C» e condótte dal punto C fo-- 
pra i lati le perpendicolari C^ » CD >C^,faran* 
no effe tra di loro uguali , perchè il triangolo CEB 
hvoltandofi fopra U conseguente CEA^ per eP 
fere V angolo BEC uguale ad ^£C> fi uniranno 
iafieme le rette EB^EAy^ non potendo il ret- 
to angolo CBE adattare fopra la retta £// fuori 
del recto angolo CAE, converranno infieme; 
onde la CB farà uguale BÌhCA ; e fimilmente an- 
cora CD fi proverà uguale alla CA, poiché ef- 
fendo l'angolo CHD uguale a CHA, rivoltan- 
dofi HDC fopra il triangolo HAC, parimente 
converranno HD con HA , e CD con la ftefla 
CA, non potendo l'angolo retto cadere . altro- 
ve 9 dunque le tre perpendicolari eiTendo ugua- 
li, col centro C, e col raggio CB defcritto 
un cerchio, paflerà per li punti 2, i4, D, e fa- 
rà toccato da' lati EF, EH, HF perpendicola- 
ri a'fuoi raggi; onde farà infcritto eflb cerchio 
nel triangolo dato • 

PROPOSIZIONE XVIII. 

Se f&pra i lati AB, hC del triangolo ABC/? fio. 8i. 
faranno due qualfivoglia parallelogrammi A B H G , 
e BCEF, li cui lati oppofii a^ lati AB, BC 
del triangolo, convengano in \, condotta pel ver- 
tice B del triangolo la retta IBD , 4 cui dd ter- 
mini KjQfi conducano parallele A K , C M , con^ ' 

D 2 . cor- 
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Cùrrenti con efe GH, E¥ , in K, M, cangi unts 
KM ffarà A CM K un parallelogrammo /opra Is 
ha fé uguale alli due parallelogrammi ÀBHG» 
^C^V t fatti fopra i lati del dato triangolo. 

IMperocchè, eflendo tanto AK^ che CM pa- 
rallele, ed uguali a jff/, per cflTere tanto BAKI, 
che BIMC parallelogrammi, deve riufcire KM 
parallela alla AC , dunque AC MK è un paral- 
lelogrammo, di cui la parte DCML è uguale a 
CMI E f il quale pure è uguale a CBFE, eflendo 
lì due primi fopra la fteflabafe CM,t tra le mede- 
lime parallele CiW, /)/, -e quefti altri due fecondi 
fbpra la medefima bafe C^ > e tra le fleffe parallele 
CB.EI; ed ancora il rimanente ADLK h uguale 
zdAKi B , avendo la ftefla bafe Al^^^xa le paral- 
lele Af^, DI, ed altresì AKJB è uguale ad 
ABHG , eflendo fulla raedefima bafe ABy^ tra le 
ftefle parallele AB, (?/; dunque DCML, ed 
A DLKfCìoh tutto il parallelogrammo ACMK è 
uguale alli due parallelogrammi CE FÉ, ed A BHG. 
Il che &c. 

COROLLARJ» 

FìG. %%. '• ^^^ Triangolo rettangolo '-/4 fi C deferirti li 
* quadrati de' lati AB, CE , che fono A BHG, e 
CBFEyiÓTio quefl:i uguali al quadrato della bafe 
AC-, imperocché il parallelogrammo ACMK de- 
fcrìtto , come in quefla propofizìòne, che è ugua- 
le a que* due parallelogrammi quadrati , fi prova 
cflcre appunto il quadrato della Ipotenufa AC; 
perchè eflendo FB uguale a BC , t^ FI ugua-* 
le alla parallela SH^h quale è uguale ^ BA i 

ed 
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ed cflendo V angolo BFI retto uguale al rettp 
CBA% ne fegue » che ancora Bl bafe del triah* 
golo FBI è uguale ad AC bafe di ABC\ ed è 
]S/ uguale alla parallela Cilf, dunque AC,eCM 
fono uguali; ed ancora eflendo T angolo /^j5/ 
u^ale all'angolo BCAf e l'angolo IBH uguale 
à B CM I cioè r efterno all' interno oppoflo nelle 
parallele; dunque l'angolo FBH , che è uguale 
al recto ABC, è uguale all' angolo ACM /il qua- 
le però farà retto ; e così pure faranno retti gli 
altri CAK, CMK^ A KM; dunque tale paral- 
lelogrammo ACMK è equilatero « e rettangolo; 
e però il quadrato della bafe AC h uguale alli 
due quadrati de' lati AB^ CB. Il che &c. 

IL La retta IBD h perpendicolare alla bafe 
AC, cfféndo parallela ad iliC> e ad ^J^,che fan- 
no angolo retto colla medefìma bafe; onde il 
quadrato BCEF del lato BC è uguale al ret- 
tangolo CDZiW, e l'altro quadrato ABHGdtl 
lato AB h uguale al rettangolo ADLK, efTen- 
do BCEF uguale a BCMI.c queftoa CDLM, 
come fi è moftrato di fopra; onde eflendo CM 
uguale a CAf il rettangolo di AC in CD ugua- 
glia il quadrato del lato CB 9 ed il rettangolo 
della ftefla AC in ylD ( le quali parti CD , A D^ 
fono divife dalla perpendicolare BD condotta 
fuUa bafe dal vertice del triangolò rettangolo) 
uguaglia 1' altro quadrato del lato AB\ tà ef- 
fendo quefti due quadrati > e quefti due rettan« 
goli uguali al quadrato di ^C,fe ne deduce» 
che il quadrato d' una linea AC divifa in P 
è uguale a* rettangoli ài AC ìa AD^ t àSì AC, 
ìnDC. 

D ^ ÌVL 
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ne f 4. ^ir. Viceverfa, fé in un triangolo ABC ì 
quadrati de' due iati AB f t BC fono uguali al 
quadrato della bafe A C , bifbgna che T angolo 
ABC fi^ retto; imperocché facendo dall' altra 
parte T angolo retto ABDs e prefa BD uguale 
a BC , congiunta AD, farà il quadrato /4D u- 
guale a' quadrati AB, BT) , ma quelli fono gli 
fteffi che AB y BC, dunque il quadrato AD h 
uguale al quadrato AC ; e però eflendo uguale 
ancora AD ad AC, e gli triangoli ABCABD 
avendo ciafcun lato uguale al fuo corrifponden- 
te» farà V angolo pure ABC uguale ali* angolo 
retto ABD. ^ 
IV. Dati più quadrati delle linee A yB fC, D, 
^' fi potrà trovarne uno uguale a tutti ; poiché 
poOiSiEF uguale ad A, e ad angolo retto poftavi 
FG uguale a B, congiunta EG, averà quefta il fuo 
quadrato uguale alli due EF, FG ,che fono gli 
fteffi quadrati dì A,e B ; d pofta ad angolo ret- 
to fopra la EG la retta GH uguale a C, e con- 
giunta EHy farà il fuo quadrato uguale inqua- 
drati EGf GHy cioè a quelli ài A, ài B, e di 
C; e iimilmente pofta IH uguale a Z> fopra la 
EH ad angolo retto, congiunta la £/» farà il 
fuo quadrato uguale a* quadrati di £//, etli HI » 
cioè a tutti li quadrati di Ay dì By di C, e di 
Di e così fé altri ve ne folTero, fi troverebbe 
il quadrato uguale alla fomma di tutti» 

flG.Só. V. Dal quadrato di AB volendo levare i! 

quadrato AD, e trovare il quadrato uguale all' 

eccedo di quello fopra quefto, fi deferiva il fe- 

' tnicircolo ^^D^ fopra il diametro A'B , ed in 

ei$> adattata la retta ^D, fi congiunga ^D, A 

qua- 
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quadrato di quefta farà recceffb del quadra- 
to ^B fopra il quadrato AD, eflendo l'angolo 
ADB retto, e però eflb quadrato AB' ug\idlo 
ad ambidtìe i quadrati AD, e BD. 

PROPOSIZIONE XIX. 

Se la retta AB è divìfa in E , il quadrato dì tav.vi. 
AB, che Jia AB CD, farà uguafe a quadrati ^^^' ^^' 
delle parti AE. EB, ro» due rettangoli fatti da 
una parte nelf altra . 

SI conduca il diametro AC , e dal punto E 
tirata la EG parallela a 5C , fegante AC in /, 
per il punto / fi tiri la FIH parallela ^A AB . 
Sarà AEIF il quadrato di AE^ tàlHCG il 
quadrato di IH, cioè dell* altra parte EB\ im- 
perocché, eflendo AB uguale z BC, T angolo 
BACÒ uguale a BCA, ma a quefti purè fono ^ 
uguali gli angoli CIH, AI E, tnenào gli efterhi 
uguali agF interni oppofti nelle parallele ; dunque 
ancora lE è uguale ^dAE,cCH uguale ad///; 
ed eflendo A EI, IHC angoli retti uguali ad ABC, 
dunque li parallelogrammi AEIF, IHCG fono e- 
quilateri rettangoli, e però tutt* uno con i quadrati 
di A E, e di EB uguale ad/f/; ma li rettangoli 
BEIH, IFDG fono pure uguali W, e compò- (^)jy^^,3 
fl:i dalle parti A E, EB; dunque il quadrato di 
AB \ cioè ASCD , è uguale a quadrati delle par- 
ti /1-E, EB , ed a* due rettangoli di una parte 
neir altra, pareggiando li due quadrati AÈIF» 
HCGI , con li due rettangoli BEiH, JFDG 
Il che &c. 

D 4 Co- 
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C O & O L L A & J • 

Fte. 88. J. Per qualunque punto / prefo nel diametro 
del quadrato» condotte le parallele a i latii ne 
riefce pure un quadrato, efTendofi nioilrato > ef- 
fere AEJF il quadrato di AE, ed IHCG il 
quadrato di IH; ed ancora prefi nel diametro 
due punti /» > e condotte le parallele a i la- 
ti «riufcirà IHQM un Quadrato di /N &c, 

IL La differenza di due quadrati AB^ ed ^ì? 
uguaglia il rettangolo della fomma de' lati nella 
loro differenza ; perchè prolungata GJE in EL 
uguale ad /£, e compiuto il rettangolo C6ZJ^> 
fera LEBK ugnalo ^d JEBH, cioè ancora ad 
FIGO, ed hFIGD con GEBC la differenza dei 
. quadrato ABCD dall' altro A ElF\ dunque ancora 
LEBK con GEBC, cìohCGlK rettangolo fatto 
dalla Gì uguale alla fomma àx4B ^ eà AE{ effen- 
do GÈ uguale h ÙB ,o però ad AB 9 ed effendo 
El uguale ad EI, e però ad -^ £ ) nella Z fC ugua- 
le alla differenza di ^jff > ed ^£"1 ( effendo LÌC 
uguale ad EB> che h AB meno A E) farà q*- 
guale alla differenza diel quadrato AB dal qu^<^ 
drato AE^ 

FiG. 8p. Ili. Segata la retta AB per mezzo in (7, e 
prefo in, effa un altro punto Z), il rettangolo 
ApB col quadrato CD farà uguale al quadra- 
to CBi imperocché effendo AC uguale a CÉf 
la retta AD è la fomma di CB , e CD, e I3 
retta ^B h h differenza delle fleffe; dunque il 
rettangolo ADB è Tecceffo del quadrato CB 
fopra ir quadrato CO, e però aggiunto all'uno, 
ed air altro il quadrato CD , farà il rettangolo 

ADB 
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ADB col quadrato CD uguale al quadrato Cff> 
che contiene eflb quadrato CD col detto ec- 
ceffo • 

IV. Ma fé foffe prefo il punto D nella retta ne ^m. 
^^, prolungata^ e divifa per mezzo AB in C^ 

farà il rettangolo ADB col quadrato CB ugua- 
le al quadrato CD^ imperocché A7) h la fom* 
ma dì CD, e dì CB, e la 5D è la loro diffe- 
renza; dunque il rettangolo ADB uguaglia Tee-* 
ceffo del quadrato CD fopra il quadrato CBi 
onde all'uno > ed all'altro aggiunto -il quadrato 
CB , farà il rettangolo A7)B col quadrato CB 
uguale al quadrato CD. 

V. Nel triangolo Ifofcele AEB condotta dalFiG. 91. 
vertice E fopra la bafe ^9 la retta ED, fé 
viene al di dentro» farà il rettangolo ADB col 
quadrato ED uguale al quadrato EBì ma fé 
pafla per di fuori > il rettangolo ADB col qua- 
drato EB farà uguale al quadrato ED; imperoc* 

che tirata la perpendicolare EC fopra la bafe 
AB , che la divide pel mezzo, nel prilno calo 
il rettangolo ADB col quadrato /)C uguaglia 
il quadrato CB, td aggiunto di quà> e xli là il / 

quadrato EC, farà il rettangolo ^ DA col qua- 
drato iDC> e col quadrato £C (cioè ADB » coj 
quadrato ED, che uguaglia i due quadrati DCp 
ed EC) uguale al quadrato CB col quadrato CE^ 
cioè al quadrato EB uguale ad efli ; e Umilmen- 
te nel fecondo cafo» effendo il rettangolo ADB 
col quadrato BC uguale al quadrato CD, ag« 
giunto il quadrato della perpendicolare EC, farà 
ADB col quadrato EB (uguale alli due TC» 
ed EC ) uguale a' quadrati CD^ ed ECf cioè 
Biquadrato ED. VI. 
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FIG. pi. Vi. Due rette AB, GF, che fi fegano in Z> 
dentro à un cerchio , averanno uguali i rettangoli 
delle loro parti ^.Diff> FDG; imperocché con- 
giunti i raggi CA, CB, e Cf , CG,e tirata dal 
centro la retta CO^nt triangoli Iftrfceli ACB ycd 
FCG tanto il rettangolo ADB col quadrato 
CD uguaglia il quadrato del raggio CB > quan- 
to il rettangolo FDG col quadrato CD ugua- 
glia il quadrato dell' altro raggio CGi ma tali 
quadrati de' raggi fono uguali, dunque ancora i 
rettangoli ADB, FDG fono uguali • mentre con 
lo fteflb quadrato CD fi uguagliano al quadrato 
del raggio; e fé pure due rette AD, FD con- 
vengono fuori del cerchio in D , faranno patimen- 
te uguali i rettangoli ADG, FD5; perchè con- 
giunta la CD, tanto farà ADG col quadrato del 
raggio CG uguale al quadrato CD, quanto an- 
cora il rettangolo FDB col quadrato del rag- 
gio CB farà uguale allo fteflb quadrato CD: 

VII. Se dallo fteflb punto D fuori: del cerchio 
è condotta la tangente DH, e qualunque fe- 
gante DA, farà il quadrato della tangente u- 
guale al rettangolo della fegante AD, e della 
cfterna parte DG; perchè consunto il raggiò 
CH, farà il quadrato CD uguale al quadrato DH 
col quadrato del raggio CH\ ma era ancora dimo- 
ftrato uguale ilquadratoCD al rettangolo i4 DC col 
quadrato del raggio CG ; dunque eflbquadrato dei- 
la tangente DjF/ è uguale al rettan^loy^OG, o 
a quello di qualunque altra fegante FDB^. 

Vili. Vicendevolmente, fé due rette AB ^ 
FG fi fegano in D, in maniera, che il rettangolo 
ADB uguagli il rettangolo FDG, dovrà paflarc 

un 
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un cerchio per li quattro punti A,G,BtF;td an- 
coja fc due rette AD , FD iiano fegate in G. 
e 5 in maniera, che li rettangoli A DO, FDB 
fiano uguali 9 parimente paflTerà il cerchio per 
detti punti} perchè fé paflafle per tre foli di 
efli, e non pel quarto > ma fegafle una di tali 
linee in un altro punto , farebbe il rettangolo pri- 
mo uguale ad un altro mag^ore , o minore del 
fecondo > come fé paflafle per li punti A^CF, E, 
e non per 5, farebbe FDG uguale ad ADE, 
td A DG uguale ad FDE, onde farebbe ADE 
uguale ad ^JD£, ed FDB uguale adFZ)£. 11 
che è aflurdo • 

IX. Nel femìcerchlo AEB qualunque rettan- IIG. ^j. 
golo BDA de'fegmenti del diametro AB divifo 

in D , farà uguale al quadrato della perpendico- 
lare JDf; perchè congiunto il raggio C£,eflen- 
do lì due quadrati J?D, CD uguali al quadrato 
CEf a .al quadrato CA^ o al rettangolo BDA 
col quadrato CD, tolto eflb quadrato CDi refta 
il quadrato ED uguale al rettangolo BDA. 

X. Onde a quallivoglia figura rettilinea H 
può trovarli il quadrato uguale, potendo farli 

un parallelogrammo rettangolo uguale ad eflaW, {aìorU.t. 
il quale fiaGfiD/*, e prolungato il lato BD in A, ^*^'^ 
pofto DA uguale a DF, fopra il diametro BA 
fatto un femicircolo , ed eretta la perpendicolare 
DE, farà il quadrato DE uguale al rettangolo 
BDAf che è lo fteflb di BDFG, Q però ugua- 
le al dato rettilineo //• 

XI. Nel medeiimo femicircolo AEB congiun- 
te le corde AE, FÉ, il quadrato AE ùtrk ugua- 
le al rettangdlo BAD^ ed i! quadrato BE ugua- 
le 
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le al rettangolo ^jSD>'elTcndo T angolo AEB 
retto I e però li due quadrati - AE, BE uguali 
al quadrato del diametro AB . , 

Fiap4* XIL Può dividerti la retta AB inC, in ma- 
niera ^ che il rettangolo ABC fia uguale al qua- 
drato della parte rimanente ^C; perchè defcrit- 
to il quadrato ABID, e divifa per mezzo ^O 
ili E, e congiunta la J^f^ fi prolunghi E A in F, 
pofta EF uguale ad EB, indi defcrivafi il qua- 
drato di FA, cioè AFGC, farà la ^jB fegata 
in C nella detta ragione; perchè prolungatale 
in Hf eflendo il rettangolo DFA col quadra- 
to £yf, uguale al quadrato EF.cioh al quadra- 
to EB y che è lo fteilo co' quadrati àìAE, e di 
AB; dunque tolto il quadrato yli^^ rimane il 
rettangolo DFA, cioh DFGH, uguale al qua- 
drato ABID, e tolto il rettangolo^ Ci/ D, fa- 
rà il quadrato y4 ce f uguale al rettangolo IBCH, 
che è lo flefTo del rettangolo ABC ugnalo al 
quadrato AC. 

PROPOSIZIONE XX. 

FIO. p/. la resta AB dhìfa per mezzo in C,ed altro^ 
ve in D f tigri , in d al di dentro , faranno li 
quadrati AD>e DB il doppio del quadrato CD , 
e del quadrato AC; ed altresì li due quadrati 
Ad, e dB fono il doppio del quadrato Cd» a 
del quadrato AC. 

IMperocchè alzata dal punto Ch CE uguale a 
CB, ed alla AB perpendicolare , congiunte le 
rette AE, BE, e dal punto D fopra la EB 
condotta DF ( o dal punto d la df) parallela 

ad 
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ddEC, e tirata FG{oyrerofg) parallela a Cif» 
e congiunta la retta Af (ovvero Af)^ làrà il 
quadrato EF doppio del quadrato FG ( ed Ef 
À>ppio del quadrato y^)doè del quadrato CD 
( ovvero Cd) eflendo nel triangolo rettangolo 
ECB i lati CE, CB uguali, onde V àngolo CEB 
è femiretto ; ed eflendo retto EGF ( o Egf) , 
come è retto ECB, fari pure femiretto GFB 
( o gfE ) > onde il iato GF è uguale ad EG 
( ed £^ a gf) , però il quadrato EF h doppio 
di ^F>cioè dell'uguale parallela CD (ed il qua» 
drato £/ doppio db g/, cioè delf uguale C^)« 
Parimente il quadrato AE è doppio del quadra- 
to ^C> eflendo AC uguale a CE; dunque li due 
quadrati EF, AE fono il doppio de' quadrati 
CD, ed AC ( e li quadrati £/, A E il doppio 
de' quadrati Ci > ed ^C)i quali fono uguali al 
quadrato AF { ovvero Af) ma quefto pure è 
uguale al quadrato AD, ed al quadrato Disu- 
guale a D^ (o al quadratogli, ed al quadrato 
df, uguale 7L dB) dunque il quadrato AD, col 
quadrato DB uguaglia il doppio de' quadrati AC, 
e CD ( ed il quadrato Ad col quadrato d B n^ 
guaglia il doppio de' quadrati AC, e Cd) dunque 
è vero il propofto , il quale può efporii ancora 
in quello modo» che il quadrato della fomma, 
e della differenza di due rette AC, e CD (o 
AC, e Ci) delle quali l^ fomma è AD,h dif-- 
ferenza BD (o quella A d, quefta Bd ) eflen- 
do pofto CB uguale ad AC,h uguale al doppio' 
quadrato di eflè linee date AC, e CD {q AC, 
• Ci), Il che &c. 

Co- 
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I. Se due 
s' interfeghino 
jde'fegmenti A.. 
druplo del qu^- 
guentemente k^ì. 
perchè tirate ^i 
dicolari C//, C 
faranno parallela 
do il quadrato A 
ibmma delle pa: 
renza di effe ) do 
ed ancora li qua^ 
quadrati EGy GDf 
che hanno i loro q\: 
AH,td ne (cioè 
//D), faranno effi q^ 
dupli de'dus quadr; 
fi fono veduti uguali 
e GD) e però quad 
raggio I onde uguagliai 
metro. 

IL Lo fteflb avviene . 
gano in D fuori del ccr 
fendo pure ivi li quadi.. 
quadrati A IL ed HDy e 
dupli de* quadrati EG , Gìj 
bi i quadrati AC^CE, ond_ 
DB, ED, DF quadrupli v 
raggio . 

III. Qiiìndi ancora fi ha, eh . 
te AF, BE, ed AB, BF.Xx qu 
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COROLLARJ. 

FIO, 96. ^- Se due linee AB , EF dentro a un cerchio 
s' interfeghino in Z) ad angolo retco> li quadrati 
ide' fegmenti AD^ B^, ED > FD faranno il qua- 
druplo del quadrato del rag^o CA$ e confe- 
guenteniente uguali al quadrato deJ diametro; 
perchè tirate fopra di efle dal centro le perpen- 
dicolari C^, CG, che le dindono pel mezzore 
faranno parallele ad effe rette FÉ, AB-, cflen- 
do il quadrato A D col quadrato DB { quello la 
ibmma delle parti AH, HD , e quello la diffe- 
renza di effe ) doppio de' quadrati AH,qA HD; 
ed ancora li quadrati ED, DF ìì doppio de' 
quadrati EG, GD, congiunti i raggi CA, CE, 
che hanno i loro quadrati uguali a^ quadrati di 
AH,td HC (cioè GD) e di EG, e GC ( cioè 
//D), faranno effi quadrati AD, DB, ED, DF 
dupli de' due quadrati AC> CE (giacché quelli 
fi fono veduti uguali a' quadrati AH, HD,EG, 
e GD) e però quadrupli del quadrato di un 
raggio» onde uguagliano il quadrato de! dia* 
metro. 

FIO. 97. II- Lo fteffo avviene , fé effe linee fi congjiun- 
gano in D fuori del cerchio ad angolo retto , ef^ 
fendo pure ivi li quadrati AD, e DB dupli de' 
quadrati AH, ed HD, e li quadrati ED, DF 
dupli de' quadrati £G , GO,e però dupli d'am- 
bi i quadrati AC,CE, onde eflì quadrati AD, 
DB, ED, DF quadrupli del quadrato d' un 
raggio. 

FIO. 98. III. Quindi ancora fi ha, che condotte le ret- 
te AF, BEp ed AB, £/^, li quadrati delle due 

pri^ 
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prime fono uguali a' quadrati delle due feconde » 
ed uguali tanto quelli , che quefti al quadrato 
del dianietro> effendo ellì t^ali alli quadraci 
AD> DB, ED» DF, prefi infieme. 

PROPOSIZIONE XXI. 

F1G« 99« 
Il quadrato della fomma delle due rette D C, e 

CÀ ^ uguale a quattro rettangoli DC\, col qua^ 

drato della differenza di effe linee, cioè di BD, 

pojla CB uguale a CA. 

IMperocchè fatto il quadrato -4 D Niella fom- 
ma D^ e tiratovi il diametro AN, e^ con- 
dotte le CP , BO parallele a' lati, che fegheran- 
no il diameti?o in F, /, d' onde fi tirino paral- 
lele agli altri lati EFGH, KMJL, è chiaro, 
che eflendo A C uguale a CB , ed eflendo qua- 
drati ACFE, GFMI, ABIK, LJON, farà il 
rettangolo DCFH lo fteflb che DCA, uguale 
a (lEFP,cd a PFGO, ed a LHFM, che fa- 
rebbe lo fteflb con HLIG, ed AC FÉ (che è 
uguale al quadrato GFMU eflendo AC uguale 
a (?/^) dunque tutto lo fpazio ADLIOQjb u- 
guale a quattro rettangoli ÒCA , che fono DCFH, 
QJFP, PfGÓ, ed HI/G con ^C/'£;però ag- 
giuntovi LIO N, che è il quadrato di N, cioè di 
BD, differenza di DC, e CA, ne fegue che il qua- 
drato della fomma DC, e CB , cioè dì CA, 
che h ADNQ^è uguale a quattro rettangoli d' 
ambidue le rette Z)C,e CA,col quadrato del- 
la loro differenza BD. Il che &c. 
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Corolla &j[é 

I. Quindi il quadrato della differenza BD h 
uguale al quadrato della fomma DA, toltine 
quattro rettangoli della retta DC nell'altra CA. 

II. Onde prefi due numeri, per efempio 7, 
e 2 la cui fomma è p. e la differenza è 5. farà 
li quadrato di 9 uguale a* 4 prodotti di 7 in 2 
col quadrato di 5 , cioè farà 8 1 uguale a 4 
via 14, che fono $6, con 25. 

IIL E viceverfa il quadrato della differenza 
de' medefimi numeri, cioè di 5» che è 25iè u- 
guale al quadrato della fomma di 7 , e 2 > cioè 
di 9 , che è 8 1 , detratto il quadruplo di 7 via 
2, cioè detratti 56. 

PROPOSIZIONE XXII- 

ne. luo. Da^ termini D>'C del triangolo ADC coniot'- 
te al" lati oppofii le perpendicolari DE, C B , y? 
gli angoli D , ^ C fono acuti , il quadrato della 
taf e D C farh uguale a^ rettangoli A D B , A C E ; 
ma fé uno degli angoli , per efempio C , i ottufo , 
il quadrato X>C farò uguale alV eccejfo del ret^ 
tangolo ADBfopra l'altro A CE. 

MG. !•!. l^Onvengano effe perpendicolari DE.CB in G, 
Xwi congiunta \z AG, conveniente con la bafe 
DC in jP, ancora queflra gli farà perpendicolare ; 
imperpcchè eflehdo rettigli angoli 2) 5C,D£C, 
dovrà paflare un cerchio per gli quattro punti 
Df B, C, E rea effendo ancora retti gli angoli 
A BG, AEG, palTerà un cerchio per gli quattro punti 

^e^^iu^f B> E, G W; dunque congiunta Bfi, T angol» 

Trap <4, /{EE 
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AEB farà uguale a BDC, fecondo il cerchio» 
che folle condotco per li punti D, Bf C , E; ed 
ancora l'angolo AEB farà uguale ad AGB pel 
circolo , che paflTa per li punti A, V , E, Gì 
dunque AGB farà pure uguale all'angolo BDCf 
o BDf jonde nella prima figura li due angoli 
BDF, BGF fono uguali a due retti, eflendo 
uguali ^d AGB , e BGF i t nella feconda figu- 
ra eflendo uguali BDF, BGF, dovvà paflareun 
cerchio per li quattro punti ByD,GyF\ onde 
eflendo D BG angolo retto , ancora T oppofl^o 
DFG nella prima figura farà retto, ed ancora 
nella feconda, eflendo nel nvedeflmo^ femicirco- 
lo tanto DBG, che DFG; ficchè la= AG riefce 
in F perpendicolare alla bafe ; onde ancora fa*» 
ranno retti gli angoli ABC ^td AFC^ onde paG- 
fera un cerchio per li quattro punti--^, B , F, C, ed 
ancora per li quattro A , D> F, Ei dunque il* 
rettangolo ADB farà uguale ad FDCf ed il ret- 
tangolo AC E fari uguale ^DCF; ma nella pri- 
ma figura li due rettangoli FDC, e DCF fo- 
no uguali al quadrato- DCr dunque ivi il qua- 
drato^ DC e uguale allr due rettangoli ADB^^ 
AC E: Nella* feconda figura poi eflendo il qua» 
drata DC uguale ad FDC, manco DCF, farà 
eflb quadrato uguale al rettangolo^/) fi, de* 
trattone T altro- AC E. Il che dovea dimoftrarfi^ 

C O R O L L A R Jp. %^ 

I. Ancora m quefl;' altra figura eflendo Fan- ^^^' ^^^ 
golo ottufo DAC oppofta alla bafe £>C rie 
perpendicolari DE , CB cadono fopra i lati pro- 
lungati al di fuori , e convengono in G al di fo- 

E pra 
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dra del vertice A, e congiunta h AG parìmeti- 
te concorre con la bafe DC in F ad angoli ret- 
ti» perchè congiunta EB, pafTando un cerchio 
per li puntiy4,£,Gjff,c perii punti 0,iJ, B^C, 
V angolo CBE h uguale ad ££) C , o diciamo EDF» 
ed ancora GAE èuguale a GBE'^ onàtGAE, 
ed EDF effendo uguali , £^i^,ed EDP fono 
uguali a due retti , onde pafla un cerchio per li punti 
DfEyAfFy ficchè eflendo retto AED^ ancora 
AFD è retto; ed il quadrato della bafe DC fa- 
rà pure uguale a' rettangoli ADB , ed ACE, 
cflbndo ADB uguale a CDF, ad AC E uguale 
z DFCi onde effendo il quadrato DC uguale 
agli rettangoli CDF^c DCF, è pure uguald 
alli rettangoli ADB, ed ACE . 

II. Anzi effendo ancora in quefta figura» e 
nella prima» e feconda > il rettangolo CDF ur 
guale al rettangolo GDE, e V altro DCF ugua- 
le a GCB , farà pure ADB con ACE uguale 
agli altri due GDE, GCB\ ed effendo il qua- 
drato £>C uguale alla fomma de' rettangoli ^Dj9» 
ACE, quando gli angoli D, C fono acuri» ma 
fé lin angolo C è ottufo effendo il quadrato DC 
uguale àirecceflb ^\ADB fopra -4C£, farà an- 
cora nel primo cafo il quadrato DC uguale al- 
la fomma de* rettangoli GDE, GCB,.e nel fe- 
condo cafo uguale alla loro differenza, cioè air 
ecceflb di GDE fopra GCB . 

IH. E^manifefló poi, che le tre perpendicolari, 
condotte dagli angoli di qualunque triangola 
a* lati oppofti , convengono in un medefìmo pun- 
to Gj e dove convengono due di effe , congiun- 
to r altro angolo col punto di detto cQncorfo , 

que- . 
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quefta linea pure è perpendicolare all'altro la* 
to oppodo. 

IV. Quando V angolo A è retto » ciafcun lato ^*^* ^^^ 
è da fé ftefTo peirpendicolare air altro» conve* 
nendo nel punto ^, ed il quadrato della bafe DC 
allora è uguale a* quadrati de' lati^ che fono i 
rettangoli ADA, AC A , eflèndo tanto il punto E , 
che il punto £ ( ed ancora il punto G ) nel me« 
de/imo punto A. 

. V. Eflèndo T angolo A acuto, il quadrato Z>C ^^^^ **^* 
uguaglia i quadrati de' lati AD^ AC^ detratti i 
due rettangoli DAB ^ CAE, ovvero detratto il 
duplo di uno di efli » perchè Tuno all' altro è u- 
guale ) o pure detratto il duplo del rettangolo FA G, 
che uguaglia parimente gli ftefli DAB , CA E ; im- 
perocché li quadrati ADf ed AC fono uguali» 
quello a' rettangoli ADJB ^DAB , quello a' ret- 
tangoli A CE, CAE; dunque eflfendo il quadrar- 
lo DC uguale agli rettangoli ADB, AC E, farà 
uguale a' quadrati AD, ed AC, detratti i ret- 
tangoli DABf CAE, che fono il doppio di eia- 
fcunodiefli, e di FAG. 

VI. Ma fé r angolo DAC è ottufo, il qua- fio. lo^ 
drato DC uguaglierà non folo i quadrati AD, 
AC, ma di più li rettangoli DAB , CAE, 
o dicafi il doppio di ciafcuno di eflì, eflèndo u- 
guali^o ancora può dirli il doppio di GAF,c\i^ 
p^re è uguale a ciafcuno degli altri. Imperoc- 
ché eflèndo eflb quadrato uguale a' rettangoli 
ADB, ed AC E, il primo de' quali importa il 
quadrato AD col rettangolo DAB, ed U fecon- 
do è uguale al quadrato /ÌC col rettangolo CAE^ 
è .chiaro, che il quadrato DC eccede li qjuadraci 
ADfAC con li detti rettangoli. VIL 
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riG. 106. VII. Nel triangolo Aciizìangolo ADC con- 
dotte dagli angoli a' lati oppofti le perpendi- 
colari DE, CBy AF3 che convengono in C, li 
quadrati de* lati AD , DC , ed AC fono uguali 
al doppio de* rettangoli EDG, BCG, FAG; im- 
perocché fi è dimostrato eflere il quadrato DC 
uguale alli rettangoli EDG, BCG; ed il quadra- 
to ^C fimilmente è uguale a* rettangoli BCG, 
FAG; ed il quadrato AD ugnale a' rettangoli 
FAG, EDG\ dunque i quadrati di tutti li tre 
Iati uguagliano il doppio di detti rettangoli > che 
fono ivi due volte nominati . 

Vili. Quindi in eflò triangolo due quadrati 
AD, ed ^C uguagliano BCG^ EDG, col dop- 
j)io del rettangolo /^-^G; onde effi quadrati AD, 
AC uguagliano il quadrato DC { che è uguale 
alli due rettangoli BCGp EDG) col doppio ree-- 
tangolo FAG. 

IX. Onde fé riefce AF dìvifa in (?per mezzo, 
cflèndo il quadrato AF doppio del rettangolo 
FAG, faranno li due quadrati AD, AC uguali 
al quadrato DC col quadrato della perpendico- 
lare AF. 

tic. 107. X. Però fé vi farà un triangolo rettangolo 

CAH, condotta la perpendicolare AF fopra la j 
bafe, e divifa la parte HF per mezzo in D, ! 
congiunta DA, farà fatto il triangolo DAC ta- 
le, che a vera li quadrati de' lati AC, AD uguali 
al quadrato della bafe DC, e della perpendico* 
lare AF; imperocché condotta ìz, DE perpen-* 
dicolare al lato A C dividerà per mezzo la per- 
pendicolare A Fin G, eflendo ancora l'angolo 
H AC tetto > e però jDG£ parallela ad Aff; e 

fic- . 
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iiccome nel triangolo HAF la Z)G divide HF 
per mezzo in Z>, così dividerà per mezzo AF 
inC. 

PROPOSIZIONE xxin. 

Jn qualunque triangolo ABC condotta la ret- tav.vii. 
ta BD dal vertice B in D i3^//^ metà della ha fé ^1^- »^^ 
A C sfaranno li quadrati de* lati B A , B C uguali 
al doppio del quadrato della retta BD, ed al dop^ 
pio del quadrato della metà della bafe AD, 01^ 
vero DC. 

SE il triangolo è cquicrure , la retta J?D fa- 
rà perpendicolare alla bafe, onde eflendo-^i? 
quadrato uguale a* quadrati AD^BD^^àìì qua- 
drato BC uguale a' quadrati CD, BD, h mani- 
fefto, che li due quadrati AB, e BC uguaglia- 
no il doppio de' quadrati BD, ed AD. 

Ma fé non fono que' lati uguali, la BD fe- 
gherà obliquamente la bafe AC , e condottevi 
le perpendicolari AF , CE, cflèndo ne' triangoli 
ADF, CD E gli angoli del primo uguali agli 
angoli del fecondo, e la CE parallela ad AF, 
ed il lato -4 D uguale al lato DC, faranno pure 
gli altri lati loro uguali, cioè Disuguale a DE-, 
però il rettangolo BDE uguaglierà il rettangolo 
BDF\ onde effendo il quadrato. AB uguale a- 
quadrati AD, BD con due rettangoli BDF; 
ed il quadrato BC uguale a' quadrati CD,e BD, 
detratti due rettangoli BDE, quindi fono li due 
quadrati u4j|?, e CB folamente uguali a' due qua- 
drati .della BD, ed a' due quadrati della mezza 

/' E 3 bafe 
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bafe ÀDf che fono gli ambidue uguali AD 9 e 
CD; giacché li due retti angoli £/>£ uguaglia- 
no gli altri due BDF^ onde quelli aggiunti # e 
queìli fottratti 9 nulla di più, ne di meno impor** 
tano allì due quadrati AB^t BCk non il dop^ 
pio quadrato 5/), ed il doppio quadrato AD^ 
li che era da dimoftrarfi . 

CoROLLARJ« 

no. if. !• Quindi in ogni parallelogrammo ABC E li 
quadrati de' diametri AC^BE uguagliano i qua- 
drati de' lati AB ,BC, CE, ed E A j imperocché 
cffendo AB, BC uguali al doppio de' quadrati 
BD, ed ADf e li quadrati CE, ed E A uguali 
al doppio de' quadrati £Z>,edy4/),e{rendo ED 
uguale a BD (perchè li diametri fi dividono 
per mezzo in D , effendo i triangoli ADE, BDC 
con ciafcun angolo dell'uno uguale al corrifpon- 
dente dell'altro, ed il lato i4J? uguale z BC, t 
però gli altri lati uguali, BD a DE, ed AD z 
DC) faranno li quadrati de'lati^5, BC, CE, 
E A uguali al quadruplo del quadrato BD ( che 
è il quadrato di ^'fi^con il quadruplo del qua- 
drato AD ( che è il quadrato AC) dunque li 
quadrati de' lati uguagliano quelli de' diametri. 

FIO. no. II. Onde fé due parallelogrammi AB CE, ed 
FGIH hanno i medefìmi lati, ma con diverii 
angoli comporti , li diametri dell' uno effendo di- 
fuguali a' diametri dell' altro , faranno però i qua-* 
drati de' diametri di quello uguali a' quadrati 
de' diametri di quefto , effendo uguali tanto gli 
uni , che gli altri a* quadrati de' lati del fuo ret- 
tangolo , i quali fupponganfi rimail uguali • 
^ IIL 
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in. Similmente, fé li diametri AC^BE d*un 
parallebgrammo fono uguali a' diametri GH, 
FI di un altro, benché variamente inclinati tra 
di fé quelli, che quelli; faranno pure li qua- 
drati de' lati del primo uguali a' quadrati de' 
lati del fecondo parallelogrammo , benché rie- 
fcano difuguali quefti lati a quelli. pj^ ^^^ . 

IV. Nel diametro GF d' un cerchio prefi 
due punti Ay B (dentro, o fuori del circolo) 
ugualmente dìftanti dal centro C , condotte a qua- 
lunque punto D della periferìa le rette AD^ BD, 
ed a qualii voglia altro punto Eie rette AE^ 
BEf faranno i quadrati di quelle uguali a'qua^ 
drati di queAe ; imperocché congiunti i raggi CD , 
CEf tanto fono li quadrati AD, e DB uguali 
al doppio de' quadrati AC, DC, quanto li qua- 
drati AEi B E Cono parimente uguali al doppio 
de' quadrati AC, EC; onde fono gli fteffi. 

V. Similmente, fé da qualunque punto D, ^^^- '»*• 
dentro, o fuori del cerchio li conducano a' ter- 
mini di qualunque diametro GF, ed AB, le ret- 
te Z)G, DF, Q DA, DB, lì quadrati delle pri- 
me faranno uguali a' quadrati delle feconde , per- 
chè condotta al centro J?!^ retta JDC, tanto lì 
quadrati DG,cDF fono il doppio del quadrato 
.DCedel quadrato del raggio CG, quanto li qua- 
drati DA, e DB fono pure il doppio del qua- 
drato Z)C, e del quadrato- del raggio Cvl; il che 

lè il medeilmo di quello. 

VI. In c^ni triangolo ABC condotti da qua- FIG. 113^ 
lunque angolo gli affi AE, BD, CF, cht fegano 

per mezzo gli oppofti lati BC, AC, AB, faran- 
no li quadrati di quefti lati agli quadraci-^e'fud- 

E 4 detti 



\ 
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detti adii come 4 a 3 ; perchè efiendò li qua* 
drati AB, e BC lì doppio del quadrato BDfO 
del quadrato yliD; e li quadrati AB, ed AC 
il doppio de* quadrati AE,CE\ e li quadrati 
AC^ BC il doppio de' quadrati CF, ^Z'; dun- 
que li due quadrati AB ^q li due AC, e li due 
BC fono uguali al doppio de* quadrati BD,AEm 
CF^ con li due quarti , cioè la metà de* quadrati 
4C, BC.AB; e però (dividendo l'una,e l'al- 
tra parte per mezzo ) li foli quadrati AB , AC 9 
BC uguagliano li quadrati BD, AE, CF, con 
unjquarto de' quadrati AB,ACfBC\ e tolto di 
qua, e di là quefto quarto , rimangono \ de* qua- 
drati 4B , AC, 5C uguali a' quadrati BD,AE, 
£Fi onde j quadrati de' lati fono uguali a 4 
quadrati degli affi; e però li qnadrmABfACp 
BC a* quadrati BD^ AE.CF, fono come 4^3* 

AVV E RT J MEUTO. 

Si proverebbe ancora, eflere li quadrati de' lati 
ABfAC^BC uguali al triplo de* quadrati di ^(?, 
BG, e CG, ed al duodecimo de' quadrati GZ> , 
GÈ, GF; ma ciò potrà ricavarfi dopo aver in- 
tefo le proprietà delle Proporzioni , di cui parle- 
remo nella feguente feconda parte ; ed oilèrvaa**» 
da, ne raccoglieranno li bravi Studenti, che li 
quadrati delle intere AE , BD,. CF fono alli 
quadrati delle loro due terze parti ^G, BG, CG, 
come 9. a 4. ed a' quadrati delle loro terze parti 
GÈ, GD, GF, come 9. ad !• onde paragonan- 
do quelli quadrati ordinatamente, o perturba^ 
tamente 'co* quadrati de' lati AB, AC^BC, n^ 
feguirà il propofto % 



73 

INSTITUZIONI 

GEOMETRICHE 

PARTE SECONDA. 



D E FI N I Z IONI. 

L T^Iconfi Omogenee quelle grandez7e , cKe 
JLJf moltiplicandoli riefcono una maggio* 
re dell'altra. 

II. Prùporzione dicefi la fcambievole relazio-. 
ne della quantità di una grandezza con quella d- 
un altra omogenea ad efla» che ancora dicelt 
Ragione. 

Ili; Proporzionalità dicefi la fimilitudine del-» 
le propwzioni tra varie quantità ; ^in manie** 
ra tale però ^ che fé fi attende folamente la dif^ 
ferenza tra due grandezze » uguale alla differenza 
éì due altre > dicefi Proporzionalità aritmetica ; 
ma £q nel medefimo modo una grandezza con* 
tiene un altra > o in elTa fi contiene > come qual* 
che altra grandezza contiene > o è contenuta m 
un altra , fi dice Proporzionalità Geometrica ; 

scotio L 

L VJ^//^ proporzionalità aritmetica hifogna , ehù 

JlN tutti $ termini jtano omogenei , acciò abbia-- 

no una uguale differenza V uno dalV altro . Per' 

tfcmpio^fono aritmeticamente proparzionali i nu^ 

meri. . 
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ri 7 e $• 12- ^ lo. perchè k loro differenze fo^ 

FIG. 114. no i: ed ancora le linee AB, AC, ed ED , DF 

fono aritmeticamente proporzionali , quando la 

differenza BC delle due prime uguagli la diffe^ 

renza FÉ delle feconde . 

FIG. iif' II. Ma nella proporzionalità geometrica hafla^ 

che fiano due termini omogenei , ed altri due ter* 

mini di materia diverfa , /blamente omogenei tra 

loro , non con gli altri due . Per e f empio , effendo 

il triangolo ABC al triangolo BCD> ed ancora 

la linea E alla linea F, come 3 a Si diconfi que^ 

fii termini Geometricamente proporzionali . E lo 

fieffo patrebbero effere due pefi^ due velocità , due 

tempi, due angoli &c. nella fieffa proporzione ^ ri- 

ferendofi il primo di tali termini al fecondo fuo 

omogeneo nella fieffa relazione . 

D E FINÌ Z IO NI. 

IV. T E grandezze , che Hanno una limile pro- 
i i porzione, cioè la flefTa sproporzionali'^ 
tà^ o fia aritmetica, o geometrica , xiiconfl quan* 
tità Proporzionali. - ^ 

V. Di effe quantità proporzionali fi dicono 
Antecedenti la primate la" terza (e fé più fofle- 
ro, ancora la qirinta,- e la fettima &c.) 6 di- 
confi Confeguenti la feconda, e la quarta, ( e fé 
altre vi fono, ancora la fefta, e P ottava &c. ) 
e diconfi ancora Omologj tanto i termini ante- 
cedenti tra loro , quanto ancora tra loro i Con- 
feguenti; 

VL L'antecedente pofcia col fiio confegàente » 
diconfi termlìni Analogi per la proporzione , 
che tra loro hanno , che pure chiamafi Ana-* 
logia. VII. 
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VII. Se due quantità omologo ad un' altra 
fono difuguali , la maggiore prefa per antece- 
dente averà maggior ragione , che la minore al 
medefimo confeguente ; ma paragonandoti un fo- 
lo antecedente a due confeguenti difuguali, diraill 
maggiore la ragione di eflb antecedente al mi* 
nore , che al maggiore • 

S C O L I O II. 

I. ^Tccome è chiaro , che ejfendo li due termini pj^ , ^^ 

V^ omogenei A , r B di/uguali , il primo mag^ 
giore , il fecondo minore , rie f ce maggiore la pro^ 
porzione del primo A al terzo C, che quella del 
fecondo B al medefimo C» così è chiaro , che 
avendo B ad un altro quarto D la fiejfa propor- 
zione ^ che A a C, averà B a D maggior ra^ 
gione 3 che B a C; ed èD minore di C, come B 
è minore di A , per ejfere proporzionali A , ^ C , 
come B a D ; dunque lo fiefo antecedente ha mag* 
gior ragione al minore de confeguenti , che al mag- 
giore di effi. 

II. Quando fia maggiore la proporzione di A FIG^- "^ 
a By che di C a D, convertendo, cioì pigliati 
i confeguenti per antecedenti^ e glt antecedenti per 
confeguenti, farà minore la proporzione di B ad 
A , che quella di D a C; imperocché , fé avejfe 
E a B la fiejfa proporzione, che C a D , ejfen-- 
da maggiore la ragione di A a B , che di E ^B, 
farebbe A maggiore di E , dunque averà maggior 
ragione B ad E, che B ad A; ma B ad E fia^ 
rà, come \ì a Q, dunque è maggiore la ragione 
diD a C, che diB,ad A. 
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DEFINIZIONI. 

VIILTjOfte quante fi vogliano quantità omo- 
X genee , la proporzione della prima all' 
ultima dicefi compofia delle proporzioni , che 
averà la prima alla feconda^ e la feconda alla ter- 
za , e cosi di altre intermedie fino air ultima • 

IX. Ma effendo uguali le proporzioni della 

J>rima alla feconda » della feconda alla terza i del^ 
a terza alla quarta &c. fi dirà la proporzione 
della prima alla terza duplicata di quella» che è 
tra la prima > e la feconda ; e la proporzione 
della prima alla quarta triplicata di quella ftef- 
fa della prima alla feconda; e la proporzione 
della prima alla quinta fi direbbe quadruplicata 
della medefima^che è tira la prima , e la feconda » 
o tra la feconda » e la terza; e così in infinito • 

X. Una retta dicefi fegata fecondo V efirema^ 
e media ragione , quando tutta ad una fua parte 
fia come quefta parte alla rimanente : Come per 

VidiU efempio, eflendo^5 ad AC, come AC a CB , 
FiG. 114. diraffi divifa^iiS fecondo T eftrema , e media pro- 
porzione. 

SCOLIO III. 

L -^i ^Ra due termini primo f ed ultimo pojfono 
X interporfi altri omogenei , maggiori , mi- 
nori di elafi uno di ejjt, e così la proporzione di 
quelli due dicefi compofia delle proporzioni inter^ 
FIG. 118. ^/^^^^ ^^^^ ^^^ le due linee A,e D interpofle le[ 
' linee B, C una maggiore y P altra minore ifi dirà. 
la ragione di A a D compofia d^lle , proporzioni 
A aBj eB a Cf e C a D. Così pure tra due 

nu-- 
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numeri 4*9, prefi altri numeri 6 , e "i , fi di-^ 
ce la proporzione di 4 a g compofia di quefle in- 
termedie di 4. a 6, di 6 a ^ ^ e di i a g; anzi 
prefi quali fi voglia altri numeri ^^^ i5> 100, 
tanto fi direbbe compofia la ragione di 4^a g , del-- 
le ragioni di 4 a^y^•,di 14 a 2$, di 25 a .100 ^ 
e di \oo. a g \ ed effendo pure altre proporzioni 
difgiunte , tra varj altri generi , per efempio la 
proporzione delle linee A, B ejfendo uguale al" 
la proporzione delle fuperficie E¥ , e la propor- 
zione di là a Q ejfendo uguale alla ragione degli 
angoli GH, e la proporzione C, D uguale a 
quella de^ Solidi I, K tanto diraffi, ejf ere la prò* 
porzione di K a B compofia delle proporzioni di 
^ ad V , e di G adii, e di I a K , ejfendo que- 
fie uguali air altre f addette intermedie . 

II. Ma e fendo uguali le pfoporzioni tra i ter-- ^^^* "5? 
mini A, B, C, D omogenei 9 diraffi quella pro-^ 
porzionalità continua compofia di ragioni uguali \ 
e però la prima alla terza , cioè A a C fi dirà 
proporzione duplicata della ragione fempUce tra 
A , f B , ovvero tra B, e C; e la ragione della 
prima alla quarta fi dirà proporzione triplica- 
ta di quella, che è femplicemente tra A, e B, 
ovvero tra B , e Q,o pure tra C, e D , per efi- 
fere la f addetta ragione di A, e C compofia di 
* due proporzioni uguali a quella di A a B ,è quel^ 
V altra di A a D compofia di 3 fimili proporzio^ 
ni ; e così procedendo ad un altro termine propor* 
zionale , farà la proporzione del primo al quinto 
quadrupla di qualunque delle intermedie tra lo^ 
ro ugualii Così pofii i numeri 3 , 6 , 1 2 , 24 , 48 , 
la ragione di i a ^ìi.fi dirà quadrupla di quel- 
la 
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la, che è tra V primo , e V fecondo ^ o tra H fe^ 
amdo y e 7 terTio &c. per ejfere compofia di quel'* 
le quattro ragioni tra loro uguali: E Cbsì degli 
altri. 

III. Siccome una retta può dividerji fecondo F 
tfirema^e media ragione ^ quando fia tutta ad una 
parte , come quefia fiejfa alla rimanente , così an^ 
Cora nelle fuperficie 9 ne* corpi , negli angoli^ ed 
in altri termini potrà far fi lo fieffh ; ma non già 
in qualche numero potreibe ciò farfi% perchè quel- 
le parti 9 in cui divide fi una quantità fecondo P 
tflrema , e media ragione » non pojfono ejfere coni' 
menfurabili /r^ di fé yO con F intera quantità iw^* 
de/ima ; anzi fono fempre incommenlurabili , e 
però non pojfono ejfere parti numerofe di qualche 
numero^ ma folamente radici incommenfurabili ^ 
che devono effere , tanto il numero intero alla fua 
parte maggiore $ quanto quejla maggiore alla re^ 
fidua minore in ragione della radice dt cinque 
manco unoy a tre , manco la radice di cinque , come 
prefo il numero loo; converrebbe prenderne la 
maggior parte uguale a 5o\/y", meno so; e la 
minore uguale a 150, manco 50 v'Y"* 

IV. Generalmente per efprimere con brevijfimo 
calcolo le grandez?^ proporzionali , Ji rapprefen* 
ter anno con linee, tanto le quantità fuperjìciali 3 
quanto i corpi, gli angoli y i peji , le forze, 
i tempi , le velocità ^c. che Ji vogliano pa- 
ragonare y ma più femplicemente Ji ejprimeranno 
con lettere Alfabetiche y grandi A, B, C , D &c. 
a piccole Zyhi e, d, &c. delle quali le prime 
efprimeranno le quantità date, e già note, ma 
le ultime x, y, z ejporranno quelle ignote, che 

fi 
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fi ricercano; e per efprimere la fomma di pia 
farti 9 w i' interporrà la croce — +•, e per efpri-- 
merne la differenza , vi fi metterò la lineetta — > ; 
come per efempio A -h- B — C , efpone la fomma 
di ti. y e di B, detrattone C;e così b— +-x--f y— -e, 
importa la fomma della data b^ e delle ignote x, 
e y detratta f altra nota e ; e così il fegno -f 
lignifica più , e V altro — fignifica meno ; yJlr- 
cbè Al — B -+ E fpiegafi con dire A manco B 
più aggiuntovi E ^c. 

V. Im moltiplicazione dì una quantità in un 
altra fi efpone congiungendo ajfieme quelle lette- 
re ^ che le efprimono^e la divìfione fi e f prime con 
fare una frazione , in cui una Itnea fepara il di^ 
videndo al di fopra ycd il divi f or e al di fitto : Per 
efempio A B , ovvero e x ^ efpongono il prodotto 
di K in HyO pure di e in x ; e fé fojfero piti let^ 
tere unite infieme , ACD , r b a x '&c. fi efpri-- 
mera il prodotto di A in C, ed in D , ed ancora 
il prodotto di e in b» in a • in x ; onde il qua* 
drato di una lettera , cioè di Kin K fi fcrive* 
rehbe K A, ed il cubo di ejfa A AA> nel che ha* 
fterehbe fcrivere A* in vece di AA, ed A? in 
luogo di AAA; ma volendo dividere ACD per 

ACD 
BE,fifcriverà -- , e così ancora dividendo 

A ? 1 / 

A' $er 'RCyfiJcrive •— ^; e parimente ~ efprh 

a* b' 
«1^ a b divifo per e , ed efpone la divifione 

del prodotto fatto dal quadrato z, e dal cubo b 
per il prodotto di e in x . 

VL U ugualità poi fi efprtmerà col fegno =* 

ctoì 
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cioè AB =: CE ,^ il prodotto di A in B ugaa^ 
te al prodotto di C in E\ e fimilmente ab -h- ce 
' — bx = cf efpone,€he il prodotto ab col pro^ 
dotto CE, detrattone il prodotto bx/arè uguale 
al prodotto cf. U e fere poi una quantità mag^ 
giore de W altra fi e f prime col fegno >; e F ejfe^ 
re minore 9 col fegno < ; come perefempio A>B 
efprimerebbe e fere A maggiore di B,ed e x < a e 
e/porrà ejfere ex minore di ^c. 

VII. Il fegno della proporzionalità fi fa in que^ 
fia maniera A • B : : C • D cioè la proporzione 
di A a B è uguale a quella di C aDj ed an^ 
Cora in altri efempj , ax — ab -+ e* • e* :: ex 

— ce • be, efponcy che la proporzione di ax 

— ab — é- c^ fla al quadrato di e , come ex — co 
al prodotto be: Ma fé una proporzione farà mag'- 
por e , minore delV altra y fi efprimerà conT aU 
tro fegno A • D > C - E , cioè la proporzione di 
K a\> e maggiore di quella , che ha Q ad^\ 
pure ejfendo, ax — f ab-cx < cb — e* • x*, 
importerà , che la fomma di ax cornh^al prò dota- 
to di e X abbia minore proporzione di quella , che 
ha il prodotto eb, detrattone il quadrato di cai 
quadrato di x . 

Vili. Potrebbero pofcia prenderfi per ajjiomi. 

I . Che le quantità uguali , paragonate aà una 
terza f averanno ad ejfa ugual proporzione. 

II. Eviceverfa le quantità . che hanno ugual pro^ 
porzione ad una terza , o alle quali una medefima 
ha ugual proporzione , ejfe quantità faranno uguali * 

lu. Ed ancora fé due proporzioni fono uguali ad 
una terza proporzione ^ faranno ejfe pure fra lore 
uguali. 

^ IV. E 
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IV. E fé una proporzione è maggiore $un altra % 
ed una terza è minore 9 uguale a quella fecon- 
da y farà la prima maggiore della terza . 

V. Alle uguali proporzióni aggiungendo f fot^ 
traendo altre proporzioni uguali , le compofie , 
rejidue riufciranno pure uguali. 

PROPOSIZIONE I. 

In una aritmetica progreffione , che è una con-- 
tinua proporzionalità di termini aritmeticamen- 
te crefcenti , decrefcenti , con uguale differenza 
di eia fi uno ali* altro fuo proffimo , // majjimo con^ 
tiene il minimo con tanta moltiplicità di effe 
differenze, quanti ^no effi termini fuffeguentk 
al maffìrho^ 

Siano i termini continuamente difpofti con arit- 
metica proporzionalità, AfB yC, D,E; eflèn- 
do A il maflimo , ed £ il minimo , e la loro 
continua differenza eflendo x , farà Z) ==£—*- ;i^ i 
e C farà = Z) --f x\ onde = £ — h 2 ;^ ; fimit- 
mente B farà == C -+ ;^ , e però = £ -+ 3 a? ; 
e finalmente .4 = 5 Hr ;^ deve eflere^=i£-H'4.v; 
dunque il mailimo è uguale al minimo con la mol- 
tiplicità di tante differenze, quanti fono ifuifeguen* 
ti . Così , per efempio, fé la progreflìone aritmeti- 
ca fofle di quefti numeri 20. 17. 14. 1 1. 8* 5. 2* 
la differenza de' quali = 3 , il mafSma 20»=: z 
M- 18, cioè uguale al minimo con il triplo 
moltiplicato fei volte ( eflendo fei li termini fuf- 
fegaenti ) ed è 3 via tf = i8* 

F Co- 
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Corollari. 

L Simìlmence il minimo termine può dirli 
uguale al mallimo , detrattagli tante volte la 'dif- 
ferenza, quanti fono i termini avanti al mini- 
mo : Per efempio E =^ A — 4 j^ , nel primo 
efempio addotto, e nei fecondo farà 2 = 20 
— 6 in 3 , cioè 20 — 18 . 

IL Anzi qualunque intermedio è uguale al 
ftaflìmo, de tratta la differenza tante volte, quan- 
do è il numero de' termini da quefto a quello; 
e lo flefTo parimente è uguale al minimo con 
tante differènze , quanti fono i termini fuflfeguenti 
ad èflb. Così C=: A — zx = E -+ ^x; ed 
il .14 = 20, meno 2 ternarj ,cioè 10 — <5 , ed 
ancora = 2 -h-. 4 via 3 , cioè = 2 -+ 12. 

PROPOSIZIONE IL 

5*^ quattro grandezze A , B , C , D fono aritwe* 
iicamente proporzionali^ la fomma delP eftreme 
A -f D.^ uguale alla fomma delle medie B— fC* 

IMperocchè , eflendo la loro differenza = x^ 
ed -^ il termine maffimo , D il minimo , fa- 
rà C == Z) -H- A' ; e parimente !/4 = 5 — h ;^ ; dun- 
que la fomma degli eftremi A --^ T> =^ B —¥ x 
-+ D, e parimente la fomma dè^medj B—\rC 
5=: J5 -+ Z) -H- A* ; dunque ^ — f JD =: 5 —f C. 

C O R O L L A R J, 

I. Se fono tre grandezze aritmeticamente pro- 
porzionali y4 , » , C, la fomma dell' eftreme fa- 
rà uguale al doppio della media, cioè ^ -f C 

:= zB 
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=2 1 5, cflendo in aritmetica proporzionalità 
A • B :: B : C, onde le due inedie fono il dop* 
pio di jS. 

IL Nella progreffione continua aritmetica di ter- 
mini proporzionali A,B,C,D,EyF,G ,h fom- 
ma degli eftremi A '-^G farà uguale alla fom- 
ma di qualunque due altri ugualmente diftanti 
dagli eftremi , cioè 5 -+ F, ovvero C -+ JF; ed 
eifendo il numero di efH difpari , faranno quelle 
fomme ancóra uguali al doppio dell'intermedio, 
cioè = 2 D. 

III. Vicendevolmente, fé di più termini omo- 
genei farà la fomma degli eftremi uguale ad altre 
lomme di due intermedj , bifbgnerà , che fianò 
eili termini aritmeticamente proporzionali ; cioè , 
fé -/4 -f D --== 5 -+ C, bifognerà che fia la medefi- 
ma differenza di ^ e S , che di (7eD, perchè 
tolti di qua, e di là jD,c 5, farà A — B=z C 
— D , e però la loro differenza è uguale . 

IV. Così in un femicircolo eflendo infcritti i ^^^' "*' 
due triangoli rettangoli vi C 5, ADB, per eflc- 
rc il quadrato AC col quadrato CB uguale a* 
quadrati AD , BD (perchè tanto li due primi, 
che li due uhimi fono uguali al quadrato del 
diametro AB ) farà recceilo del quadrato BC 
fopra il quadrato BD uguale alF ecceflb del 
quadrato -^D fopra il quadrato AC . 

PROPOSIZIONE IIL 

Nella continua progrej^one aritmetica di quanti ter^ 
mini fi vogliano , come^ A , B , C , D , E , F , ovverà 
in numeri ii. io. 8/(5. 4. 2. la fomma di tutti è 
Uguale alla metà dell' aggregato degli ejlremi , 9 

F 2 a 



ìA'F 


12. 


2. 


B.E 


IO. 


4. 


C'D 


8. 


<J. 


D'C 


6. 


8. 


E'B 


4» 


lo. 


FA 


£. 


12. 
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di altri due ugualmente diftanti da e$ %moltipli'^ 
tata nel numero della moltitudine dì tutti i ter* 
mini. 

SI rimettano gli fteffi termi- 
ni cor) ordine inverfQ,cioè 
F,E,D,C,B ,A; e ne' numeri 
z , ^.yó y 8> \o, 12> compofti 
co* precedenti ,* per il CorolL 2 
della precedente Propofizione 
farà la fbmma di due qualunque 
^ -f /^, e jB -+ ^, e C-H- Z) &c, tra loro uguali , 
iiccome pure li »-4-i=:lo -+4=:8-fó &Ct 
eflendo tutti = 14; dunque la fomma di tutte 
quefte paia farà V aggregato degli eftremi , o di 
due qualunque ugualmente diftanti da efll, mol- 
tiplicato per il numero di efli termini ; dunque 
il prodotto deir aggregato degli, eftremi nella 
moltitudine de" termini propofti uguaglia tutti 
efli termini pofti due volte ; però la metà del- 
l' aggregato di detti eftremi , o di due da lo- 
ro ugualmente diftanti moltiplicata pel numero 
della moltitudine di tali termini uguaglia efatta- 
mente la fomma di efli termini ; come può ve- 
der/! ne* numeri addotti iìh-io --+8-4-(S— f4 
M- 2 , che fono 6 numeri ; ed effendo 12-+ 2 , 
ovvero 10 -h- 4== 14, la cui metà è 7, mol- 
tiplicando il 7 per 6 , ne proviene 42 , e quefta 
è la fomma di tutti efli numeri propofti • 

CoBOLLA]tJ% 

J. Se il numero dei termini fofle difpari, 
come A» B, C^ D , E, ovvero 10. 7. 4; elTen- 

do 



Geometriche. 85 

do la fomma degli eftremi uguale al doppio di 
quel di mezzo, farà l'aggregato di tutti i termini 
uguale al prodotto di quel di mezzo nel nume- 
ro della loro moltitudine; così io -4 7 —f 4 
= • 7 moltiplicato in 3 = 21 ; e fé foflero 20. 
17. 14. 1 1. 8. 5. 2 ; il numero di mezzo 1 1 mol- 
tiplicato per 7 , che è il numero di tanti termi- 
ni, farà 77, che è l'aggregato di tutti. 

II. Ancora col minimo termine , e con la dif- 
ferenza di elfi termini, e col numero della loro 
moltitudine fi può ritrovare l' aggregato di cflì : 
Per efempio /la // minimo = « , e' la diiferenza 
=7 f? » e il numero della moltitudine di efli ter- 
min i = n , farà I' aggregato di tutti = na 

-+• --IZJL£i.cioè fi moltiplichi il minimo termi- 
ne pel detto numero, che farà nà, ed mol- 
tiplichi la differenza x pel quadrato di detto 
numero , detrattone etto numero , e divifo que- 

fto prodotto per metà, che è »'•— » *»impe- 
rocch^eflendo ^il minimo termiSe, il maffimo 

rt-""^ " "~^ " — ' *■ » dun que la fomma di 
queftì due eftrenù = 2 « m- (?IZr*,che mol- 
tiplicata per n, e divifa per mezzo, riefce 

T^na -+»* — nx j_, „ g -V»^» *-> come fopra". 

^ in. Se la ferie aritmetica comincia dall' uni- 
tà , e fegue con cìafcun numero , il loro aggre* 
gato farà uguale alla fomma del quadrato dell' 
ultimo termine col medefimo termine , divi- 
fa per mezzo. Per efempio fiano i termini 1. 2. 
3.. 4* S' ^* 7» piglifi il quadrato dell' ultimo , che 

W 3 . hAp* 
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^ 4P » ed aggiuntagli la Gib. radice 7 » che diven- 
ta $6. (che farà fempre un numero pari ) di- 
vifo per mezzo > refta a8 ; e tale è V aggregato 
di tutti que* numeri; Imperocché eflendo il pri-» 
mo numero 1 > e T ultimo uguale al numero del« 
la moltitudine di efii» che ria=i;; la fonima 
di quefti eftremi moltiplicata pel numero del- 
la loro moltitudine, e divifa per mezzo» farà 
fempre =» IHf» in n divifo per mezzo , il che 

riefce ^ "^^ , e tale però è i' aggregato di effi 

termini* 

IV, Ma fé dair unità fi difpongono tutti i nu- 
meri difpari, la cui differenza farà fempre a, il 
loro aggregato fempre riufcirà un quadrato, la 
cui radice è la fomma degli due eftremi dividi 
per mezzo; Per efempio fia quefta ferie 1.3. $• 
7* 9* n. 13-» è chiaro, che i -+3 =^4tlacui 

radice è ^ ^^ -L == 2 ; ed ancora i --+ j -h- 5 
= 9>la cui radice cÌ-ltJ=j 3 ; e fimilmen- 



z 



te 1 -f 3 -4- 5 --f 7 = 1(5 , la cui radice è Z ^ 

= 4> |e C05I pure aggiuntovi P altro numero p, 
il fuo aggregato è 25, la cui radice è 2 — ^ =^ S i 
ed anneflovi ancora il numero 11, diventa ì6, 

ia cui radice è = 6; e parimente com- 

prefo il 1 3, la fomma di tutti farà 49 , la cui ra- 
dice è .AUt} = 7 ; e così procedendo, feni^ 
pre fi trQva il medefimo. 
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PROPOSIZIONE IV. 

/ termini aritmeticamente proporzionali , an- 
. eora Convertendo , ed alternando rimangono pro^ 
forzionali. 



D' 



Jcefì Convertendo^ quando fi pigliano i con- 
^ feguenti per antecedenti > e gli antecedenti 
per confeguenti; cioè efTendo A z B ^ come C 
h D> farà convertendo Bzà, A^ come D hC, ri- 
manendo in efTì V iftefla differenza > fé non che 
gli eccedi riefcono difetti » o li difetti riefcono 
eccefli . 

Diceii poi alternando, quando fi paragona il 
pritpo antecedente al fecondo antecedente , ed 
li primo confeguente al fecondo confeguente 
cioè A a C, come B ^ D; imperocché per la 
Prop. 2 eflendò la fomma degli eftremi uguale a 
quella de'medj , cioè A -♦%£) == fi -+ C, an- 
cora in quefta alternazione ri^ce lo fteflo ; però 
ancora in tale difpofizione fonò, i termini arit» 
meticamente proporzionali, pel Coroll, 3. del- 
la Prop. 2. Il che dovea dimoftrarfi . 

COROLLARJ. 

I. Àncora gli ugualmente moltìplici , o fubmolti- 
plici de* termini aritmeticamente proporzionali 
riefcono pure con V aritmetica proporzione : Per 
cfempio prefo il numero m,(é fono proporzio- 
nali if a B, come C d. D , faranno parimente 
proporzionali mA zd mB, come mC zdmD,cd 

A R C Ti 

ancora — ^ a — > come — a — . ì perchè cf- 

F 4 fen- 
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(endo la ibmma degli eflremi uguale a quella de' 
med) , cioè ^ *-f Z) == ^ -4- C ancora tutti mol- 
tiplicati, o divifi per m, riefcono uguali; cioè 

A D B 

in m m 

— f- — jT c però queftì «ncora fono aritmetica- 
mente proporzionali . 

IL EfTendo ancora altri quattro termini E pFp 
Cf H aritmeticamente proporzionali , come gli 
altri A,B,C, Z)> o con la ftefTa differenza, o 
con altra diverfa, aggiunti pure infieme efli ter- 
mini omologi, cioè ii— 1-£, 5-H-/^, C -^G,D 
•H-H fono aritmeticamente proporzionali; per- 
chè eflèndo A^D^B -f- C, ed E-^H — F 
— f G, ancora aggiunti quefti a quelli, riefcono u- 
guali , cioè A^D^E^H = B -f C-H-f 
-H- G. 

III. Anzi ancora difgiungendo gli omologi mi- 
nori dà* maggiori , reftano aritmeticamente pro- 
poraipnali > cioè fé gli ultimi quattro fono mi- 
nori de' primi, riufcìranno proporzionali A — E, 
^ — i?,C^(?,D—//, perchè ancora 4-4-D 
— E^,H^=:B^C^F^^Gt Per efempio ne' 
numeri efTendo proporzionali 21- i8::i^*i3, 
e quefti altri 8 • <J : ; 5 • 3 non folo comprefi 
infieme 21 — f 8 • 18— f<J r: 1(5 *H- 5 ♦ 13 ^H- 3,' 
cioè 29 < 24:: 21 • \6 ; ma ancora fottraendo 
ì fecondi da' primi, faranno aritmeticamente pro- 
porzionali 21 — 8t \Z ^^ 6 :: \6 — 5* 13 
^— 3 , cioè 13 • 12 :: II - IO, 



PRO- 
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PROPOSIZIONE V. 

• Le quantità À> B> C, D ejfendo geometricamen- 
te proporzionali ^ il prodotto della moltiplicazione 
degli eftremi è uguale al prodotto della moltipli^ 
cagione de* mezzi , cioè AD s= BC. 

IL modo, con- cui A contiene B 9O h contenuto 
in eflb , fi cfponga con la lettera m ( che efpri- 
xnerà p il doppio , o il triplo &c. o la metà , o il ter- 
TX) &c. o la radice di qualche numero ) ficchè farà A 
z=imB ; e cos\ ancora dovrà cflere C =::mD, 
mentre la loro proporzione geometrica importa , 
che tanto il primo contenga il fecondo , quanto 
il terzo contiene il quarto , ed ancora quanto è 
contenuto il primo nel fecondo , tanto il ter- 
zo fi contiene nel quarto; dunque farà AD 
= m BD,ed ancora BC=BmD ; ma è lo ftef- 
{o mBDy che BmD (effendo tanto quefto^che 
quello il prodotto di ;» in ^^ ed in D)ì dun- 
que il prodotto degli eftremi ^Z) uguaglia il prò- 
dotto de'medj 5C. Il che &c* 

COROLLAUJ. 

L Vicendevolmente , fé il prodotto degli e- 
&rcmì AD h uguale al prodotto de' mezzani 5 C, 
faranno geometricamente proporzionali A - BxiC 
•' Dy perchè in qualunque modo,cheil primo A con- 
tenga il fecondo j? » o fia in eilb contenuto » fa* 
rà ^ == w^ 5? ; dunque 4Dr=r^ mBD =^ BC \on^ 
de da quefti due ultimi prodotti levato il B , fa* 
rà ancora mDp=^C\ onde C n^\ medefimo mo* 
do contiene D, o in eifò e contenuto ^ come A 

con- 
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contiene B, o è contenuto in elfo; onde fono 
geometricamente proporzionali» 

IL I termini geometricamente proporziona- 
li ancora convertendo , ed anche alternando ( pur- 
ché fiano tutti quattro omogenei > altrimenti & 
foffero i due primi d' un genere, e gli altri due 
d'un altro, non fi potrebbe paragonare il pri- 
mo . antecedente air altro antecedente eteroge- 
neo > ne il confeguente del primo genere al con- 
feguentc deJr altro ) riefcono pure geometrica- 
mente proporzionali; imperocché eflendo AD 
== BC, non folo A * B :: C - D p ma ancora 
faranno convertendo B - A :: D - C^ ed alter- 
nando A • C :: "B • D, efTendo tanto in quefi:a, 
che in quella difpofizione il prodotto degli cflremi 
uguale al prodotto de' mezzani , ciohAD=^ BC. 

III. EfTendo quattro linee proporzionali A • B 
Fia IH. :: C • Z), il rettangolo dell' eflreme AD farà u- 

guale al rettangolo delle medie £C> giacche A D 
=2 BCf eflendo quefli rettangoli il prodotto di 
un lato neir altro ; e viceverfa , fé due rettan- 
goli ADyBC fono uguali , flarà il lato-^ del pri- 
mo al lato B del fecondo , come recìprocamente 
l'altro lato C del fecondo al lato D del primo. 

IV, Ed effendo tre linee rette continuamente 
FiG. 111. proporzionali A * B :i B - C /il rettangolo dell' 

eflreme uguaglia il quadrato delia media > cioè 
AC=:^B^; e viceverfa efTendo un rettangolo u- 
guale ad un quadrato > fono continuamente pro- 
porzionali un lato A del rettangolo al lato B del 
quadrato , ed efTo lato B del quadrato all' altro 
lato C del rettangolo . 
riQ, ìiy V. Quindi nel cerchio efTendofi dimoflrato il 

qua- 
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quadrato della tangente y4H uguale al rettangolo 
GAI, o all'altro DAB deile leganti, ed il qwtr 
drato della FÉ perpendicolare al diametro u* 
guale al rettangolo jD£j5 delle parti di elfo dia* 
metro, e due linee LN, /G, ovvero LN,BDp 
che feganfi dentro il circolo , fare uguali i ret- 
tangoli delle loro porzioni, cioè NML=^ GMI, 
ed LKìit=:DK^B, è chiaro , che faranno ugual' 
mente proporzionali tanto GA * AHiiAH 'Al, 
quanto DA ^ AH :; AH * AB; ed ancora DA 
.AG II AI ^ AB, per effere GAI=z "DAB, e 
tanto quefto, che quello =:AH^ ; e parimente 
proporzionali DE^ EFr. EF • £5 ;ed LM • MG 
:; l M^ Mìi ytàLK ^ DK:: BK^KN i^tx ^i^QKÒ^t- 
ti rettangoli tra loro uguali , come fi ha ne' 
^CoroUarj della Prop. ip, nella prima Parte, cioè 
CoroU. 6. 7. 9, ed ancora neirundecimo,effendo 
MF''=^BDE, farà 5© * DF :: DF -DE. 

VL Per quello fi è nioftrato al Corolì i x. ne, 114. 
deir iftefla Prop. ip. come pofla divider fi la ret- 
ta -^ ^ in C , in maniera , che il rettangolo di 
tutta la AB in una fua parte- BC riefca ugua- 
le al quadrato della rimanente vi C, è manifefto, 
che così reitera divifa fecondo V eftrema , e me- 
dia ragione, imperocché efTendo ABC -^^ AC^ 
è finterà AB alla parte AC , cpnìe la ftefla alla 
rimanente porzione CB . Anzi aggiungendo alla 
^C la uguale ^iD,farà pure la £Z) divifa in ^, "°* "^• 
fecondo V eftrema , e media ragione , perchè , fic- 
come BC^CAii CA^AB,izx% BC ^ CA::D4 
• ABìc componendo BA^AC (cìoh BA* AD) 
:: DB • BA, però DB, BA, AD riefcono pro^ 
porzionali* 

VII. 
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no. ii6. ^jj^ Volendo alle due rette DE, EF trovare 
la terza proporzionale, pofta EF perpendicola- 
re a DE, e congiunta JDF, fatto T angolo ret- 
to JDF2?, la qtial retta FB convenga con DE 
prolungata in 5, farà Itl EB quella terza pro- 
porzionale , che ricercavafi , effendo D EB == F E\ 
e però le linee continuamente proporzionali t 
cioè DE • EF:: EF^EB. 

VIIL Ed ancóra alle date due rette DE , EB 
volendo trovare la media proporzionale , polle 
quelle due infieme congiunte, e fopra il diame- 
tro DB fatto il femicircolo BFD, erettavi dai 
punto E la EF perpendicolare al diametro, fa- 
rà effa media proporzionale tra le due parti DEt 
EBf b pure eflendo date le due linee DB, BE, 
fatto fopra jffD il femicircolo , ed eretta la per- 
pendicolare £f , congiunta 5 Ffarà la media pro- 
porzionale tra le due DB,BEicà ancora congiun- 
ta jD/* farà media proporzionale fra DB, e DE, 
per eflere il quadrato BF^^=DBE\ e T altro qua- 
drato Z)/?*^ = j?Z>£,ficcome ancora^£/^*=: 5 i?D . 

PROPOSIZIONE VI. 

Emendo le quantità proporzionali A - B ; ; C • I>, 
ancora componendo fono proporzionali A -+ B 

• B :: C — f D • D, ^i altresì dividendo riefco^ 
no proporzionali A — B - B : : C — D - D . 

IMperocche, eflendo uguali i prodotti-^ D=:5C, 
aggiunto di qua, e di là il prodotto BD, fa- 
ranno AD ^ BD z=^BC ^ BD, onde A-+B 

• jB :: C^b • JD, perchè ancora in quefti ri 
prodptto degli eftremi uguaglia il prodotto de' 

mez- 
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mezzani; ed ancora levando aUi due AD =zBC 
lo fteflb BD, faranno pure AD — BD ^=; £C 

— BD; dunque ancora A — B ^ B :: C — D 
• /); onde tanto componendo, che dividendo i 
termini rimangono proporzionali • 

CO&OLLARJ» 

I. Ancora per converfione di ragione , cioè pa- 
ragonando gli antecedenti al loro eccefTo fopra 
i confeguenti fono pure geometricamente pro- 
porzionali; imperocché effendo ^Z)== BC ^ le- 
vando quefto, e quello dal prodotto yiC, ne 
riefce AC— AD === AC— BC; però A • A 

— B :: C ' C — D ; e fé fono quelli termini 
tutti omogenei 1 farà pure la differenza degli an- 
tecedenti alla differenza de' confeguenti» come 
qualfivoglìa antecedente al fuo conieguente ; cioè 
ji ^^C - B — D :i A • B li C • D; imperocché 
al prodotto A B levando V uno , e l' altro de' pro- 
dotti uguali AD, e BCf ne riufcirà AB — AD 
z=:AB — BCyC però A — C B — D ;i A ^ Bi 
giacche il prodotto degli eftremì uguaglia il pro- 
dotto de' mezzani. 

II. Similmente rimangono proporzionali, pa- 
ragonando le fbmme , o le differenze de' termi- 
ni cmòjogi f tanto agli antecedenti , quanto alli 
confeguenti 5 o alle loro fomme> o alle differenze 
de'mede(imi,come nella Tavola fufleguente, in 
cui le prime 1 2 proporzioni fi verificano ancora in 
quei cali , ne' quali i due primi termini fono tra 
loro omogenei > e gli altri due tra di loro» e non 
co' precedenti; ma tutte poi fi adattano general- 
mente a i 4 termini proporzionali tra di loro tut- 
ti omogenei* TA- 
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TAVOLA ANALOGICA, 



1 


A . B : : C . D 




* ■ 


B . A:; D . C . 




J . 


A-hB • B ::C-M.D • D 




4 


B ' A-+B :: D • C-h-D 




5 


A^B ' A :: C-H-D • C 




6 


A • A-+B ;: C • C-+D 




7 


A — B • B :: C — D • D 




» 


B . A— B :: D • C — D 




j? 


A — B . A:: C— D • C 


• 


lo 


A A— B:: C . C — U 




il 


A-+B • A — B :: Ch-B . 


C — D 


11 


A — B . A-f B :: C — D • 


C-+D 


>3 


A-+C . B-H-D:: C . P 




H 


B-+D«A--i-C::I>-C 




15 


A-j-C . B^D :: A . B 




id 


B-+D • A-f C :: B . A 




17 


A C • B — D :: C • D 




18 


B — D . A — C :: D • C 




«9 


A— C . B— D :: A . B 




to 


B— D . A — C :: B . A 




ZI ' 


A-f-C • B-f D :: A — C • 


B— D 


21 


B-fD • A-l-C :: B~D • 


A — C 


*J 


A-fC-l-B-+D • C-+D :: 


B -f D . D 


*4 


C-+D • A-f C-+B H-D :: 


D • B-+D 


15 


A-fC-fB-fD • C-fD :: 


A-+C . C 


id 


C-+D . AM-C-f B-+D : 


C . A-4:C 
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27 

18 
30 

3» 
3* 
33 
34 
35 
3<S 
37 
38 

3P 

40 

41 
4* 
43 
44 
45 
4<J 
47 
4« 
49 

5» 
5» 



A . C ;:B . D 






C • A::D • B 






A-+B . C-+D :; B • D 






C-+D • A-+B :: D • B 






A-fB • C-fD :: A . C 






C-+D • A-+B :: C • A 






A— B . C^D 1; B . P 






C — D - A— B ;: D . B 






A— B . C — D :: A • G 






C — D • A — B :: C • A 






A-+B * C-fD :: A—B • 


C- 


-D 


C-+D • A-+B :: C— D . 


A- 


-B 


A-H-C • C :; B -4-D • D 






C • A-+C :: D • B-4-.D 






A-fC • A :: B-hD • B 






A • A-+C :: B . B-+D 






A — C - C :: B~D ' D 






C ^ A—C :; D • B — D 






A-:-G- A :: B — D • B 






A . A— C:: B • B — D 






A-^-C . A — C :: B-fD • 


B- 


-D 


A— C . A-fC :: B — D • 


B-H-D 


A-+C-+B-+D - B-+D :: 


C-+D • D 


B-+D . A-H'C^+B-f D :: 


D. 


C-H-D 


A-l-C-hB-+D . A-fC :: 


C-fD. C 


A-+C . A-hC-tB-fD;: 


G . 


Gh-D 
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53A-fB-+CM-D • A'-fB :: A-f C • A 

54A-+B • A-hB-fC-f D :: A • A-+C 

55A-+B-4-C-+D . A-H-B :; B-+D . B . 

5(JA-t-B • A-fB-i-C-t-D ;; B . .B-+D . 

57A-fB--i-C-fD . A— B-+C — D ;: C-fD • C— -D 

58A— B-H-C — D • A-4-B-4-C-+D ::, C— D - C-fE 

5pA-fB-HC-H-D . A — B-+C-— D :: A-fB • A— B 

<JoA— B-hC — D . A-4-B-fC-HD;:. A-+B • A — B 

tfl A-^-B-f C-^-D A — C~»-B — D:: A-h-C-A — C 

52A — C-f-B — D .A-f-B~+C-+D::.A— C 'A-fC 

53 A-f B-f C-fD . A— C-4tB — D :; B-+D • B— E 

<J4A — C-i-B-^D • A-+B-i-C-+D;::B— D • B -t^D 

<J5A — B-i-C — D .C — D :: A-+C . C 

66C—D . A — B-fC-— D;: C . A-fC 

<J7A — B-+C— D . A — B :: A-l-C • A 

<J8A — B A — B-+C — D:: A • A-»-C 

<JpA — B-fC— .D • A^B :: B -4-0 • B 

70 A -—B . A — B-+C — D :: .B • B-+D 

71 A — C-fB — D . A — C :i A-H-3 • A 

71 A — C » A — C-+B — D::.A • A-tB 

73A — C-+B — D . A— .C:ìC-+D • C . 

74A— C • A — C-f-B— D :: C . C-fcD . 

75A— C-fB— D . B— D :: C-i-D . D 

7(JB— D • A— C-fB — D :: D . C-vD 

77 A— C~fB — D . B — D :^A-f B • B 

78B — D • A — C-f B— D ;; B r A-+B 

79A — C-fB— D •C--D::.B-^D • D 

80C— D • A— C-H-B—D :; D . D-H-B 

81A— B — C-fD . C — D :: B— D ' D 

8iC— -D . A — B— C-fD :: D • B — D 

83A — B — C-H-D . C — D :: A — C • C 

84IC-— D . A — B— C~f D :: C • A — e 
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PROPOSIZIONE VIL 

Se maggiore è la ragione dì A a B ^,i:be di C 
a Dt il prodotto dell* efireme A D fanò maggia 
re dei prodotto, delle medie B C ; ^ quiUunque vol- 
ta il prodotto deill* efireme è maggiore del prò* 
dotto delle mezzane ^ farà maggiore la ragione del-* 
la prima ad una delle medie , che delV altrui media 
011" ultima . 

IMperocchè » fé foflTe E z B n^lia fteiTa ragione 
di C a Z) > farà pure maggior ragione òìAzB^ 
chcdi E z, ^,onde^ ^ farà maggiore di E. per 
la defili. 7. onde il prodotto dì AD fera pure., 
maggiore di ED , ed eflendo E0= Ctì , per ' 
cflere E • B :,: C ^ D i dunque A O i altresì mag- : 
giore di CB; e vicendevolmente, eflendo AO 
maggiore di CB , farà ancora maggiore di ED , ' 
onde A riefcc> maggiore di £, ed è maggior ra- 
gione xii.y4 a B^ che dì E a 5, cioè che^i Ca 
D ; onde effendo il prodotto de' termini eftremi 
maggiore del prodotto- de' mèxzaai,^. maggiore/ 
la ragione di A z B , che di C a D. . • 

CORÒLLARJ* 

I. Ancora alternando ( fé fono i tcrtnini omo-: 
logj ) farà maggiore la ragione dì -^ a C, che di ' 
B a Df efTendo il prodotto AD maggiore d^L 
prodotto CB. 

IL Ed altresì componendo , o dividendi ì ter- 
mini analogi , farà m^^ggior ragione di A-^B zB , 
che di C:H-Z) a D, perchè il prodotto AD 
> j5C, aggiunto, o levato di qua, e di là il 5D, 

farà 
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farà pure AD :± BD > BC ^ BD; e però 
A-^B ' B > C ':±D ' D, riulcendo il pro- 
dotto degli eftremi maggiore del prodotto.de* 
mezzani» 

IIL Ma convertendo è minore la ragione di B 
za A f che di D a C > mentre il precotto delli 
eftremi BC riefce minore del prodotto de' mez- 
zani ^ D ; ed ancora per converfione di ragione 
è minore quella di -^ ad ^ — By che di C 
a C — D , perchè il prodotto AC — AD farà 
minore di AC — ^elevando fi dal prodotto /IC 
il prodotto AD maggiore ài BC . 

PROPOSIZIONE vra. 

Efendo proporzionali A • B : : C • D ancora gli 
ugualmente moltiplici degli antecedenti per qua- 
lunque numero m ^ f gli ugualmente moltiplici de* 
confegutnti per qualfivoglia numero n > fono pure 
proporzionali m A • n B ::- ttyQ • nD; e vicende-- 
volmentCy efendo proporzionali gli ugualmente mol^ 
tiplici degli antecedenti , e gli ugualmente molti- 
plici de* confeguenti , faranno ugualmente propor-^ 
zionali ejfi antecedenti d confeguenti femplicemen-^ 
te pofiL. 

PErchè eflendo AD czz BC, moltiplicando J' 
uno. e r altro per mn, farà pure mAfìD) 
= » BmC\ dunque m A * nB :r mC -nD ; ed 
eflendo quefti moltiplici proporzionali, ficcome 
farà mAnDz=: nBmCf dividendo l'uno, e T 
altro per mn, ù averà AD =^ BC , q però A 
-B :: C •D. 

G r Co- 



IPP IN5TITUZ101I1 

C crollar;. 

ì. Gft ugualmente moltiplici degli anteceden- 
ti eifendo pvoporzionali ad altri ugualmente 
moltiplici de' confeguenti , è chiaro , che fé 
mA è uguale > o maggiore» o minore dì mC, 
ancora nB è parimente uguale > o maggiore > o 
minore di nD, altrimenti non farebbero anco- 
ra efii proporzionali i ^ però fi accordano gli 
ugualmente moltiplici degli antecedenti con gli 
ugualmiente moltiplici de' confeguenti in ugua- 
gliare » o fuperare,o mancare Tuno dall'altro. 

IL Onde quelle quantità folamente poflbno 
eflère proporzionali , in cui tutti gli ugualmente 
moltiplici degli antecedenti , ed altri ugualmen- 
te moltiplici de* confeguenti Tempre riefcono 
o parimente uguali , o parimente maggiori , o pa- 
rimente minori, paragonando i moltiplici degli 
antecedenti a moltiplici de' confeguenti ; peroc- 
ché fé mai fofle /» >i > w 5; ma poi mC< nD , 
farebbe /w/4» 7) > nBnD^ ed n BnD>nBmC y 
e però mAnD> nBmC , onde non farebbe A • B 
t< C * D; ma farebbe A* B > C • D, perchè 
cffèndo mAnD > n'BmC , detrattone di qua > 
^ di la mn, farebbe AD > BC . 

PROPOSIZIONE IX. 

HG. 127. ^ grandezze y che €refcmo ugualmente ^ fecon- 
do che altre grandezze ugualmente crefcmo , fa* 
ranno tra di loro proporzionali : Così li triangoli 
ugualmente /iki ACB> ACD/òno proporziona- 
li alle loro bafi C B , C D ; e così ancora li pa- 
. : rallelogrammi ACBI> ACDK/ono neW ifief^ 

fa 
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fa proporzione de" triangoli ugualmente alti , e 
delle laro bafif 

IMperocchè> efTendo tra le xncdefime parafa 
lete MH^ GÈ tanto i triangoli ugualmente 
alti ACB ^ ACD , quanto i parallelogrammi 
ACBI , ACDK fono proporzionali alle baff 
CB y CD, perchè pofta CE doppia àiCB, anco- 
ra il triangolo AC E riefcc doppio di ACB ,Qd 
il parallelogrammo yiCJE'H fi fa doppio dìACBlì 
€ prendendo pure la bafe CG tripla di CD , tan* 
to il triangolo ACG riefce triplo di ^CD> quanta 
il parallelogrammo A CGM fi fa triplo di A CDIQ, 
per effere sì i triangoli, che t parallelogram- 
mi tra le parallele uguali con le bafi ugua- 
li , onde ugualmente crefcono, crefcendo le 
bafi , tanto i triangoli , che i parallelogrammi , 
e fecondo che fofle la CE =z CG, farebbe tan- 
to il triangolo ACE=: ACG, quanto il parai- . 
lelogrammo ACEH = ACGM; e fé foff^ CE 

> CG, farebbe pure ACE> ACGyOd ACEH 

> ACGM-, Cu foOc CE < CG, farebbe pure • 
ACE < ACG, ed ACEH < ACGMi e perà 

* fecondo il CorolL 2, della precedente propofi- 
zione, bifogna che fiano proporzionali CB • CD 
:: ACB • ACD :: ACBI • ACDK. 

C O R .0 L I. A fi /. 

I. Nel cerchio gli ;^ngoli CAB, CAD fatti fig. laS 
al centro, o quelli fatti alla circonferenza C//i?, 
CHD, ed ancora li fettori QCA, CDA fono 
proporzionali agli archi BC, CD, fopra di cui 
ixmo^ fatti ^ imperocché moltiplicando V arco 

G 3 CB 
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CB neirarco CE, e rarco DC neir altro CG, 
fi moltiplicheranno ugualmente gli angoli al cen- 
tro , e alla circonferenza , e lì lettori medefimi , 
eirendoC£-C5 :: CARACAS :: CHECCHE 
:: ECA • BCA, moltiplicandoli ancora cffi an- 
goli , ed elfi fettori , come è moltiplicato V ar- 
co , Ibpra di cui fono polli : e cosi ancora CG 
. CD :: CAG • CAD :: CHG • CHD :: CGA 
• CDAy e fé fofle Cfr^ CG farebbero ancora 
quei moltiplici angoli , ed i moltiplici fettori 
uguali, e fecondo che fofle CE maggióre, o mi- 
nore di CGy farebbero pure gli angoli fatti al 
centro , o alla circonferenza fopra CE pari- 
. mente maggiori , o minori di quelli fatti fopra 
CGs ed il lettore ECA farebbe pure maggio- 
re , o minore dell' altro CGA i dunque gli 
angoli, e li fertori fatti Ibpra gli archi CB ,CD 
fono proporzionali a* detti archi , eflendo i mol- 
tiplici degli antecedenti, ed i moltiplici de*con- 
feguenti talmente difpofti, che fi accordano iti 
uguagliarfi, p fuperarfi, o diminuirfi l'uno dal- 
l'altro fuo omogeneo. 

II. Generalmente gli fpazj .fatti con uguale 
velocità in varj tempi , fono proporzionali a* det- 
ti tempi, perchè moltipHcatofi il tempo, ugual- 
mente fi moltiplicano gli fpazj, e fecondo che 
il moltiplice del tempo, di cui fu fatto uno fpa- 
zio , è uguale , maggiore , o minore del moltipli- 
ce del tempo , in cui fu corfo un. altro fpazio , 
ancora Io fpazio moltiplice del primo è uguale , 
maggióre , o minore dello fpazio moltiplice dèi 
fecondo: Per efempio, in un ora fi facciano 3. 
miglia di fpazio; e con la ftefla velocità in 3; 

ore 
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ore fi faranno 9* migUa ; ed in 20. * nìinuti fa* 
cendoii un miglio » in cento minuti fi faranno cin- 
que miglia ; ficcome 3 ore fono maggiori di 100. 
minuti» eflendo quelle i8o. minuti; così le p. 
miglia» fatte in 3. ore» fono maggiori delle 5». 
miglia fatte in loo, minuti; e fé detti tempi foi^ 
fero uguali» farebbero pure gli fpazj uguali» e 
quando un tempo è minore dell' altro » lo fpa- 
2Ìo del primo è pure minore dello fpazio fecon* 
do; però fono proporzionali i tempi agli fpaz); 
cioè come un ora a 20. minuti ( che è tripla quel- 
la di quefio) cqsì 3 miglia ad un miglio &c,. 

PROPOSIZIONE X. 

EJfendo molti antecedenti A, C, E, G proporr 
zinnali ai altrettanti confeguenti B , D , F > H y 
componendo fava la fomma di tutti gli anteceden- 
ti alla fommà di tutti i confeguenti > come uno 
degli antecedenti al fuo confeguente • 

IMperocchè , prefi gli ugualmente tnoltipllct 
degli antecedenti col numero m, ed altri u- 
gualmente moltiplici de^ confeguen- 
ti co] numero n , converranno quelli 
con quelli o neir ugualità , o nel!' ec-^ 
ceffo , o nel difetto \ cioè fé m A 
tzn nB y ancora mC farà z=:nD, fic- 
come pure mE.^=^ nF, ed mG = 
nH; onde tutti gli antecedenti!»^ 
-^mC^^mE'-^mG faranno uguali 
a tutti i c^nieguenti »5 — 1- nZ) -+ 
»/^ -H- »//; e fé foffe mA maggio- 
re» a minore ài nB, farebbero pu^ 

Q 4 *^ 
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tcmA--bfnC -^mE-^mG, maggioriamo minori 
ài nB -+ nD—¥nF-^nH, cffendo quelli mol* 
tiplici degli antecedenti A -^ C --h £-4-G, 
come tnA h moltiplice di -4 , e quefti altri an^^ 
Cora moltìplici de* confegucnti B^-^D'-^- F--^H , 
come nB e moltiplice di B; però deve effcre 
la fomma di tutti gli antecedenti . alla fomma 
di tutti i confeguenti , come uno degli antece- 
denti al fuo confeguente» cioè -4-h-C— f £-+(? 
• 5— fD--ff-H-H::-4-jB; il che dove- 
vafi dimoftrare. 

Corollari. 

I. Eflcndo una progreffione continuamente prò- 

I. 3* 9* ly. 8i. 243. 

porzionale A, BpCD^E^F, farà parimcn* 
te come il primo termine A al fecondo B > co- 
sì la fomma di tutti i termini fenza l'ultimo ( che 
faranno tutti gli antecedenti ) alla fomma di tutti 
fenza il primo ( che fono tutti gli confeguenti ) 
cioè ^ . B :: A-^B-^C-^ D -H- E^B-^C 
•H-JD'H-B— f F cioè K 3. :: 121 • 363. 

II. La fomma di tutti i termini continuamente 
proporzionali è uguale alla differenza del pro- 
dotto del fecondo nell' ultimo » dal quadrato 
del primo >divifa per la differenza de* primi due 
termini ; imperocché la fomma di tutti i ter- 
mini fi chiami = S ; perchè dunque farà A • B 
:: S — F r S -^ A, il prodotto degli eftremi 
effendo uguale al prodotto de' miedj, areremo 

AS 
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AS^^AA == 55» — BF; t k A h maggióre 
di J? 9 il trafportino eflì termini in quefta difpo* 
iizìone A S — BS= A A — BF; e però di- 
videndo per A — 5, fi averi Ss=z AA — BF : 

A ^ B 
Se poi A fofle minore di i? , fi trafporcino i ter- 
mini in queft' altra maniera B S — AS =^ BF 
—- AA, e dividendo per B — A, farà la fbm- 
ma *y =2 BF — AA, cioè fempre uguale alla 

B — A 

differenza del prodotto 5 F , e del quadrato /4 -4 , 

I div^fa per la differenza de' due termini A, e B. 

ni. Se la ferie decrefce in infinito dal primo 

termine maggiore di tutti, farà V ultimo = o; 

e però S = AAy non dovendo aggiungervi il 

A — B 
— BF, che è = o, fupponendofi T ultimo F 
cfler nulla 5 onde tali ferie proporzionali , conti- 
nuate in infinito a minori > e minori termini fino 
allo zero fono uguali al quadrato del primo ter- 
mine , divifo con la differenza del primo dal fe- 
condo: Per efempio i.4 • 7 • f • é • j4 • i &c. 

in infinito = 2; ed è 1 — 4^ = -^ , per cui 

divifa r unità = % dunque efsa continua ferie 
= 2 • e levatane la prima unità , le frazioni t -+ t 
•-«•7 -^s &c.=: I e la ferie delle frazionif -+ j- 
-+ ^ ^Ti &c. == 7 , elTendo il quadrato del pri- 
mo termine = y ( che è il fecondo termine ) e 
la differenza di f — 7 = 7 P«r cui divifo f rio* 
p* fce ^. Similmente la ferie -J -H ^ -h ^4 &c* ==2 7 per- 
chè il quadrato del primo termine è il fecoti^ 
dolche divifo pgrj — i, cioè per ^ , diventa 
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== I ; e così le altre ferie praporsdonali , che 
cominciano dopo V unità con una frazione fo- 
jio uguali al medefimo modo,- cioè fé il deno- 
minatore è il numero n , deve leyarii V unità , e 
allora la prima frazione con tale denominatore e 
uguale a tutta la ferie continua: Per efempio fé la 

feriefofle — -f-^'H--4^-H-— 2 -f-T &c. farà 
;ecosì — -f ^-T -^, &c. 



fft fff fff ffl ' IH o ftì 

*-+ — 5 - 

I» n 



n — l IO loo looo loooo 

= -i, ed ancora h ; 1- h . &c. 

* io loo looo loooo 

farebbe = y eflendo il doppio dell' antecedente ; 
onde può dirfi generalmente ^ che la ferie conti- 
nuamente proporzionale in infinito prodotta» come 

-T — i- — 4 — h -? &c. = r 

fy fT »' n — i 

IV. Quindi può fcioglierfi il Sofifma di Zeno- 
ne 9 col quale pretendeva dimoftrare y che Achille 
non poteCTe mai arrivare col fuo moto la Tefìgg- 
gine , perchè nel tempo « in cui quello faceva un 
miglio,, quefta ne faceva la decima parrete com- 
pita da quello riflefTa decima parte, quefta fi 
avanzava per una parte centefima, e quello 
giungendo al termine di elTa centeflma parte, 
quefla farebbe avanti la parte millelìma &c. 
Nel che può oiTervarfl , che quella ferie di parti 

di migliò -^ -f j^ ^ ^. fono =^ di 

.miglio, al quale arrivando la Teftuggine , vi 
farebbe pure giunto Achille ^ e V averebbe ar- 
rivata, perchè avendo elfo una velocità dieci 
volte maggiore di quella della Tefluggine > poteva 

fare 



G E p M E T It 1 e H ]&• 107 

fare dicci parti none del miglio nel tempo , che ne 
faceva quefta una nona parte; ondeeffendo lon- 
tano da.efla un miglio, nel tempo tìiedefimo po- 
tè arrivarla, avendo fatto un miglio ed^,'CÌoè 
f parti del miglio, quando quella ne fece una lò- 
ia nona parte . 

PROPOSIZIONE Xf. 



EJfendo, quante fi vogliano gran- 
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dezze omogenee À, B, C, D da 
una parte, ed altre, dello ftejfo , 
di genere diverfo E , F , G, H, 
omogenee tra loro ; e fiano ordi- 
natamente proporzionali A • B 
:: E • F ; ed ancora B • C :: F • G, 
ed altresì C • D : : G • H; ovvero perturbatamen- 
-tc/fofse A . B :; G • H, «^i^ B- C :; E • F, 
e C -D :: F*- G; tanto in queflo modo promi/cM^, 
quanto nel primo efattamente difpofl^ifarì la pri^ 
ma A alP ultima D> come la prima E all' ulti^ 
ma H. 

IMperocchè la ragione ài A a D, per la defi- 
niz. 8. fi compone delle ragioni ^ • 5,di 5 • C, e 
diC- D ^e parimente la ragione di F ad //è com- 
pofta diJ? -F, dii^- Cedi (?ff; dunque effendo 
tutte le ragioni della prima ferie uguali ad al- 
trettante della ferie feconda, o con ordine con- 
tinuo, o con ordine perturbato, deve effere u- 
guale la ragione dì A ^ D all'altra di E * H» Il 
che dovea dìmoilrarfi. 



Co- 
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COROLLARJ. 

I. Se fofle A » B :: C ' D, e pofcia ,un altro 
termine E allo fieflo £,come un altro F al me-* 
defimo /), farà pure A-+ E ^ B :: C ^ F * D, 
perchè convertendo , 5 • E:: 7) -vF, dunque per 
quefta propofizione , A • E :i C * F , e compo* 
nendo A --^ E * E t: C^FF; ed h E Bi. F 
• D , dunque A --^ E ^ B i: C ^ F D . 
FIO. 1*9. II. I triangoli , o i parallelogrammi ABC,EBD, 
che hanno un angolo B uguale » faranno tra di 
loro in ragione compofta de' lati > che fono 
intorno queir angolo , cioè di AB a B D , e di 
CB Ti BE'j imperocché pofto il lato BDìn dire^ 
zione del lato BA^ onde per T ugualità delP an- 
golo riufcirà ancora il lato EB nella direzione 
del lato BC^ congiunta la retta CD ne' triango- 
li, o prolungate ne' parallelogrammi le rette GH^ 
FC 9 che concorrano in H > onde riufcirà di 
mezzo il triangolo CBDy ed il parallelogrammo 
CBDH,{^TÌ il triangolo /4 j5 Cai triangolo Cj5D. 
o pure ancora il parallelogrammo BF zi paral- 
lelogrammo BH in ragione delle h?i(ìABzBDy 
efTendo ugualmente alti efll triangoli > e paratie* 
logrammi ; ma il triangolo CSD zi triangolo EBD^ 
ed ancora il parallelogrammo BH al parallelo- 
grammo BG, che fono pure ugualmente alti, 
fono in ragione delle ball loro» CBd. BE;dunr- 
que perchè il triangolo ABC al triangolo EBD h 
in ragione conjpofta di ^5Ca CBD, e diCBD 
ad £»D, farà pure AVC adEBD in ragione 
comporta di ^45 a 5/) , e di C5 a fi£ ; e lo fteflb 
riefce ne' parallelogrammi ABCFy EB^G, la 

cui 
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cui ragione è compofta di BF ^ 'SH9 e di BH 
aBG,e però è compofta della ragione de' lati AÉ 
z B DftCB zBEy che fono intorno al loro an« 

o uguale B^ come dovea dimoftrarfi. 

III. Sei lati de' triangoli» ode' parallelogrammi 
intorno all'angolo uguale fono reciprocamente prò* 
porzionali , cioè AB • BD :: EB ^ BC, eSiman^ 
goli , o parallelogrammi faranno tra di |loro uguali , 
perchè fimilmente il triangolo > o parallelogram- 
mo ABC al mezzano CBD, farà come EBD 
allo fteiTo CBD, effendo come le loro bafi re- 
cìprocamente proporzionali^ e ^cròABC=^EBD. 

PROPOSIZIONE XIL 

Se la ragione di due 
quantità , come A n B » 
Jia compofia delle ragioni 
di C aD, di E adF, 
e di G adU, farà ef- 
fa ragione uguale a quella del prodotto degli an- 
tecedenti al prodotto de^ confeguenti , cioì A • B 
:: CEGDFH. 

IMperocchè ancora tali prodotti CEG , DFH 
fono in ragione compofta di C a Z) , di E 
ad jP, e di C ad i/> potendofi paragonare CEG 
zDEG.DEGzDPGycDFG aDFtì.d^qazU 
eftendo il primo al fecondo come CaD>il fecon* 
do al terzo comCrE ad F, ed il terzo al quar- 
to come G ad fì > farà di quefte ftefle ragioni 
compofta la ragione di CEGzDFH.iptr la def. 8. 
e però ei&odo AzB parimente in ragione com** 

pò- 
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AF • DH :: FB ^ BH :: FG • HI :: GB • BI 
«: GC -JE; onde ancora permutando ©fT • /// 
r. AF ^ FG.tàHl^ lEiiFG ^ GC. 

FIO I » ^^^^ ^ ^^ voleflè divider fi una retta B C nclF iftefla 

' * proporzione , in cui fofTe divifa un altra ^^ ne' 

punti Dy F ; congiunta la retta AC, e tirategli 

parallele le rette DE, FG, farà efla BC divifa 

nella ftelTa proporzione» in cui è divifa quella. 

IV. Volendo alle due linee Bt>f DA trovare 

♦IG. IJ8- la terza proporzionale , aggiunta in qualche an- 
golo alla retta BDAÌz BE uguale a DA,con'^ 
giunca DE, e tiratagli parallela ì^ AC, che con- 
venga con j?£ prolungata in C, farà la EC la 
terza proporzionale , effendo £D« DAr.BE* EC, 
e la BE=i DA ; e fé foflero tre Hnee diverlb 
BD, DA, BE, fatto il medefimo come fopra, 
\ riuscirebbe EC quarta proporzionale alle tre date. 

^^ PROPOSIZIONE XIV. 



riG. 



Se li triangoli ABC, F G H fono equiangoli , 
'**■ ejfenio /' angolo A uguale àlP angolo F , eà il B ah 
G , ed il C alPH, aver anno i lati proporziona^ 
U,e fi dimanderanno Triangoli fimìU « 

SI ponga intorno T angolo ^ == F la parte A D 
del lato i4 5 = FG, e la parte A E del lato AC 
s= FH ; congiunta D E farà uguale ancor efla z,GHf 
t r àngolo ADE=i FGHj il quale fi fuppone 
^=:^ABC\ dunque D E riefce parallela zBC;g però 
AB^ AD:: BC ^DEr.CA ^ AEidmqa^cHkn- 
da i lati del triangolo ADE uguali a quelli del 
dato triangolo PGH,{ono proporzionali i Iati AB 
• FGr. BC^ GH::CA • FH, e permutando, 

AB 
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JB . AC:: GF^ FH icd AC^CB :; FH^HG^ 
perciò diconfi triangoli fingili* 

Corollari. 

I. Eflendo intorno agli angoli uguali A^FYi due 
lati BA,ed AC proporzionali alli due CrF, FH^ 
ancora gli altri angoli faranno uguali, e l'altro 
lato S C al prinrìo B i4 , ed al fecondo CA farà nella 
ftelfa proporzione che GHzd FG ^e^à FHy cioè 
cfli triangoli faranno fimili; imperpcchè fatta 
^P=^f(?, ed ^i?=:FH, congiunta Df, farà 
parallela a BC, eflendo pure BA • AQ.:'- AD 
^ AE, t permutando AB • AD,:: CA * AE; 
onde gli angoli ADE, ed AED,cho fono gli 
fteflì degli altri FGH» f//(?, faranno uguali agli 
angoli ABC, ACB^ 

II. Eflendo tutti i lati del triangolo y4BC prò* 
porzionali a' iati del triangolo FGH\ cioè BA 
• GF ;: CA- HF :: BC • GH, effi triangoli 
pure faranno equiangoli , e però finvili t perchè 
pofte AD — GFy^d AB ~ FHJark pure BA 
- AD ;: CA - AE, Q congiunta 0£,farà pa^ 
rallela a BC,ondc BC • DE :; C^ • 4£,cioè 
:: CA^ FH,Q però :: BC • (?ff;onde ancora 
DE=iGH> e p$rò ^Dffarà equiangola ad /'G//^ 
onde ancora ^BC farà equiangolo b^FGH* 

IIL Nel triangolo rettangolo ABC condotta 
dall'angolo retto fopra la bafe ^Cla perpen-FW- «j/* 
dicolare BD, faranno i triangoli ABD, CDB 
fimili tra di fé , ed ancora fimili al triangolo inte- 
ro ABC eflendo tutti tre equiangoli; e la 
perpendicolare BD h media proporzionale fra 
le due porzioni AD, DC, eflendo AD * BD 

H : : BD 
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:: fiD- DCi ed i lati AB, e BC fono medj 
proporzionali tra la bafe AC ^ ^ \t parti corri- 
fpondenti AD y DC\ eOendo AC^ AB \x AB 
^ ADi ed AC • CB :. CB • CD. 

PROPOSIZIONE XV. 

7 poligoni ABCDE» FGHIK del mt defimo 
FIG. 136. numero di lati 9 avendo V uno gli angoli uguali 
agli angoli corrifpondenti deli* altro y comprefi da* 
lati projporzJi/nali , fi fojfono dividere in triangoli 
fimili y e tutta la figura delP uno dicefi fimile a 
quella deW altro. 

E (Tendo T angolo B uguale all'angolo Gy con- 
dotte le rette ACy EHy faranno i triangoli 
ABCyFGH fimili, per efferc intorno agli angoli 
B , e G uguaK i lati proporzionali AB • BC 
i: FG . GH ; e così ancóra il triangolo AED 
I farà fimile al triangolo FKh ed ancora CAD 

Umile zdHFI, perchè eflendo 1* angolo BAB 
2= GFKy e r angolo BAC — GFHy e T altro 
DAE = JFKy il rimanente C/i O — farà i^//, 
e proporzionali CA • AD t; HF * FI; dunque 
tutti i triangoli , infcritti neir uno , fono fimili a' 
triangoli infcritti neir altro > onde la figura ABCDE 
xicfce fimile aU' altra FGHIK. 

COROLLARJ. 

I. Tutto il perimetro di un poligono a tutto il 
perimetro dell* altro fimile è proporzionalmente 
come il lato dell'uno allato corrifpondente del- 
l' altro, perchè eflTchdo qualfivoglia lato del pri- 
ino PoHgemo propòrzionak al lato corrifponden-* 

te 
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te del fecondo Poligono > faranno pure tutti i Iati 
del primo , che fono il fuo perimetro , a tutti i 
iati del fecondo» che compongono il perimetro 
di quello , neir iftelffa ragione , in cui un lato del 
primo è al lato corrifpondente del fecondo • 

li. Ne' due cerch) concentrici condotte per 
lo centro N quante fi vogliano rette, feganti ^^^- ^97 
amendue le periferie , NGA, NHBj NIC Scc. 
e tirate le corde agli archi fegati, cioè AB, t 
€H\ RC, ed HJ; CD, ed iK &c. riufciratv- 
fio fimili i poligoni ABCDE,tGHIlCL, e tut- 
ti li triangoli congiunti al centro col medefimo 
angolo faranno fimili, ANB a GNH, e BNC ad 
HNI &c^ e ii perimetri di tali poligoni > ficco- 
me fono proporzionali a' lati corrUpondcnti > B A, 
ed HG, cosi ancorarono come i raggi de' cer- 
chj , cui fono infcritti , efTendo per la fimilitu- 
dine de' triangoli BA • HG:: AN ^GS. 

liL Che però potendoti accrefcere il nume* 
ro, e diminuire la grandezza de' lati de' poli- 
goni air iititnito , dovrà finalmente tal proprietà 
de' poligoni fimili ifcritti ne' cerch) verificarfi 
ancora delle circonferenze dei medesimi cerchj, 
che (bno l' ultimo termine , nel quale vanno a fi- 
nire i perimetri de' poligoni fimili , moltiplicato 
che fia in infinito il numero desiati» e in quefta 
maniera le circonferenze de* cerch) fi dimoftrano 
proporzionali a i raggi loro , e a' diametri • 
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ffmili ABC, V Gufine im iufUr- 
-, d: lora lèti omologj , AC»GH« 

,-nrr^ AC^GHii GH^ C/, che farà la 

^ -. v> rionale , e fi congiunga 5/. S»à 

^K K j; ^ FHG pel Coroll. 3. della 

,- . ^:o gli angoli (7, ed //uguali, ed 

V :>r>chi, perchè eflèndo BC • FH 

\^\ AC • GH :; GH • CI, fono BC 

^7% dunque il triangolo ABC si-- 

., .- V 5// è come ABC a ^C/,ck>è 

v^^.c rC alla bafe C/; ed è ^Ca CI 

, 4 . i^one di AC a G//, per la defin^p. 

. ì^tpli fimili ABC, GFH fono in du- 

, v\>c dt' lati pmologj AC , e GH. Il 

Corollari* 

' .H. ui hK»ra tutti i Poligoni fimili ^i?CZ)£, 

^\ .v.tvicndofi, per la prop. 15. iti al- 

il triangoli, fono pure in duplicata 

V ^^sv^ lati omologj, come fono tali 

s^ -\:- eflendo ^5C ad FGH in du- 

'^ ^ vM« dì BC a GH; e CAD ad HFI 

^^^Stt^ v;iipiìc:tc: t^i CD nà IH ( che è la mc- 

*>^A se ^» GJ^^à ancora DAE ^d IFK 

però tutti i 

tutti quelli 

duplicata 
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II. Ed eilèndo ancora i quadrati di qualùvo- 
glia lato fimili tra loro , fono pure in dupHcata 
ragione di effi lati ; onde i triangoli iimili , ed i 
poligoni fimili , ed ancora i cerchi cflèndo in 
duplicata ragione de* loro lati, o de* loro perinne- 
tri , o de' diametri , fono ancora in duplicata raóo- 
l»e de' quadrati fetri da' lati, o diametri de' Poli- 
goni , o da' rag^ de' cìrcoli > o dalle loro cir- 
conferenze . J*^- "^ 

III. Eflendo in ogni triangolo rettangolo BAC*^^-**''' 
il quadrato della bafe BC uguale alli qczdratt 
deviati AB, AC { CorolL 1. Propofiz. 18. nella 
parte I.) ne fegue, che ancora qualflvo^ fi- 
gura ^«/C, fatta fopraeilà bafe ^C, farà ugua- 
le alle fimiU figure BDEA , CGFA,£axa Ibpra 

i lari AB, AC contenenri l'angolo retto, eflen- 
do tali figure limili, come i loro quadrati, o fia- 
no poligoni rettilinei, o cirarfi» o fémidrcofi» 
o fettori fimili di tali cerchj . 

IV. Sopra la retta BC fatto un Ibnìcircolo , no. 14*. 
ed a qualunque punto A consunte le rette VA, 
CA , e fopra di eflè fatri li femicircoli BDA, 
CFA, eflèndo 1* an^Io BAC tetro, (zth il fia- 
micircoJo BHAJC uguale alii due femìarcoti 
BDA, CFA; e toltine gli f?a^ comum BUA, 
CIA , faranno le due lunule AD BUA, AFCJA 
uguali al rimanente triangolo BAC ; e le il 
punto A foflc nei mezzo della (emicìtcoaUrea" 
za, detti femicircoU farebbero uguali .avendo 
pure le rette BA,edAC ngnafi, e li fegmena 
BHA, CIA farebbero uguaU , onde ancor» 
le lunule eflèndo uguaU, farebbe ciaidiscun* 
uguale alla metà del triangolo BAC» 
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PROPOSIZIONE XVI. 

/ triangoli fimili ABC, FGHySw in dupli- 
cata ragione decloro lati omologj, AC9GH. 

FIG. 138. Qi faccia, come AC^GH:: GH^CIy che farà la 
1^ terza proporzionale, e fi congiunga 5/. Sarà 
il triangolo BCI =^ PHG pel Coroll. 3. della 
Prop. XI. eflèndo gli angoli C, ed //uguali, ed 
i loro lati reciprochi, perchè eflèndo BC • FH 
:: AC • (?//>ed AC • GH :: GH • CI, fono BC 
. FH :; //(? • CI\ dunque il triangolo ABC al- 
r altro fimile GFH h come ABC b. BCI,cioh 
come là bafe AC alla bafe C/; ed è AC 3, CI 
in duplicata ragione di -4C a GH, per la defin. 9. 
dunque i triangoli fimiìì ABC, GFH fono in du- 
plicata ra^onp de' lati pmologj AC , e GH^ Il 
.che &c, 

C O R O L L A R J« 

flG. I j9. !• Quindi ancora tutti i Poligoni fimili A B CD B, 
FGHIK dividendo/i, per la prop. 15. in al- 
trettanti fimili triangoli, fono pure in duplicata 
ragione deMoro lati omologj, come fono tali 
triangoli ; perchè eflèndo ABC za FGH in du- 
plicata ragióne di BC a GH; q CAD ad HFI 
in ragione duplicata di CD ad HI ( che è la me- 
defima di BC a GH) ed ancoo-a DAE ad IFK 
in ragione duplicata deMati D£ ad //^(che 
fono pure come CD ad HI), fono però tutti i 
triangoli del Poligono ABC DE a tutti quelli 
dell'altro fimile poligono FGHIEi in duplicata 
ragione de' lati omologj. 

II. Ed 
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II. Ed eflendo ancora i quadrati di qualfi vo- 
glia lato fimili tra loro , fono pure in duplicata 
ragione di effi lati ; onde i triangoli ilmili , ed i 
poligoni fimili , ed ancora i cerchj effendo in 
duplicata ragione de' loro lati , o de' loro perime- 
tri , o de' diametri , fono ancora in duplicata ragio- 
ne de' quadrati fatti da' lati, o diametri de' Poli- 
goni , o da' raggi de' circoli ^ o dalle loro cir- 
conferenze. TAV. IX. 

IH. Eflendo in Ogni triangolo rettangolo BAC^^^*^^^- 
il quadrato della bafe /?C uguale alli quadrati 
deviati AB , AC { Coroll. I. Propofiz. i8. nella 
.parte I. ) ne fegue, che ancora qualfivoglia fi- 
gura BHIC, fatta, fopraelTa bafe BC, farà ugua- 
le alle fimili figure BDEA, CGFAyfattQ fopra 
i ìan AB, AC contenenti l'angolo retto, eflen- 
do tali figure fimili, come i loro quadrati, o fia- 
no poligoni rettilinei, o circoli ^ o femicircoli^ 
o fettori fimili di tali cerchj . 

IV. Sopra la retta BC fatto un femicircolo, Hg. i^t. 
ed a qualunque puntai congiunte le rette 5?-^, 
CA, e fopra di efl!è fatti li femicircoli BDA, 
CFAy eflendo V angolo BAC retto, fari il fe- 
micircolo BHAIC uguale alli due femicircoli 
BDA, CFA; e toltine gli fpazj comuni BHA, 
C//4, faranno le due lunule^ DJ? H^, AFCIA 
uguali al rimanente triangolo BAC ,• e fé il 
punto A fofle nel- mezzo della femicìrconferen- 
za , detti femicircoli farebbero uguali , avendo 
pure le rette BA, ed AC uguali, e li fegmehti 
BHA 9 CIA farebbero uguali , onde ancora 
le lunule eflTendo uguali, farebbe ciafcheduna 
uguale alla metà del triangolo BAC. 

li 3 PRO- 
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. PROPOSIZlOlSfE XVÌh 

Nel triangolo ABC condona dal vertice A 
la retta hD fopra la bafe BC, e) al di dentri ^ 
al di fuori di effo triangolo t farà BD « DC 
in ragione compofla de lati AB, ed PlìZ^ e del 
ftno delP angolo BAD al feno dell* angoh 
C AD j li quali feni fono le perpendicolari ^ am* 
dotte da qualunque punto di effa re uà AD fopra 
i lati K^, AC- 

FIO. 141. TMperocchè dal punto D tirate cfle perpcn- 
Jl dicolari DEy Z>/^ fopra i lati del triangolo, 
è manifefto, eflère 5D a DC^ come il triango- 
lo 5 ^D al triangolo /)^C,che hanno la mc- 
deflma altezza; dunque fono in ragione compa- 
Aa delle ^ ^ , ed Ad che fono loro bai! , e det- 
r altezze DEy DF di tali triangoli; ma tali per- 
pendicolari DE, DF fono i feni particolari 
degli angoli BAD, CAD, eflendo AD il feno 
totale oppofto alF angolo retto , che farebbe un 
raggio del cerchio defcritto per lo centro A ; 
dunque BD a DC è in ragione comporta de' 
Iati AB, AC, e de' feni dagli angoli BAD^ 
CAD; lì che dovea àimoAxatfi. 

Corollari. 

I. Se la retta AD divide pel mezzo T angolo 
interno BACo refterno C^J?,i loro feni DE^ 
Z) Sfaranno uguali; però BD z DC farà folamen- 
te, come il lato AB al laro AC . 

II. E fé i lati AB , AC foflero uguali , fareb- 
be BD z DC fohmenre , come il feno dell'ani 
goliè BAD al feno deir àngolo DAC. 



f 
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in. Quindi vicendevolmente 9 fé foi^Q BÙ 
z DCy come il lato AB b\ lato AC yìz retta 
AD dividerebbe pel mezzo l'angolo interaoiS ^4 C» 
o r efterno CAE^ e fé fofl'ero BD • DC iDE 

* DFy cioè come i feni degli angoli oppofli, fareb- 
bero i lati Ab , ^d AC uguali • 

IV. Se in un triangolo ABC fi dividono pel 
mezzo V angolo A con la retta ADf^ V angolo C 
con la retta CH, le quali rette convengano in G, 'IG- «4j- 
congiunta la BGIi taglierà pel mezzo T altro 
angolo B, perchè eflendo ^jB--/4C :: BD^DCi 
e permutando AB • BD :: AC • DC\ ed AC 

• DC ;: ^G •(?/>, effendo F angolo ^CD ^ivi- 
fo pure pel mezzo dalla CGH, dunque AB 
•BDn AG • GD'y dunque ancpra X angolo A'BD 
è divifo pel mezzo dalla BGI; onde le rett^ 
feganti pel mezzo tutti gli angoli d' un triango* 
lo convengono infieme nel medefimo punto (?> 

PROPOSIZIONE XVIIL 

4$*^ la retta AD iacea il cerchio EDB nel punto PI^' »4*» 
D, condotta la perpendicolare VG/opra il dia^ 
metro AECBj tutte le linee condotte da' punti A, 
e G a ^ìH^JiVoglia punto F della circonferenza 9 
come A F i e G F //òno proporzionali allejiefe par^ 
ti AB, ed EG. 

IMperocchè condotti dal centro i ra^i CD ^ 
CFi eflendo V angolo ADC retto, ^ AC 
• CD r: CD • CG\ dunque ancora fono pro- 
porzionali AC ^ CF :: CF ' CG; onde il trian-* 
golo ACF, e V altro FCG fono fimili, aven4 * 

H 4 ào 
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do intorno all' angolo medcfimo Ci lati pro- 
porzionali, però l'angolo CAF== CFG; ed è 
l'angolo CFE = CEF=i EAF-hAFE; dun- 
que CFG^ GtE = EAF -f AFE; ed ef- 
fendo CFG = EAFy farà pure GFE=^ AFE. 
idiunque T angolo AFG è divifo pel mezzo dalla 
retta FÉ; e però ^/^ • FG:: AB • £6, in qua» 
lunque puntò fiano condotte le rette alla peri- 
feria circolare dalli due punti A,G. Il che do- 
vea dimoftrarfi . 

Corolla Rj» 

L Eflendo ancora AD • DG 11 AF • FG, il 
rettangolo àx AD in GF h uguale al rettangolo 
di AF in DG, ed ancora tirate altre due linee 
d^li fteffi punti .4 , G ad un altro punto H della 
circonferenza, eflendo ancora quefte AH - GH 
:: AF ^ FG, farà pure il rettangolo dell' eftre- 
me uguale al rettangolo delle mezzane» cioè AH 
in FG~GH in AF. 

IL Eflendo ancora le porzioni del diametro 
AB * BG : : A E * EG, dicefi quefì^ Proporzione Ar^ 
'manica \ eflendo delle tre linee AB, EB , GB. 
la prima alla terza , come la differenza della pri- 
ma dalla media alla differenza della media dalla 
terza ; in cui ancora permutando AB . AE:: BG 
• GE,cioh delle tre linee BA,GA, E A la pri- 
ma alla terza' è come Y ecceffo della prima dal- 
la feconda all' ecceffo della feconda dalla ter» 
za ; e quella linea di mezzo dicefi Media Armo^ 
nica • 
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PROPOSIZIONE XDd 

lEJfenio la linea AB divi fa ne' punti E ,G ar^ ^^^- '^• 
monicamente , prefo fuori qualunque punto Die 
da efù condotte le rette DA, DE, DO, DB» 
qualunque altra linea ^ ehe tra ejfe fi tiri M O K N » 
farà effa pure armonicamente divi fa , cioè aticor» 
MN-NK:: MO- OK, 

SI tiri per lo punto da retta FtfiF/ parallèla 
z DAy concorrente con le rette DB, DE . 
in H, F, farà GH=z GF; perchè eflendo fi- 
mili li triangoli ABD, e BHG; ed ancora fi- 
mih A ED, GEF; dùnque /«/> • GHx.AB-BG 
:: AB • EG u AD^ GF; dunque GH~GF; e 
per lo punto K tirata un altra IKL parallela ad 
^D,ed altrefiad fG//,farà ancora lK=:KLi 
dunque DM * KL i: DM r KI; ma eflendo fi- 
mili pure i triangoli DiifN, LKNy e gli altri 
due DMKy /iCO,farà pure MN ^ NK:i DM 
• KL ;: DM • KI :: MO • 0/C» ^^^^q^^ ^"^^* 
ra la retta MN è divifa dall' ifteflc rette armo- 
nicamente, cffendo iWN • NAT;; MO • QK; U 
che &c. 

Corollari. 

Fia 147* 

I. Se le rette AM, EO, GK, BL non con* 

veniflero in un punto D , ma folTero tra loro pa- 
rallele, è manifefto> che qualunque altra retta 
MOKN, fegata da effe, farà diviik armonica- 
mente, efiendo nella fteffa proporzione AB, ed 
wWN fegate da effe parallele, cioè AB • BQ 
;: MN* NKì ed AÈ • EG ;; MQ * OKì qndQ 

fic-» 
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ficcome.-^5 • BG :: AE • EG, così pure MH 
• NAT:: MO • OK. 

MG. 148; ^'* Volendo fegare armonicamente una retta 
' AB, fattoci fopra un triangolo ^IDiB, e per 
qualfi voglia punto G condotta la retta GH pa- 
rallela ad /ÌD^ e prolungatala in /", di maniera, 
che fia GF = .G//, consunta Z)f, chefe^ la 
bafe y4£ in £, farà AB arnKXiicamente divifa» 
perchè AD • GH :: AD . FGì ed h AD - GH 
::AB • BG; ed ^JD * (rf*:: AE -fG; dunque 
AB • ^G :; AE- EG. 

FIO. 140. ^^' ^^ ^^ triangqte ^DG divifo pel mezzo 
P angolo interno i4DG^ con la retta DE, e Te- 
fterno GDC divifo pure pel mezzo con la ret- 
ta DJ? > farà divifa la retta AEGB armonica- 
mente» perchè farà tanto AB z BG, come ì 
Utì AD a DG» quanto ^£ ad £ Cleome ifud- 
detti lati , pel CoroU. I. della Prop. i ?• dun- 
que AB • BG :: AE • EGi Ove fi avverta, che 
1 angolo EDB farà retto j eiTendo la fomma 
degli angoli ÈDG -t^ GDB uguale alli rima* 
n^muADE-h BDC, e però eflb angolo EDB è 
la metà della ipmma degli angoli fatti in D fo- 
pra la retta AC, li quali effendo uguali a due 
retti, bifogna che la loro metà EDB fia pure 
lin angob retto . 

PROPOSIZIONE XX. 

^ In qualfivoglia quadrilatero ìfcritto nel cerchh 
*^* // rettangolo contenuto da' fuoi diamem AC, e 
B D > ^ uguale alli due rettangoli fatti dai lati op^ 
pofii, AB in DC.ed AD in BC. 

Fac- 
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FAcciad V angolo AB E u^ale a DBC; efleiH 
do ancora r altro angolo BAE:s=iBDC,iar 
no fiitiili efli triangoli BAE, BDC, ond« £^ 
* AB :: ^Z) * DC j ed il rettangolo ^jS in DC 
è uguale al rettan^lo di ^D in ^£; fimilnfieti* 
te l'angolo CBE urà uguale alPan^lo ABD, 
efTendo DB E comunemente aggiunto agli ugjyiaU 
angoli DBC, Q AB E; onde ancora il triango- 
lo BCE farà fiitiile al triangolo BDA\ eflèndo- 
vi pure uguali gli angoli fi^CEy BDA\ dutiqùe 
BC ' CE il BD ^ DA^t però il rettangolo ^4 O 
in BC k uguale al rettangolo BD in C£; dun- 
que BD in AE ^ BD m CE, cioè BD in AC 
== AB in OC, ^ADìn BC. Il che &c. 

COROLLARJ. 

I. Se le corde AD, DC fono uguali, e cosi no* ifi» 
pure gli archi, e gli angoli ABD, DB Ckg^n- 

dófi i diametri del quadrilatero in E, farà BD 
in AE ^ AB X J^C^ BAD; e "DB in C£ 
;= ^Dx^C =s Z)C^; ficchè in tali triang^^i 
BAD, BCD il rettangolo de' lati è uguale al 
rettangolo della baie in quella porzione di linea » 
dal loro vertice alla bafe propofta, cioè BAD 
= BDxAE, e BCD 5= BD^CE. 

II. Eflendo purè ivi ACxBD j=rsi AD xBC 
-h DCxAB , cioè a= AD in BC -+ 5^; dun- 
que AD ' AC r. DB ^ CB -^ AB. 

III. Onde prefb un altro punto b » e tiraw le 
corde Cb, Ab, Db, farà pure AD . Ad; Ib 
-Cb i^ Ab; dunque quàlfivoglia retta Z)^ alla 
(bmma dèlie due corde CB, AB è liella ftefla 
proporzione , in cui un altra retta Z>^ è itìln 

fom- 
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fomma delle corde Ch.Ah^ quando V arco ADC 
è divifo pel mezzo in D. 

IV. Se poi foflTè ancora AD =: AC, cioè 
quando il triangolo infcritto nel cerchio fofl'e equi- 
latero, farebbe pure qualunque media /) jB ugua- 
le alla fomma dell' eftreme CB^ AB, e cosi 
pure DB =i Cb ^ Ab. 

PROPOSIZIONE XXL 

ìiel triangolo ADG divìfi pel mezzo V ango- 
lo interno GD A colla retta X>^i ed ancora P e* 
fterno GDC colla retta DB, la quale con- 
^errà iolla bafe KG prolungata in B, purché le 
rette^ AD , e DG non fiano uguali , farà il ref 
t angolo A DB uguale al rettangolo AEG colqua^ 
irato DE; ei ancora uguale al rettangolo ABG, 
detrattone il fuo quadrato DB. 

IMperocchè circofcritto il ctrchìoAFGH in- 
tórno al dato triangolo ADG, e prodotte le 
rètte DE, BD nella fua periferia in f , ed //, 
fi congiungano le rette -^F, AH. Primieramen- 
te circa la divifione dell' angolo interno AD G> 
fi a vera il triangolo A DF fimilcaìV ^kro ODE , 
per eflere uguali gli angoli ADF,GDE ; ed an- 
cora gli altri due AFD, EGD; però farà FD 
-DA :: GD • /)£; dunque farà il rettangolo 
ADG = FDE,cÌQh = FED -^ D£,cheè il 
rettangolo FEDzt=:ABG, onde il rettangolo de' lati 
AD, ù D<? uguaglia il rettangolo delle parti 
della bafe A E,, ed EG, col quadrato d^Ua ret- 
ta DE, che divide pel mezzo T angolo interno 
APG. Secondariamente» circa la divifione dell' 

an- 
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angolo ofterno GDC colla retta JD£ ia due parti 
uguali, farà pure il triangolo ^DHfimilc all'ai* 
tro BDG, per effere T angolo ADH = BDC 
= BDGy e V angolo AHD = BGD, perchè 
tanto quello I che quello con V angolo AGO comr 
prende due retti ( come fi è dimoftrato nella 
parte prima Prop. 14% CorolL 1. che il quadri* 
latero infcrittp nel cerchio, come AHDG, ha 
gli due angoli oppofli H,cG uguali a due retti) 
dunque fono AD • DH :: BD • DG ^ e però 
ADG— BDH =z HBD — BD^; ed è HBD 
^ABG; dunque ADG :=:ABG -^ BD\ on- 
de il rettangolo de' ImADG è uguale al rettati • 
golo ABG, detrattone il quadrato DB, come 
dovea dimoflrarii. 

Corollario. 

Quindi il rettangolo ADG col quadrato 
DB farà uguale al rettangolo ABGì ^d ADG, 
meno il quadrato DE =: AEG . 

PROPOSIZIONE XXII. 

EJfendo infermo nel cerchio il triangolo equilater ^ ' '^^' 
ro BC A, da' pumi B, A, C a^ qualunque pun-- 
io F della periferia condotte le rette BF,. AF, 
CF, / loro quadrati faranno fempre uguali alli 
due quadrati di AB, ed AC. 

SI tiri il diametro AG, fegante il lato SC in 
E, e fi congìungano EF» GF, e fi tiri EH 
perpendicolare zdAF, che farà parallela a GF, 
per eflere ancora retto l' angolo GFA ; onde FH 
=::^ FA, ficcome G£ = | -4 G, perciò due ret- 
tane 
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t^ngoli AFH fono uguali al rettangolo di AF^ 
nella fan metà, cioè al quadrato AF divifo pel 
mezzo; onde eifendo il quadrato AE^ =z AF^ 
^ Ep — . 2 AFH , farà perciò AE" = EP^ 
-f I i4F*} e duplicandolo, farà' 2 AE^ = iEF^ 
^-^ AF^ i ed aggiuntivi due quadrati di EB , farà 
zEB"-^ zAE^=iEF^^AF^^i EB^ytmiEF^ 
^lEB^ —BF^ -f C/^( come fi è detto nella par- 
te prima Prop. 23 ) dunque 2 £5* -+ lAE^ 
TznAF'^BF'^CF^icdhAB^'-^ACzrziAB' 
t=r2 ^£*-f 2 EB^ì dunque li tre quadrati AE^ 
-hiJF*-f CF^ = AB^-^AC^; e però a qua- 
lunque punto F fiano le rette congiunte da'puntt 
^,^,C,fantio fempre li tre quadrati uguali alli 
quadrati de' lati AB, ed AC f come dorea di- 
moflrarii. 

Corollario» 

Quindi ancora il quadrato AF, col doppia 
quadrato EF, è fempre uguale a' due quadrati 
A Ey dovrunque fia il punto F, perchè 2 A £*-f iBE^ 
^AB" --¥ AC = AF^ -^BP -^CF'^AF^ 
-^zEF^-^iBE'.ÙMXìc^wiAE'^AF^^i^F^ 



•«r 

DISSERTAZIONE 

Delle Proporzioni , che fi notano nella 
mia Tavola Analogica. 



P 



iZW# qualunque angolo BAC , Ja^ termini ruv. "X.. 
_ de'fuoi lati B C / tirino le rette BE , CD 
a qualfivoglia punto del lato oppofio , tal quale a 
rimanga , o fia prodotto V uno , o F altro , o ambi'- 
due al di fotto , o al di fopra , come fi vede in 
quelle dodici figure ^ ivi ne rimangono le ftefepro^ 
porzioni afegnate in ejfa Tavola, le quali fioffo 
fejfantafei , per il paragone di ejfe linee intiere , 
e loro parti , che fono dodici , Cioi ( concorrendo 
efe rette BU, CD in V, non ponendole parala 
Me) rie/cono AB, AC, BE, CD, AD, DB^ 
BF, EF, AE, CE, CF, DF, di cui ciafcuna 
può ejfere paragonata a qualunque dell* altre . ^ 

UelP Almageflo di Vtolomeo folamente fisi prò-' 
porzioni fi dimofirano delle parti di qualfivoglia 
retta , o al più delle intiere loro partì, il che da 
altri Matematici è fiato propofio con diciotto pro^ 
porzioni , e non V altre , che da me fi variano 
in tante maniere ; e folamente da effi fu ojfervato 
il cafo della figura prima \ cioè quando le ret- 
te B E , CD concorrano dentro le AC, AB, non 
prodotte al di fotto , o al di fopra \ ma da me in 
li figure diverfi altri cafi fi propongono ^ e pure 
ciafcuna in qualunque figura ha la medefima 
proporzione > come farà da me dimofirato • 

Però 
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Però in quattro waniere fi pongono taU pror 
jpcrziom. La prima fi vede nelii fei rombi in 
mezzo di ejfa Tavola , in cui fi paragonano>^ le 
rene opfofie ad un quadrilatero in qualche fi- 
gura^ cioè AD, EF, ed AE, DF nelle figure 
I > 7, J» lì ; ed ancora AB, CF, vi AC,BF 
nell^ altre i, 8, io, ii; e. finalmente BE,DC, 
e BD, CE neir altre figure i , 4, 5, 6: Benché 
in altre figure fiano ejfe rette diverfamente pofie^, 
da per tutto però devono avere le ftejfe proporzio^ 
ni 9 che ivi fono dupltcate di un rettangolo ad 
un altro . Per e/èmpio AB ^ CF tanto ha la pro-^ 
porzione di A^ in BE ad E¥ in CD| quanta 
ancora quella di AE in BD a DV in CE i e cosi 
gli altri hanno pure le due proporzioni, ripofte 
ivi in ejfa Tavola. 
TAV. XI. Per dimofirare , che gli corrifpondano tali pro^ 
porzioni , fi tiri in tutte le dodici figure la retta 
AH parallela a CE ^ e conveniente con BFE in 
H, la quale nelle prime fei figure prolungafi fuo^ 
ri, e non nelle fei altre \ come ancora conduca fi 
la EG parallela ad AB, concorrente con A E in 
G , la quale non fi prolunga nelle figure 1,2, 
7> 8, p, lo, ma bensì nell'altre . Ctò pofio ,ef^ 
fendo AB . AH :: BD • DF,- ed AH • CF 
:: AE. • CE in ciafcuna figura , far a dunque in 



tutte ABI CF 



AE 
BD 
FG :: BE • EF, ed FG • CF :: AD • CD, 



D F 

CE' ^^ e fenda pure AB 



farà ancora ABfCFljgP 



E F 

Cn*^^ i/y^ maniere 



dunque fi ha la proporzione di AB a CE , cioè nella 
prima è come il rettangglo di A E in BD , al rettane 

goh 
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gùh di CE in DF, * nella feconda rimane purct 
tome il rettangolo di AD inBE a quello di EF 
in CD. 

Parimente efendo BF • FH:: BD • AD, fiF H 



EF 
ED 



AD 
CE» 



- AC;:EF .CE,ytfr^/«r#BF| AC 

che fare lafua prima proporzione i ma è ancora BF 
.AG;:BE.AE,f</AG.AC::DF.CD;i/r», 

que la feconda fua proporzione i BF|AC 

Jn oltre da que^e proporzioni fé ne cavano delF al' 

tre, cioè da quella AB] CF g ^ 1 ^faràpw 

ABICF j ;/ nui A r-l|F'PlA.D 

be'^^-'^^^^^I^^IIbdIce, 



DF 
BE 



A E 
CD, 



re ADjEF 



CD 



/ cava la feconda A.l>\Ev\^ 1 ce' ^/»«*^'»^«'^ 



dah^\CE[^^j^fenecava'SE\Ql>\ 
IDF 



ed ancora da ^^\kC 



BE 



^farhm\CD 
AEIDF 



AB 
EF 
AE 
BF 



CF 
AD; 
DF 
AC. 



Parimente da AB|CF -avÀ q-^ dovri efere 

/ ta puri AE | OFlggl^p i edmcon il 

.&%BrÌACp*» «™/«BD|CEpAC 

onde così tutte quelle rette , ehe in qufflcbe figura 
fi rejlano op^ofte ad un quadrilatero ^ ed in altre 

1 fono 
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fom diverfamente pofie , hanno le due fimili prO" 
ponimi d* un rettangolo ad un altro, come ^ ve 
de nelli fei Rombi di mez7u> della Tavola Analo- 
gica t 

La feconda maniera delle proporzioni è di qua- 
lunque retta con una delle fue parti , o con un 
altro lato in qualche triangolo , « ^ una parte ad 
itn altra , che infieme fi unifcano , le quali faran- 
no 24 , ed averanno una fola proporzione <f un 
rettangolo ad un altro , e fi cavano dalle propor- 
zioni delle fei prime» anzi dalle due foU pojfono 
ridurfi. Ver e/empio, ejfendofi dimofiratOy efere 



ABlCF 
fiABjAE 



^^Q^fipuò cavarne hBl&D 



AEIDF 

cf|ce. 



BD 
CF 



CE 
DF* 



rVAEICE 



'"1°^!|SIIÌÌ-cf|ce1«^ 



AB 

DF 
AÉ 
BD 



CF 
BD, 



BD j DF 



AD 



AB 
CE 
EF 



CF 
AE 



Similmente efendo 



ADIEF 



"^^1c^1becd'>"^«^^^''^^^1^^!1cf|cd. 

fiAB|AD 
t CFjCD 



BE 
CF 
EF 
AB 



CD 

EF* 



ed ADI PC 



t BEj.EF 



^^. eCFjEF 



AB, 
CD 

EFIAD 



CF 
AD 



^^I^C|g^j^^,/.ràBFiBD|Xc 

e/EF|BFJ^^|^g..iAC|CEJ 



ABICF 

ef|be, 

e DI BE 
AB I AD, 

parimente ejfendo 

EFjAD 
CE, 
ADIEF 

bfIbd 

ed 



eiAC|AD 
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CE 

BF 
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IBF 

|ad 



AC 

nn* '^ elenio ancor» 



ri E F I C E 
»^l^c|g||^]^,ySr^i>*rrBF|BE 

*»f|J^^||ac|a?''^ac|ae 

eiAEjBE dfIcd»''^^^!^^ 



BF. 

AE* 



DF 

AC 

CD 

B F 
AE 
BF 



AB 
CD. 

B£ 

DF, 

DF 

BE, 



e in tal modo fi 



e/»tf/flWr/eCD|DF|^| 

dimoflfano tutti ì cafit che fi eonfideram nella fhconia 
manieta* 

Circa poi la terza , fi prendono due rette unite 
ad un angolo, cui non fia /ottopofta la bafct cioè 
quefie dodici, AB • AC ri AB « BF, * BF 
• CF, ed AC ' CF, ri AD ' AE, ed AE 
. EF,ri EF • DF,riAD * DF,r BD ' CD, 
rCD'CE,rBD • BÉ,rBE^ CE, À»ii^»//>ro- 
porzione è di tre parti a tre altre , Come farebbe 
d* un rettangolo ad un altro , e di una ad un al' 
tra retta . Quffie fi trovano dalle doppie proporr 
zioni della prima maniera y imperocché ejfenda 

a quella , e però il prodotto da' p/rimi , e degli ultimi 
farà uguale al prodotto ir' tnedj, cioè A E ♦ B D • E F 
. CD fi uguaglia « DF • CE 'AD . BEf però deve e fere 



ADI AE 
* CEjCD 



BDClBEt ,^p.«,^|AEFADF 
EF I DF''^^1^^|CD CE, 
AEF ADF^ripi^^llBDaBEC 
BD BE ''^*^^^||AE adi 
I £ indi 
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BF 



AC 



AEDF 



\ed 



ABjCF 

EF AD 



Tniifimtlmente, e fendo B E| C D 

faranno pure uguali i prodotti di quattro in quat- 
tro , cìoi ACj . DF . AB . EF = BF • AE 

DAE DFE 

CF AC, 

BACÌBFC 

EF jAE, 

finalmente , effendo 



CF-AD, onde ne feguono AB\B'E 

BAC 
DF 

DAÉIDFE 
BF I AB 



Y^,fiAD|DF 



riAElEF 

fiAC|CF 

AE1Df|^|^ j^,<r^j^^|^^, rej^ano uguali AB • CE 



.BF.CD,<7 CF-BD-AC-BE 
ABI AC|I^C^/J^^^. CEIBE 

DBEIDCE^BOICD 



onde ne riefee 
AC FIABE 
BDl CD, 



ABF 
CE 



ACF 
BE, 



«BF|CI?|| ^c lAB' 

e così rie/cono tutte le proporzioni di quefia terza 

maniera . 

Ma finalmente la quarta maniera delle propor- 
zioni » che ha più parti da proporfi t cioè un qua- 
idrato ad un altro , ed un rettangolo ad un altro, 
ed una retta ad un* altra , ha pure 24. pro'^ 
porzioni di quelle rette , che non convengono nello 
fiejfo punto, ne fono oppofle in un rettangolo, ma 
dijparate affatto V una daW altra, che tali fono 
AB . CD,<r^ AB .EF,^i AB .DF;fi AB 
. CE, e BF. CD,ff BF . AE, e BF • AD, 
4? BF . CE, # AD . CE, e CE • DF , * BE 
. GF,tfBE . ACtf BE AD, e BE • DF,ff 
pF.AC,eADCF,fiEF.AC,riEF.BD, 
riEF • CD. e AE • CF, e AE • BD, <rAE 
» CD, tf BD- CF, tf AC • BDi /!</ effe pa*_ 

ra» 
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in 



ràgonare fi pefono le Uro proporzioni in quefia 
maniera. Tra le due Al^> CD fi interpongano 
CF,eT>^, efioferviefereABl^E ^^IDF 



e trappofie di quo, e di Ih CF 
ancora e fere D^l CU ^^ 



DF 



BD i CE, 
\ fi ojfervi 



AC 

« ^i dunque ejfenda 



AE 
AE DF 

AB CF BD CE 1 AE' 

CF FD CF DFr/WwABlCD DBF 

fd cd bf ac icf 

Iae be 

AE* 
ende ancora dovrà e fere BE ( CF 



DF' 
ACE 
BEi 



riAC|BD 



AE* 

DCF 

BF 



DF' 

ABE,fCE|BF 
CE 



DBF 
DC 
A E 
DCF 
BD 



E fimilmente tra le due BF,AE interpofie 



^ CE , y&r^ BF| A C|^^ 

t di là A,C • CE,f/f»</tf 'CE| AE 

CE 
»tf rijitlta pure BF | AE 



DF* 
ACE 
AB ; 
DF* 
ABE 
AC. 
AC, 



Q^*e trappofte di qua, 

CF AB 
BD DF, 



DF|AC 
ciÀDlCF 



BD' 

CFE 

AE 
BD 
CAE 
EF 



BADiondepurt 
DF 



l BD' 



BD' 
CFE 
AC 

^ga " 

BAD,^/fÀBlFE|CAE 
BF l CF 

CE' 

BFD . Po/eia fr0 icducCB,AB 

AB ' 



CE* 
BFD 
AD, 



li 



//r-tf^ 
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fi frappongano B D , r A D ,farò C E | BP 
e ritenuto di qua, f (li là l^Tì t AD, 



XDiAejCO 



(;^p>r/«/f/VèCE|AB 



onde puff CF { BD 
AD* 



BE AC 



EF» 
ABD 
CD 



EF* 

ACD 

AB 



ACIBF 

ef|ad. 

ed ejfendo 



AD* 
EBF 
CF, 



EF 
ACI> 

AD* 
EBE , # 
CE 
EF* lAD* 



ECF,tf BFfCD ABDECF 

BF IIaCÌBE. 

Varimeli tré ledue BE^D^ interpòfii CD «C F, 

AB 



EF 



C F 

AD * ' ^^'^^^^'^ ^^ f"^ * ' ^* ^^ 

CEIBD 



ySra BEjCP 

CD . CF, ejftndo pare CE |DF I ab| AE, "* 



«AB* 
r/>y?ff BE(DFCEF 

|CD 
Il A B^ 

f ADI CE Cìì¥ 
EF 



ACpràDFjAE 



CF* 

ADBi^<rAE|CP 

AE 
CE» 
A-EB,f BDIEF 

BD 

In oftrf ittterpofie alle iw D F , C E le rette A E » 

BF 
CD 



AB* 

CBF 

DF 

AB* 

CDF 

CE 



CF' 

ADB 

BE, 

CF* 

AEB 
AD. 



AC 
^^ieritenmodi^uè, 



e di là A E *A C, ffendopureKQ | CE 

BF* 
ADC 

(ae 

AEC 
AD 



r/>/?fDF|CE 



AD 
BF 



ne 



AC* 

BEF,w<feB1>|AE 
BD 
AC* 

BpF,rBE|Ab 
CB£ 



BF* 
ÀDC 
CE 
BF* 
AEC 
CD 



EF 

BD 
AC* 
BEF 
PR 
AC* 
BDF 
EF, 



Gboxetriche. ììi 

Finalmente tra AD, e BF in/wyo^f E F , B E, 

fari pure ADjEFPgp CE'* ^*'**'**'^ ^ ^*^* 

e 4///àEF.BE»i?/tf»/o/wiBEjBF|^p^^^^»^ 

CO»|BE* KCD^b'e* 

CFD;o»J^AC1EF|bAE CFD 
AC . |BF AD, 



r/y«/wAD(BF 



<CF{AE 



BAE 
EF 
CD* 
BFB 
AB 



BE» reo* B E" 

CAD.^DFfAB BFECAD 

D F . I AE I C F } 

onde tutte fono dimo^rate ,eben difpòfie nella Ta- 
vola Analogica, in cui può oJfervarfi,eome fi cor" 
rifpondono i quadrilateri dal mezzo ugualmente 
lontani , con molte parti uguali i e /* ultime 
corrifpondenti alltt oppojle rette» cui corrifpondono 
P altre proporzioni. 

Può ancora ofervarfi, che in quefle figure , Jb 
vi fojjero due rette, o due parti uguali ,le ahre, 
che fiano proporzionali con effe , averanno proporzione 
meno compofta . Per efempio , Je fojfe B D = CE, 
farebbero AE /» CF == D F /» AB , ed EF 
in AC = AD in BF, onde AB • A E :: 
CF . D F, ed AC • AD i: BF . EF, ed 

AE I AE |«98f . a A e|cd| *8;jc^;3g_ 

e così troverai in molte altre proporzioni . Così 
ancora fé foJfe A B = A C ,f0rebhe BF | CF {j DBE 

|dce,.bfiae|8e;|cd^,bfiadJ|p«;|X„. 

// che potrà ricavar Ji da altre, parti» cavandone 
proporzioni pia femplici di quella ^Jc . i» ^Jf* 
tavola Analogica* 

l4 Pi^ 



13^ iNslriTueioKi 

Firuflmeme fi può dimofirare nelP altre dodici 
fgurt ^ cioì dalle x^. alle 24., ebe tirata la rei-- 
ta BC,^ la retta DE j e la retta AF^ le quali 
{fé non riufcijfero parallele ) converranno infieme^ 
cioè A F C(>» B C in G, e con DE in H > ed an- 
cora BCr^^DE/» laonde armonicamente difpojh 
riejciramoy cioìBG • GC :: BI • IC, e pari- 
mente DH . HE :: DI • lE , ed AH • HF 
:: AG • G¥ , efendo ancora proporzionali i trian- 
goli DAE • DFE :: BAC • BFC, ed altri, di 
cui parleremo ; e può ciò dimofirarfi colle propor^ 
zioni dilla terza maniera ^ pofie nella medefimm 

Tavola Analogica i cioì efendo kC\ CFl^^R^g^ 

farà il prodotto delle quattro rette DF • FÉ - AB 

• A C uguale a quello dell'altre quattro D A • AE 

• BF • CF; dunque lì rettangoli BAC -DAE 
:: BFC; ^i avendo li triangoli BAC, e DAE 
il me defimo angolo y riefcono proporzionali ad effi 
rettangoli, e fosì pure li triangoli BFC , e DFE 
avendo uguali angoli 4n F , fono parimente prò-- 
porzionali a^ medefimi rettangoli ; onde li triangoli . 
BAC • DAE :: BFC • DFE, e permutando 
BAC ^ BFC :: DAE ^ DFE; ma BAC a 
BFC, avendo la flefa bafe BC, fono come V aU 
tezze loro AG,^ GF; ed ancora DAE, e DFE, 
/opra la flefa ha fé DB , fono come le loro altez-- 
ze AH, ^i HF ; dunque fono proporzionali AG 

• GF ••: AH ^ HF , ed AG • AH :: GF • HF; 
ficci^ armonicamente è divifa AG in H, F in 

qualfivoglìa delle dette figure. 

Così pure efendo BA| AC | ^^^ 



BF ,-^'^ 



f^ure 
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puTf DCE in ABF uguale a DBE in ACF, 
onde fono proporzionali i rettangoli , ed ancora $ 
triangolicompofli daDBE^ ABF: :D CE -ACF} 
e permutando , faranno pure i triangoli DBE 
. DCE :s ABF • ACF; ma tirata fopra DB 
la CK parallela ìj BD .farà DBE /i DCE , co^ 
me la retta BD alla CK » avendo amhidue laftejpt 
ha fé DE , ^7' altezze proporzionali alle rette BDp 
CK parallele ; ma BD • C K : : B I • Id ed an^ 
Cora ABF ad ACF è come BG i? GC, fopra la 
fiejfa ha fé AF de" mede fimi triangoli \ dunque fic-- 
come tali triangoli fono proporzionali , parimente 
BI • IC:: BGGCi? BI • BG:;IC • GC, 
ficchi ejfa B 1 ^ difpofia armonicamente in C > f G » 
in qualunque figura . 



BJTendo ancora D A j A E ^J!i^ ^^«^ ne riefca 



BDC 



BEC 



DF 



pure BEC in ADF, «^We ^ BDC in AEFp 
(?»i^ BDC .ADF :: BEC ^AEF, tanto i ret» 
tangoli , quanto i triangoli, di cui permutando 
farà pure BDC • BEC :: ADF . AEFj ed 
avendo i due primi la fieffa hafe B C > fono coma 
le loro altezze , onde tirata E L parallela i? D B » 
y&r^BDC . BEC:: DB - EL, cioè come DI ad 
lE i e gli altri due triangoli avendo la fiejfa ha fi 
A F , e ^altezze proporzionali alle rette D H • H E t 
faranno pure AD E^ ^ AEF :: DH-HEi eper^ 
ciò armonicamente fi trova DI • 1 E : * D H > H E ;> 
e- DI • DH :: lE • HE, in qualfivoglia fi- 
gura. 

E tanto hafii di avere dimofirato in quefia Dif" 
fertazione^ henchè molte altre co fé potevanfi ricny 
vare} e principalmente puì^' ofervarfi i che fé le 
^ r rette 
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rette B E , C X> perpen£colarmente fofero tirate a i 
tati oppofti ACAB, riufcendo fimili tutti li trian- 
g9lirettangoUBAE,CAD,BD¥,CnV>iapro- 
porzione di qualunque retta ad un altra , riefce a 
tripla d'una parte ad un altra parte , o dupla al- 
meno di effe ^ ancora dupla £ un, rettangolo ad 
un altro , come può vederfi in quefi' altra Tavola 
delle rette perpendicolari a' lati , ove ve rie/cona 
quattro figure diverfi . Infatti y prendendo i lati di 
alcuno Triangolo^ ne aver anno tre proporzioni di 
una linea ad un altra ^ per efempo A B « BE , 
farà come A.C a CD, ed ancora come BFtf BD, 
ed altresì come CF tf CE-t ^ così pure AB ad 
AE^farà come AC ad AD,f come BF/iDF, 
t finalmente come C¥ ad Ef ; e fimili proporzio- 
ni ne averannogli altri i per efi^mpio farebbe AC 
a CD in ragionediAB aBE, e di BVaBD, 
idi CF a CE &c. onde fé ne veggono dodici in 
effa Tavola delle rette perpendicolari al fuo an-^. 
gole. 

Da quefle medefimc fé ne cavano diciotto prò- 
porzioni duple d^ una retta ad un altra • Cioè ef- 
fendo AB a B E , come AC , ^ CD , permutan- 
do, farà AB ai AC. come BE a CD^ed ef- 
fentiopure AB ad AE, come ACadAD ,farà 
ancora AB ad AC , come A E alla A D > onde 
vi èaqu^iAB^ACi.BE^CDr.AE^AD, 
che fono due fimili proporzioni » e così dalle prime 
proporzioni terze de^ lati a qualche triangola ret- 
tangolo y fé ne trovano quefi' altre duple proporzio- 
ni delP altre rette ^ che fi vedranno appartenenti 
in fjfa medefima Tavola. 

Pofiia le altre trentafei prpporztQni hanno due 

ma^ 
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fttémiei'e f m ret$a»^U 4i4 un *ltro ; rimanendo^ 
feri alcune rette della prima mànì&a, e quelle 
delia fecondai, Qòt jarim A E # C D in rapont 
di AE 4 B£, # M 6B «CD^ ed efiende^ hYi^ 
et B^in ragim dil>V aBt>, ed ancwa M^Jf 
# C E ( mn frendenda r^tra di A X)a CD , /«r 
avere in fé il CD) ed il BE a CD » effendt^om 
ABad ACi la f dando P altra di AE ad AD, per 
avere in fé quella A E ) perciò la À E a CD ifarh 
in ragione di AB ad AC , e di DIB a B D , ed an" 
fora in rapane di effe AB ad AC , r di EV 
a CE ì dunque due prcporzioni fi averanm 
AE|CP|*||^CJAB|AC.^„^,^ <-ftr« 

farìmmtejf troveranno , come potrà veicrfi in cjf» 
Tavola ,in cui tutte le due proporzioni é^un rettangolo 
ad un altro ci fi mantengono in ambidue le due mcdefir 

mcrette.comBE\f:^\^^^^ll i e.osì 



jpurt AD\CE 



ACiCF 
AF BE 



AC 
DF 



CF 
•^Zy^^ecoùnelm^ 

Laddove ,/è le ref' 



dejtmo modo troveranfi le altre i 
feBE% QD non fofero agiati deW ftngòh AC » 
AB perpendicolari, le proporzioni nelP altra Ta" 
vola Analogica fino di più rette compone : per efempit 



ACE^ 
AB 



AB' CF* lAE' 

AEICD CEF ADB,eBE|CF DBF 

I DF BB CD 

IABMCF* 
CDF AEBt e coti negli ah 
ef|bd 

tri della quarta maniera ivipofla, e quelli aneo^^ 
ra della maniera terza, che banno la proporzione di 

tre 
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in quefi* éUra Tavola AE'AD::AB.AC 
:r BE • CDj e però P ejfere tali rette perpen- 
dicolari a i lati delV angolo, ne riefcont con mag- 
giori nùmeri di proporzioni pi» piccole* £ tanf 
hafii, . 



:• % ' . •• V 
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GEOMETRICHE 

PARTETERZA. 

DEFINIZIONI. 

L TAIcefi la retta AB perpendicolare al pia- .j^yxn. 
X^ no CD E, quando fa ango^ retti con fig. 1/4! 

^ tutte le linee KLf GF,HI, Scc. condotte in dctr 
to piano pel medefimo punto B^ in cui ca* 
de effa AB perpendicolare. 

n. La retta A F dicefi inclinata allo fteflb fio, ifp 
piano CDE fecondo l'angolo acuto A FB, che 
contiene con la retta jffi^ tiratagli dal punto Bp 

.in cui dal medefimo punto A cade la. AB per- 
pendicolare allo fteflb piano . 

III. Il piano EGHJ dicefi perpendicolare al ^j^ ^^, 
piano CDE, fé le rette EG, AB, IH perpen- ' ' * 
dicolari alla comune fezìoneHG di quelli piani» 

fono ancora al foretto piano CD E perpendico* 
lari. 

IV. Ma r altro piano EKL I h inclinato al 
piano CDE fecondo l'angolo acuto AFB, com^ 
prefo dalle rette AF, FB perpendicolari alla 
comune fezione KL , quella in un piano , e que* 
ila in un altro. 

V# I piani fono tra loro paralleli , fé prolun- 
gati in infini to,verfo qualunque parte, mai con- 
vengono infieme. 

VL 
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FIO. tfj. VI. Angolo folido fi dice quello , che reftt 
contenuto da più linee AD ^ ACpAB, tirate dal« 
lo ftèflTo punto Ai Ma non pofte nel medefimo 
'piano. 

na tfò. VII. Dicefi Piramide q}iQÌ (oMó , che da qua- 
lunque bafe , o triangolare B DC, o quadrangolare 
SDCE, o pentagoni BDCPE, o di qualunque 
altro poligono , ha le rette congiunte da' ter- 
mini de' lati della bafe > ad un fuUime punto A » 
ove fa r angolo Totido , che è il vertice di tale 
Piramide I la quale dicefi triangolare , fé ha per 
bafe il triàngolo^ ovvero quadrangolsure > fé ha la 
baie di quattro la<i>o poligona, fé ha la bafe di 
più iati « 

no. fyj. VJIL Se poi la bafe fofTeun cerchio ÈDEjP, 
t dal punto fublime A fi vedefièro tirate le ret- 
te per tutti i punti della circonferenza , quefto 
iblido fi dirà Cono > di cui Y afie è la retta 
AC, dal vertice A al centro della bafe circolare 
condotta • 

7IG. ttt>. ^^* ^' folido contenuto da due figure fimili $ 
' ed uguali in piani paralleli i tiufcendo gli altri 
piani laterali parallelogrammi > fi dice Prifmai 
come ABDCEF ha i piani paralleli fimili, ed 
uguali BAF, DCE, ed i parallelogrammi "BACD, 
BOEF, ACEF; e così ancora, fé i piani pa- 
ralleli fofiéro altri polìgoni > tanto ciò farebbe un 
Prifma- 

nG.i6u. X. E fé le bafi parallele fieno cerchj uguali 
BDE, tìCFi fi dirà quefto folido un Cilindro, 
il di cjai afie è la tetti AC, che. congiunge i cen- 

FIO 6 ^^ ^^ ^^^^ * 

'^ /' XI. Ma effendo ancora tali bafi parallelogram- 
mi 
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mi ABCD,EFGH, tale folido fuol dirfi Parai- 
Jelepip€do. 

XIL Sfera dicefi il corpo generato dalla rivch 
luzione d' un femicircolo giraco intorno al fuo 
diametro > la di cui fuper£cie è fatta da quella fé* 
miperìferia: U centro dì efTa sfera è. il medefimò t 
che quello del iemicircolo generatore > e 1' aiTe 
è il Tuo diametro iiilb. 

XIII» Se vat3 ^Udi compreii da fimili » ed u* 
guali figure piane , fofTero nella sfera infcritte » fi 
direbbero Cvrpi rtgokri^ 

XIV. Le figure folide (imili fono quelle » che da 
£gure piane fimili fi trovano comprefe » con u- 
guai numero di angoli folidi » cìafcuno uguale al 
ino corrifpondente* 

XV. Simili ancora fi dicono i coni » ed i cilin- 
diri, le di cui bafi circolari hanno i diametri pro- 
porzionali agli afli ugualmente inclinati al piano 
^^Hq loro bafi« 

SCOLIO- 

LE rette, the convengono infieme, fono certa^ 
tHente in un mede/imo piano ; e la retta > che 
fega due parallele yfia fimìlmente nel piano di ejfe ; 
ne può effere una retta, par te in un piano , e pat" 
te in un altro al di fiprai Quando però fi fegano 
due piani > la loro comune fezione è una linea ret-- 
ia, che tanto nelP uno , che neW altro piano è con'* 
tenuta; anzi per una tnedefima retta linea pojfona 
pacare pia Piani. 

PROPOSIZIONE L 

Se la retta A D ^ perpendicolart fipra due ret^ FIO- i<j, 

te 



i. 
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tt D B , D e del piano fottopofiogli , farò anelerà 
perpendicolare a qualunque altra linea DE di 
ejfo piano f onde farà perpendicolare al piano me- 
. dejimo . 

SI taglino uguali le rette Z)J?, DC, e con- 
giunta \?i CB i che concorra con \ altra linea 
DE in £> fi conducano da un punto A di effa 
linea AD \^ rette AB^ AC^ AE; farà il trian- 
golo BDC ifofcele^ ed ancora il triangolo ABC, 
perchè le rette AB, AC fono uguali ^ eflendo i 
loro jquadrati uguali al quadrato di AD » ed al 
quadrato di BD, o della uguale CD > per efièr 
retti ambìdue gli angoli A DB, ADd dunque 
per ilCorolL 5, della Prop. ip. della prima par- 
te, il quadrato A'B è uguale al quadrato A E 
col rettangolo BEd ed è ancora uguale a' qua- 
drati AD 9 e B D 9 de* quali ancora il quadrato 
BD è uguale al quadrato DE col rettangolo 
BEC ; dunque il quadrato A E col rettangolo. 
BEC h uguale a' quadrati AD , DE col medefi- 
mo rettangolo BECìc però tolto quello di qiià» 
e di là 9 rimane il quadrato A E uguale a' qua- 
drati AD, e DE; onde bifogna,che ancora Tan* 
ff)lo ADE fia retto. Il che doveafi dìmoftrare» 

CoROLLARf* 

L Quindi volendo ereggere ^no ftilo perpendi- 
colare all' orizzonte , o al muro , o a qualche 
altro piano > bada che fi accomodi con due ret- 
te in quel piano tirate ad angolo retto, con 
qualche norma, e riufcirà perfettamente ad eilo 
piano perpendicolare # 

• Ih 
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II. Eflcndo la retta AB perpendicolare a tre fig. 164, 
rette BC, BD, BE, quefte faranno in un me- 
defimo piano; altrimenti, fé CB foffe fuori del 
piano EBD, farebbe ABC un piano, ed EBD 
un altro , li quali converrebbero in una comune 
retta BF; onde AB farebbe pure perpendicola- 
re a BF, ficcome air altre due BD, BE;ù 
nell'altro piano l'angolo ABF retto, e però u- 
guale al retto u4^C,che è una fua parte, il che 
é impofllbile • 

IIL Se nel piano CDB, cui è perpendicolare pig i^/. 
là ADy fi tiri dal punto 7) la Z)C perpendicola- 
re a BDy farà quella perpendicolare al piano 
ADB, facendo angolo retto con le due AD>~ 
e DB. 

PROPOSIZIONE IL 

le due rette AB, CD perpendicolari al piano fig. 1^6. 
BD^fono tra di loro parallele , ed in un me de fimo 
pano . 

IM perocché y congiunta la retta BD^c fattagU 
perpendicolare la/)£po{l:a uguale ad A B ,c 
congiuntele VQttQ AD\AE, BEy{ar^AD=:BE, 
efTendo gli angoli ABD, EBD retti, con lati 
uguali, che gli coniprendono, cioè AB :3==:DB » 
e BD comune, e però le bafi di tali triangoli 
ABDy B DE {ano uguali; dunque ancora faran- 
no li triangoli AB E, EDA uguali, avendo il la- 
to y4£ comune, con gli uguali lati AB =^ DE, 
càAD=^BE\ però ancora V angolo retto ABE 
'=iADE\ dunque facendo la £0 angolo retto 
con le tre linee BD, DA^c OC, effe linee fo-^ 

K no 
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. no nel mededmo piano, e però fono AB^ t>C 
parallele, avendo gli angolf interni ABD,CDB 
nel medeflmo piano CDBA uguali a due retti. 
Il che &c. 

Corollari» 

I; Viccndevelmente , fé due rette CD, AB 
fono parallele, ed una di loro è perpendicolare 
al piano j5D£, ancora l'altra vi farà perpendi- 
colare ^ perchè effendc^li perpendicolare AB, 
fatta D£==i45,pofta ancor elTa ad angolo ret- 
to alla BD, fi h veduto, che farà ancora EDA 
angolo retto, e la ®£ perpendicolare al piano 
A D 5, in cui è la ilefla CD parallela ad -45 , on- 
de ancora V angolo EDC farà retto» ed è pur 
retto CDB, come è retto ABD, alvendofi gli 
angoli interni delle linee parallele uguali a due 
retti ; dunque CD facendo angolo retto , e con 
DE, e con DB,h perpendicolare ancor cfla al 
piano BDE. 

fKj. i»7. il Non poflbnoda] punto medefmio A nd 
piano CD E, o fuperiore. ad eflb piano, tirarfi 
due linee AB, AF, ambidue perpendicolari al 
piano fteflb , dovendo eflere parallele codette per- 
pendicolari , e pere non convenienti in.tin pun- 
to -4. 

FIG. i68. ^'^* ^^ ^^^ ^iTiXii FG, IH fono amendue* per- 
pendicolari al fottopofto CDE , intcrfegandofi 
nella retta AB , farà quefta perpendicolaire al 
. medefimo piano CDE-, altrimenti fé dal punto 5 
nel piano JH fi tiraflfe la 5 iiT perpendicolare al- 
la retta BH. e nel jpiano FG la "BL perpendi- 
colare alla BG, farebbero quefte àvL^ BK,eBL 

per- 
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perpendicolari al fottopofto piano CDEì il che 
è impedibile; dunque la iB^folamencegli è dal 
punto B perpendicolare • 

IV. Così pure fi ha, che facendofi paflare 
per qualunque retta AB perpendicolare al fog* 
getto piano CDE, qualdfia piano IHf ovvero 
FG^nnCcirk parimente^efTo piano perpendicolare 
al fottopofto. 

V. Dal punto fublime A fi può tirare la ret- "fi^- >^5* 
ta AB perpendicolare al foggetto piano CDE 

in quefta maniera: Si tiri in efTo piano qualun- 
que retta GÈ, fopra di cui dal punto A, nel 
piano, che riefce AG E, fi tiri la perpendicolare 
AI f e dal punto / tirata alla retta GÈ nel pia- 
no CD i? la perpendicolare IB , fopra di effa fi 
mandi dal punto A nel piano AIB la perpen- 
dicolare AB; farà quefta al piano CDE perpen- 
dicolare, perchè avendo la £/ angolo retto con 
Alf e con IBy efla è perpendicolare al piano 
'AIB f onde tirando la^jP parallela ad /£, an- 
cor quefta BF farà perpendicolare allo fteffo pia- 
no AIBi onde faranno angoli retti ABF, ed 
ABI , t perciò \z AB deve effere perpendico- 
lare al piano CDE. 

VI. Quindi: fé da un punto F fi vuole alzare ^i^- ^^^ 
la perpendicolare al piano CDE, da un punto 
foblime A tiratagli la perpendicolare AB , con- 
giunta BF, e nel pianoyf2?jF tirata la FG paral- 
lela za AB, farà pure efla GF iì piano CDE ' 
perpendicolare . 

PROPOSIZIONE ni: 

Le rette AB, EF e fendo ad una terzit CD fig. 171. 
K i $a- 



I 
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parallele , non pofia nello fiejfo piano di quelle , fr 
ranno efe AB , EF parallele pure tra loro . 

Mperocehè nel piano delle due AB ^ CD ti- 
^ rata U CA perpendicolare a CD, e nei pia- 
no DCEF tirata la CE parimente perpendico- 
lare alla fteflfa CD, riufcirà CD perpendicoUre 
al piano ACE, dunque ancora AB, e DF ài 
mede fimo piano faranno perpendicolari , e con- 
ieguentemente parallele tra loro , facendo angoli 
retti con la (lefla linea A E* Il che &c. 

Colt^OLLARJ. 

FiG. 172. I. Se per due linee parallele ÉF, CD pafla- 
no due piani, concorrenti nella retta AB^que- 
fta pure farà parallela a ciafcuna di effe ; altri- 
menti fé per il punto B fi tiraffe nel piano yiZ), 
e nel piano ÀF le rette BG,BH parallele , quel- 
la à CD, e quefta ad £/*, farebbero effe tra loro 
parallele , ma in un punto B convenienti ,• il che 
è affurdo; dunque U AB dovrà effere parallela 
ad elle CD , EF, e non verun altra tirata in ciE 
piani dal punto B. 

J^xiii. 11^ Se tra due piani CH, ED,V ifteffa retta 
^^^^' AV è perpendicolare ad ambidue, faranno cffi 
tra di loro paralleli ,• altrimenti fé poteflero in- 
iieme convenire in una retta CD , da qualunque 
punto / di efl^à condotte le rette lA, IB, n^ 
riufcìrebbe il triangolo lAB, che averebbe in^ > 
ed in B due angoli retti ; il che è impofllbile ; 

FIG. 174. dunque &c. 

III. Vicendevolmente, fé i due piani CJF/, ED 
fono paralleli, la retta A B perpendicolare al pri- 
mo 



i 
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mo, farà pure al fecondo perpendicolare ; per- 
chè condottagli la retta AG^ con cui fa V angolo 
retto jB ^ G , il piano GAB fegherà V altro ED n^l- 
la retta j5F> la quale farà pure parallela ad -4 G, 
onde ancora T angolo ABF farà retto.; e per un 
altra retta CA tiiaro il piano CA B , concorren- 
te con r altro ED in BE, farà pure V angola 
AB E retto, effendo ancora BE parallela ad-^C; 
dunque la ABy che era perpendicolare al pia- 
no CH , è perpendicolare ancora air altro ED . 

IV. Eflèhdo poi due rette -^ 5, /ì/', convenienti fig. x7/ì 
nel punto A parallele alle CD, CE convenienti 
in C in un altro piano , i loro angoli B AP^ DCE 
faranno uguali , ed ancora i piani loro paralleli ; 
perchè tagliata yi5 = CZ), ed AF^=:CE, con- 
giunte le rette AC, FÉ, BD faranno parallele, ' 
ed uguali, dunque ancora tirate k BF, DE fo- 
no uguali , e parallele, però i triangoli BAF, 
DCE fono fimili,ed uguali, onde l'angolo fi /4F 
= DCiB;ed il piano BAFh parallelo a DCE, 
avendofi tra loro le rette AC, BD, fjB paral- 
lele , ed uguali , ed il folido AFBDEChxin prifina • 

PROPOSIZIONE IV. 

V angolo folido A, comprefo da tre angoli piagne. lyf 
ni, BAC, BAD, CAD, ne avere femore due 
di ejji maggiori del terzo . 

SE tutti tre foflero uguali , è certo , che due di 
effi dovranno fempre eflere maggiori del ri- 
manente ;fe poi ne fia uno maggiore di un altro^ 
xome BAC > BAD, fi faccia l'angolo BAE^ 
.=: BAD, e prefe le rette uguali ADz=: AE, 

K 3 fi 
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fi congiungano le rette BD,c jS£» e quefta con- 
venga con AC in C» e fi congiunga CD. Efien- 
do nel triangolò B DC , BD -h DC> BC,eSD 
t=sBE, farà DC > C£, dunque ellendo i lati 
AD , jìE uguali, ed ^C comune alli triangoli 
DAC, CAE, dovrà effere l'angolo DAC mag- 
giore di CAEj dunque eflendo BAD=:zB AEf 
fono li due BAD-^ DA C maggiori dell' ango- 
lo 5/4 C. Ilcheec. 

C O E O L L A R J» 

*IC. »77. I. In ogni piramide , la di cui bafe fia , o un tn'afl- 
golo, o qualunque poligono BD EFG^ gli ango- 
li , che fono fopra la bafe , faranno maggiori de- 
gli angoli di cfiò poligono, cioè ABO --f ADE 
> BDE, e parimente ADE ^ AEF> DEF, 
e così degli altri . 
II. Prefo nel piano della bafe qualunque pun* 
1 to Gf ed indi tirate le rette agli angoli di ella, 
cioè CB, CD^ CE, CjFjCG, faranno tauri quc- | 
ili angoli de* triangoli defcritti nella bafe , quanti ! 
fono gli angoli de' triangoli ABD. ADE , AEF, \ 
AFG^ AGB dal .vertice A della piramide in- j 
clinati ad'efla bafe , eflendo tana quefti triangoli j 
che quelli i dunque eflendo maggiori gli àngoli 
di quefti triangoli verfo la bafe , che gli angoli 
del poligono , gli altri angoli verfo il vertice A 
dovranno eflfere minori degli angoli al vertice € 
di quei triangoli defcritti fopra la bafe; dunque 
tutti gli angoli, che compongono un folido > fcm^ 
pre fono minori di quattro retti , eflendo detti aa- , 
goli raccolti in C uguali appunto a quattro retti. 

HG. i7e. ìli. Avendo pure tre zngoMH EG ^Q EF fFEl 

ipi- 
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mifloridi quattro retti > di cui due fiano maggiori 
del rimanente ^ fi può farne di tali angoli un angolo 
folido in quefla maniera : Divife* ugualmente le 
rette EH,EG, EP, EL,c condotte le lince HG, 
GF, FL, di effe facciafi un triangolo CBD . (il 
che può farfi « effendo due di tali linee maggiori 
dell'altra) perchè condotta ancora ìtlFH ^ fona 
pure le due HG,GF maggiori di FHi ma effen- 
do li due angoli HEG ^ GEF maggiori dell' 
angolo PEL, la bafe FH> PL, dunque FQ 
•H- GH > FL) e circofcritto un cerchio al detta 
triangolo CBD , dal di cui centro O fi tirino i rag- 
gi fi, OC, OD, quefti faranno minori dellQ 
rette EH, EG, EF, perchè fé gli fofferg uguali , 
avendo le fteflè bafi , farebbero gli angoli HEG, 
CEP, PEL uguali agli angoli fiOO, OOC, 
COBy li quali fpno uguali a quattro retti; e fé 
detti raggi foffero maggiori di quei lati EH &c* 
averebbero in O gli angoli minori di quelli fatti 
in £, per i^ffere il vertice O più lontano dalle 
bafi , che il venice E ; onde gli angoli propofli in E 
farebbero maggiori de' quattro retti , comprefi iti 
O . Effendo adunque O B minore di EH, d alzi 
dal punto O la retta OA perpendicolare al pia** 
no BCD,h quale porta un quadrato uguale ali* 
ecceffo del quadrato EH fopra il quadrato OB; 
€d indi congiunte le rette i4fi, ^i3, -4 C, faran- 
no tutte a' dati lati EH , ÈG &c. uguali, effen- 
do il loro quadrato uguale alla fomma del qua- 
.dratqAO,Q del quadrato del raggio 05, ovve- 
ro Ob,o pure 0€; onde fono tali rette uguali 
9' detti lati, e l^.bafi parimente uguali; dunque 
gli mgoìì BAD, O AC, CAB uguagliano li tre 

K 4 prò- 
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-propofti UEGr GEF, FEL\ e però ne riefcc 
1* angolo lòlido in A , comprcfo dalli tre angoli 
dati, , 

PROPOSIZIONE V- 

FXG* 179. Le rette AB, DC^ che fegano i fi ani paralleli 
PKQ^, NGO, LIM, fono 4a ejjì pro^orz^ional- 
mente divife. 

COngìungafi la xttt?i ACy t congiunte le ret- 
te -4 D , EF, EH, CB ( fupponendo , che DC 
feghi il piano di mezzo 'SGO in F, ed AB lo 
feghi in //,) farà pure AD parallela ad EF, e 
BC parallela ^d EH^ fegandofì i piani paralleil 
dal piano del triangolo DCAp e da quello dell' 
altro triangolo ABCì dunque DA «d FÉ è co- 
me DC* CF:: AC ^CE; ed ancora JSC ad HE, 
còme CA • AE ;; BA • AH,t per converfione 
di ragione farà pure AC CE :: AB - J?Htdun- 
que DC • CF :: AB ."BH. II che &c* 

COROLLAHJ* 

FiG. *8c. l.Nelle Piramidi, fegandofì col piano H//'*? pa- 
rallelo alla bafe BEDC{o fia efla bafe triango- 
lare , o quadrilatera , o poligona ) farà la figura 
di tale fezionc fimile ad efla bafe ; imperocché 
i lari AB, A E, AD, AC, da effi piani paralleli 
fono divifi proporzionalmente , BA • AH :: EA 
- AI :: DA • AF :: CA * A Gì dunque ancora 
fono proporzionali BE • HI ;; ED • IF i: DC 
. FG :: CB • GHi e gli angoli pure BED.HiP 
fono uguali (pel CoroUar. 4. della Propof. 3O 
e così gli altri corrifpondenti ; dunque la fezio- 
ne HÌFG è fimiJe alla bafe BEDC. IL 
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II. Così pure ne' prifini , e ne' parallelepìpedi 
fono fimili le fezioni parallele alla bafe » ma u^ 
guali ancora ad effh, avendo uguali i lati, che 
rìefcono opporli ne' parallelogrammi compret>- 
denti ii prìfma, ed il parallelepipedo» 

III. Ancora i Coni > ed i Cilindri hanno le fe- 
TÙoni » parallele alla loro bafe circolare , fimìli ad 
efTa , le quali ne' cilindri fono ancora uguali > aven« 
do elH circoli uguali diametri. 

PROPOSIZIONE VI. 

// Priftna triangolare A B C F D E j? divide in fig. iSi 
tre piramidi uguali • 

SI tirino le linee "BD, BF, CD. Lz piramide 
ABDC farà uguale alla BCDF, avendo le 
bafi uguali ADC,CDF,cV iftefla altezza al fuo 
vertice comune B; ma ancora BCDF è uguale 
all' altra BEDF, avendo le bafi uguali BCF, 
BEF colla ftcfla altezza al loro comune verti- 
ce D ; dunque è divifo il prifma in tre piramidi 
uguali* 

Corollari. 

I. Quàlfivc^lia altro Prifma , o ancora parai- piQ^ ,5^ 
lelepipedo» farà triplo della piramide fatta fo- 
pra la ftefla bafe, e la medefima altezza. Perchè* 
a bafe poligona può dividerli in alquanti trian- 
goli, e così il prifma in altrettanti prifmi trian- 
golari ; ed ancora la piramide , fatta fopra efTa ba^ 
fé, fi divide in altrettante piramidi triangolari, 
che fono il terzo del prifma triangolare , eretto 
fopra lo fteflb triangolo, alla mede (Ima altezza: 

Per 
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Per efempio la piramide AHEG è la terza par- 
te del prifma AC BEH Gì e così ancora la pi- 
ramide A GÈ Fé il terzo del prifma BCIFEG; 
e cosi degli altri ; dunque la piramide AGHEDF 
è un terzo del prifma ACIKBEHGFD. 
FIO. i8}. II, Parimente il Cono farà un terzo appunto 
del cilindro ugualmente alto fopra la medefìma 
bafe circolare > perchè il prifma > e la piramide 
avendo per bafe un poligono regolare iu:ricto in 
un cerchio EHDF\ moltiplicando in infinito i 
loro lari > degenera il poligono in un cerchio > on- 
de il prifma riefce un cilindro» e la piramide 
un cono , e però mantenendoli fempre il prilina 
triplo della piramide fopra- la medefìma bafe , e 
neirUtefra altezza > ancora efTendo ridotto il pri^ 
ma in un cilindro , e la piramide in un cono» 
quello riefce triplo di quefto. 

naig4, PROPOSI2IONE VII. 

/ prtfmi ugualmente alti A E , HO, fono co- 
me le loro bafi DF E , QMN P O , e così ancora 
le Piramidi in ejji inferii te . 

TMperocchè moltipllcando in qualche manie- 
X ra la bafe DFEy ed alzandovi alla medefìma 
altezza i lati paralleli ad AJ9, CF, BE, altret- 
tanto moltiplice riufcirà queflo prifma del pviC- 
m^ AEy come è moltiplice la bafe di quel^ 
lo della bafe DF£, efTendo ogni prifma di ugual 
bafe > e con la medefìniìa altezza , uguale ad ogni 
altro : E fimilmente molriplicando V altra bafe 
QMNOP in qualunque altra maniera, ed eret- 
te le linee alla medefìma altezza , fi farà pure 

un 
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un ^rìfma ugualmente moltiplico di HO » come 
la Tua bafe è fatta moltiplice di quella . Che fo 
la moltiplice bafe del primo farà uguale alla ba- 
ie moltiplice del fecondo ^ ancora i prifmi, o 
le piramidi moltiplicate faranno uguali; ma fé 
la moltiplice bafe dell' uno foffe maggiore , o mi- 
nore <lella moltiplice bafe dell' altro ^ ancora mag- 
giore r o minore farebbe il prifma di quello ,deji 
prifma di queft' alerò, ed ancora la piramide 
deirutiQ, nniaggiore» o minore farebbe di quella, 
dell'altro; dunque tanto i prifmi» quanto le pi- 
ramidi ugualmente alte fono proporzionali alle 
loro bafì> mentre 16 ball, ed i prifmi»Q le pira- 
midi ugualmente moltiplici del primo > fi accor- 
dano in uguagliare, fuperare , o mancare da al- 
tre ugualmente moldplici della bafe » e del prif- 
ma > o piramide ^fecoodariamente fatte. Il che 

CO&OLLAEJ., 

L Ancora i cilindri» ed iconi ugualmente altii 
fono come le Ipro ba(i » perchè fé i circoli foflè- 
ro doppj» o tripli &c. di effe bafi, ancora i ci- 
lindri , ed i con) farebbero ugualmente moltiplici 
di effe bafi» onde ne fegue l'idefib. 

IL Se 1 prifmi , o i cilindri aveflero bafi u- 
guali , ma diverfe ajtezae , farebbero pure alle 
dette altezze proporzionali, perchè moltiplicata, 
l'altezza dt effi, ne riufcirebbcro prifmi r e cilin- 
dri ugualmente moltiplicati, li quali farebbero 
4iguali > o difuguali , fecondo che le loro altezze 
moltiplicate foflero uguaU,o pure una maggior* 
bell'altra. 

HI. 
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IIL Ancora le piramidi » ed i coni di uguale 
bafe 9 faranno come le loro altezze > efTendo il 
triplo de* prifmi fatti fopra la fteffa bafe , ed al- 
la medeiima altezza ^ 

PROPOSIZIONE vni. 

'/ Prifmi DC> GN fono in ragione compera 
di quella delle bafiy e di quella delle loro altezze ^ 
e così ancora le piramidi , / cilindri , ed i coni 
fono in ragione compofta delle bafi i e delle al- 
tezze . 

^* IMperocchè fi faccia un prifma ?V , la di cui 
1 bafe Ti" K Ha uguale alla bafe-4J?CdeJ prifma 
JDC, e r altezza P5* fia uguale all'altezza Gì 
deir altro prifma G N, farà DC a GN in ragione 
compofta di DC a PK, e di PP^ a Gì^y ma DC 

' z PV è in ragione dell' altezze , avendo le bafi 
uguali > e PF a GtJ è in ragione delle bafi , ef- 
fendo ugualmente alti ; dunque DC z GN h in 
ragione compofta delle altezze, e delle b'afi lo- 
ro } onde ancora le piramidi fatte fulle fteflfe 
brffi, ed altezze de' Prifmi, di cui fono il terzo, 
-ed i cilindri, ed i coni fimilmente dovranno ef- 
fere ijri ragione compofta delle loro bafi , e det- 
ie loro altezze • 11 che &c* 

T Corollari. 

L Se però ne* prifmi , o nelle piramidi, o 
ne* cilindri,© ne' coni fofsela bafe del primo a 
quella del fecondo , come reciprocamente f al- 
tezza del fecondo all' altezza del primo, tali fo- 
lidi faranno uguali ^ perchè la ragione comporta 

delia 
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dèlia baie deli' uno alla bafe dell' altro > e dell' al-« 
tezza dì quello all' altezza di quello , che è co- 
me la bafe di queflo alla bafe di quello , è Io {lef* 
io 9 che ragione di ugualità « eflendo la compofta 
di quella bafe a quefia > e di queila a quella > la 
ile{ra> che di quella bafe a fé flefla. 

IL E viceverfa , fé i prifmi , o le piramidi , 
ci cilindrico i coni fono uguali, dovranno ave- 
re le bafi reciproche dell' altezze , perchè la ra- 
gione compofla della bafe del primo a quella 
del fecondo y e dell' altézza di quello air altezza 
di queflo , non farebbe ragione di ugualità > fé 
non cflfendo quella bafe a quefla , come vicen- 
devolmente r altezza di queflo all' altezza di 
quello • 

PROPOSIZIONE IX. 

/ cmì , ed i cilindri fimili A C E » BF H , yi- fig. i8tf. 
no in ragione tripla de' diametri delle loro bafiCE^ 
FH. 

IMperocchè quefli fblidi efTendo fimili, i loro 
affi AD ^ BG (quantunque foffero limilmen- 
te inclinati , e non perpendicolari ) fono com^ 
le loro altezze , e proporzionali a' diametri del- 
le loro bafi circolari ; ed effe bafi , effendo cer- 
eh) » fono come i quadrati de' loro diametri ; per- 
tanto effe bafi fempre fbno in ragione duplicata 
de' diametri; ma il folido AC E al foMoBFH è- 
in ragione compofla di quella delle bafi , e di quel- 
la delle altezze; dunc^ue fono in ragione duplicata 
de' diametri, e in quella delle altezze ; però ef- 
fendo quefle ancora come i diametri, ne rie&e^ 
V ^ che 
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che fiano in triplicata ragione di efli diamatrii 
come dovea dimoftrarli » 

Coro l'l a r j. 

L E^manifefto, che ancora quelli flmili cilln<- 
drì > o con) faranno in tripla ragione di quella 
delle loro altezze , o de' loro lati omologj , i 
quali fono nella (lefla ragione de' diametri delte 
loro ba/i . 

II. Ancora i prifini fimili, e le piramidi /I- 
mili faranno in triplicata ragione de' loro lati 
omologhi , o delle loro altezze > o de' diametri 
delle loro bali , o de' cerchj circofcritti alle bafi 
medefime» eflendo pure i lati omologi» o i dia* 
metri delie bafi , come le loro altezze > e le bafi 
flmili in duplicata ragione di detti lati; onde la 
ragione compofta della proporzione delle ball > e 
di quella delle altezze, o de' lati omologi, rief- 
ce triplicata di quella di effi lati, o de' lora 
diametri. 

III. Similmente altri fimili corpi regolari, 
irregolari faranno in ragione triplicata de' lo* 
rò lati omologi , o de' loro affi , potcndofi divi* 
derc in altrettante fimili piramidi tanto 1* vnOf 
che l'altro, ciafcuna delle quali alla fua corrif- 
pondente è in triplicata ragione di quella de'Io^ 
ro lati ornologi . 

FIO. 187. IV. Quindi, cffendo quattro rottpA, B,C,D 
continuamente proporzionali, qualunque folido 
fi faccia fopra il primo lato A ed* un altro fi- 
mile fopra il lato B, farà il folido primo al fecon- 
do, come la prima retta A alla quarta D,aven- 
^ ««ella a quefta triplicata ragione ài A ^ B' 
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PROPOSIZIONE X. V 

* FTG fffS 

Effendo €ontinuamente proporzionali tre linee ret- 
te K, S, T, fatìo eon le medeftme un parallele-- 
pipe do A B H F , fi un' altro M N O Q^ con tutti 
4 lati uguali alla retta mezzana S , e con uguali 
cingoli foUdi neW uno , e nelP altro 9 faranno at»'^ 
bidue tra di loro uguali . 

IMpcrocchè effendo AB ^ QK t: KL * BC, le 
bali ABC, QKL faranno uguali; ed effendo 
ancora BH ^=^ KN, le loro altezze faranno pu- 
xe uguali ; dunque e (lì folìdi fono uguali • 

COROLLARJ, 

I. Sìmilmente.fatti i prifmi FEABH^PO QJìJ, 
effendo nel primo le tre linee aB^ A E, AD u- 
guali alle tre R, S, T; e helP altro le linee 
QK, QjO, Qi uguali alla media S, ma con an- 
goli folidi uguali , faranno pure efli prifmi tra lo- 
ro uguali, come fono uguali que* parallelepipe- 
di, duplidieffi prifmi; ed ancora chi faceffe le 
piramidi A£BD, QOIK con le fteffe linee, 
faranno pure effe piramidi uguali 1 come fono u- 
5uali detti prifmi tripli di effe . ^ 

IL Facendo pure due cilindri ABCDy EFGH, ^' 

ne' quali il diametro del primo 5Cal diametro del 
fecondo FG (la come la prima inaila feconda 5", 
^ come S aT,mnV altezza del fecondo a quel- 
la del primo , come la prima R alla terza J*, fa- 
ranno eflI cilindri uguali , perchè effendo il cer- 
chio del primo a quello del fecondo > come il 
quadrato di j8C al quadrate di ^G, ^ tanto il 

qttad- 
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quadrato di R al quadrato S , quanto il quadra* 
to S al quadrato T, eflendo come R z T, cioè 
come reciprocamente è Y altezza HG ali* altezza 
DC, perciò avendo eflì cilindri le bafì recipro- 
. che air altezze , devono effere uguali • 

HI. Similmente i coni, che fi faceflero colle 
dette bafi, e con l'altezze mcdefime, faranno u- 
guali > come lo fono i cilindri tripli di effi coni • 

PROPOSIZIONE XL 

Girando il femicircolo EBK^ed il rettangolo r/r- 
FIG. 190. cofcrittogli EFQR, intorno al diametro ER, ne 
nafce la sfera dal femicircolo , ed il cilindro cir^ 
(ofcrittogU dal detto rettangolo ; e farà V eccejfo 
del cilindro fopra la sfera uguale al cono , che ì tra 
Ut fteffa bafe circolare^ e la medhfima altezza. 

Tirate al centro le rette JPC, DC, s'intenda 
fatto cbn la rivoluzione del triangolo FEC 
circa EC il cono DVFTC ; quello fi moftrcrà ef- 
fere uguale air ecceflb del femicilindro DTFB VA 
fopra r emisfero BKANEOB i imperocché ta- 
gliando quefti iblidi con un piano parallelo al 
cerchio DTFV per la retta GH parallela a DF, 
fegante T emisfero ne' punti N, 0, ed i lati del 
cono in L, M; congiunto il raggio CO , farà CO* 
= IH^; ed è CO^ = C/'-f/O", e r altro /H* 
= 70^ -f G OH; dunque CP—GOH\ edhCP 
=3 IM^ ( come CE = EF, eCI=z I M) dun- 
que IM^ == GOH = IH^ — I0\ però il cer- 
chio del raggio I^M, dentro il cono DVFTCy è 
uguale air eccedo del cerchio , che è nel cilindro 
col raggio ZJF/i fopra il cerchio dell' emisfero» 

aol 
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col raggio IO , eflendo quefti cerche , come qtie' 
quadrati; dunque effendo qualunque cerchio di 
quel cono uguale air ecceflb de' cerchj del ci- 
lindro DTFBVAyùtk eflb cono uguale all' ec- 
ceflb di eflb cilindro fopra T emisfero ; e fimil- 
mente T ecceflb dell' altro cilindro v4F 5 ^JfP»? 
fopra il rimanente emisfero AYBR farà ugua- 
le all'altro cono CQJPX i dunque T ecceflb di 
tutto il cilindro FQSPD circofcritto alla sfe- 
ra, fopra la detta sfeira EBYAR è uguale alli 
due coni fatti colla mededma bafe circolare coir 
altezza del raggio > li quali uguagliano il cono 
deUa medefima bafe , con T altezza di tutto il 
diametro doppio del ra^io ; però il detto eccef- 
fo del cilindro fopra la sfera infcritt?^gli è ugua- 
le al cono EPSQXfCÌx^ ha la ftefla bafe circor 
lare PSQX, e l'altezza A E diametro della sfe- 
ra. Il che &c. 

C O & O L L A R |. 

I. Dunque il detto ecceflb del cilindro (opra 
la sfera è un terzo di eflb cilindro , eflendo pu*» 
re il detto cono un terzo del medefìmo • 

II. E però il cilindro alla sfera infcritta è iti 
ragione fefquilatera , cioè come 3- a 2. 

III. In un emisfero AYBR infcritto un cono 
RBYAi che ha la medeilma bafe circolare, e la 
ftefla altezza CR> eflb emisfero farà doppio di 
eflb cono, eflendo pure quefto uguale air altro 
CPSQJC, ed in fomma un terzo del cilindra 
circofcritto ali^ emisfero , di cui è fefquilatero . 

IV. Le sfere fono in triplicata ragione de' lo- 
ro diametri , eflendo pfoporiìohali a' loro circo- 

L fcritti 
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fcritti cilindri, i quali fono fimili* e però fono 
in triplicata ragione de' loro aifi> ò diametri. 

PROPOSIZIONE XIL 

7ia i/i. -Nr^^^ {/^'^ «^» folamente fono cerchj i piani , che 
fanno le ordinate del femicerchioy dalla cui rivo- 
luzione intorno al diametro fi genera ejfa sjera ; ma 
^ualfivoglia piano D^^ $ che fegbi ejfa sfera , ne 
fa nafcere pure un circolo DEBG. 

IMperocchè dal centro C di efla sfera tirata 
la C -4 perpendicolare fopra quel pianole con- 
giunte al perimetro di tale fezione le rette AD^ 
AE,AB, indi tirati i«aggi CD, CE, CB, che 
fono uguali>iloro quadrati faranno pure uguali; 
ma CD^=:z CA^-^ AD^ìe CB^^CA^^AB'' 
e CE^=^ CA^-^ AE^, e così fempre ; dunque 
ancora AD^=s AB^ =:^£\ mentre collo fteflb 
quadrato della perpendicolare CA uguagliano il 
quadrato del raggio della sfera ; però tutte le 
rette AD, AB, A E &c. eflendo uguali , bifogna 
che quella fezione DEBGfia un cerchio > il di cui 
centro A » dunque tutti i piani , che fegano la sfera 
riefcono cerchj . Il che &c. 

C O II O L t A R'jf* 

l. Quindi dal centro di qualfivoglia fezione cir- 
colare della sfera, eretta la perpendicolare AC, 
paffa per lo centro C di eiTa sfera: ficcome ti- 
rata dal centro della sfera fopra qualunque pia- 
no i che la feghi, la perpendicolare CA, palTa 
per lo centro di tale fezione circolare. 
fio. 19%. II» Similmente > per trovare il centro della sfe- 
ra 
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ra , da due fezioni di piani circolari DE, GF, 
non parallele tra loro, tirate dal centra ^, e 
dal centro B di Q0h le perpendicolari AC, BC, 
convenienti in C , farà eflb C il centro di efla 
sfera * perchè tutte e* due quefte perpendicolari 
panano per Io centro della sfera é 

III. Se tali cerchj fono uguali, eflendo il rag- 
gio A E del primo uguale al raggio BF del fe- 
condo , faranno eiH ugualmente diftanri dal cen- 
tro C della sfera, perchè eflendo i quadrati de* 
ra^i CE, CF uguali # fono ancora 4E^-^ AC^ 
::^BF^-^BC^,c però efleiìdo ^ £* =i BF", an- 
cora AC^=^ BC^ . Ma fé foffe uno Gf nìinore 
deir altro DE^ farebbe qtìefto più lontano, che 
quello dal centro C della sfera ; mentre eflen- 
do BF^-^BCt=^AE^ -4- ACt e BF* <AE', 
farà 5C*> AC^, e così è maggiore la diftanza 
jBC della diftanza AC. 

PROPOSIZIOt^E Xin. 

Defcrìvefe netta sfera fit di e tèi diametro GH * Fia lyj, 
una piramide equilatera , ed equlnngota, che è un 
f elido regolare y il quale dite fi Tetraedro . 

SI pigli deldianietrcJ ÙtìXz tèrza parte HA, e 
pct lo puntp A fi feghi la sfera con tin pia- 
no, cui Uà perpendicolare G A, onde ne! riefca il 
cerchio i^ j8 £ D > il di cui diàmetro iFf, il cefttro A; 
e divifo il raggio -4 -F per mezzo in /, fé gli con- 
duca là perpendicolare ÈIDì indi fi tirino le 
rette BÈ, ÙEy BG^ DÙi ÈG^^ Saifà il folido 
GDBE la Piràmide equilatera ricercata; impe- 
rocché congiunta la FD farà uguale al raggio 

Li AD 
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AD, onde il triangolo FAD farà equilatero > e 
r angolo FA D farà la terza parte di due retti , 
onde r arco FD farà la terza parte della femi- 
periferia FD E , onde B FD è la terza parte di 
tutta la circonferenza jFiSJS'Z);efimilmente BE, 
ED ne fono le altre due terze parti; dunque 
il triangolò BED h equilatero; ed è il quadra- 
to 5 £ triplo del quadrato AE, eflendo BE^ 
. EF^ti JE-EF ::3 • 4., tàEF^^AE^ii 4.u 
dunque BE^ • AE' :: 3 • i.; ed ancora GE^ ad 
AE" è come HGA ad HAG, cioè :: H(?- HA 
:: 3 • I ; dunque ancora BE^=^GE^; e così tuta 
gli altri lati GB , GjD faranno uguali a GÈ ( eflen- 
do i loro quadrati uguali al quadrato della per- 
pendicolare GA, e al quadrato de' ra^i AB, 
AD, A E tra loro uguali) però fono effi pure 
Uguali agli altri lati BE, BD, DE; dunque 
tutti i lati di effk piramide fono uguali, onde è 
compofta di quattro triangoli equilateri ; ed è 
un (blido da lati uguali, e da angoli uguali coni- 
prefo; però eflb G DB Eh il Tetraedro, che vo- 
levafi infcrivere nella sfera . 

Corollari* 

I. H quadrato di ciafcun lato GÈ della Pira- 
mide al quadrato del diametro della sfera GH 
fta come AG • AH :: 2*3. 

IL II quadrato del raggio della sfera CG al 
quadrato del lato GÈ della Piramide , è come 3* 
8. ; perchè il quadrato del raggio eflendo un 
quarto del quadrato del diametro , CG* • GH* 
:: I . 4 :: 3 • ti; ma GH^- GE^ :i 3*2 :: l* 
• 8 ; dunque CG^ • (?£* :: 3 • 8* 
^ PRO- 
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PROPOSIZIONE XIV. 

Nella sfera, il di cui diametro GH , inftrivere un WG. i>4* 
cubo , cioè un folido regolare , da fei quadrati «- 
guali compre/o. 

SI pigli ^/7 uguale a un terzo del diametro Gif, 
come fi è fatto nella precedente > e gli fi 
ponga yl£ perpendicolare, conveniente colla cir^ 
conferenza del cerchio in £, e fi congiangano 
GÈ 9 EH, e fi compifca il rettangolo GEHB in- 
fcritto al mede fimo cerchio . Follia per le rette 
GÈ, BH fi tirino due piani perpendicolari al 
piano del detto rettangolo , i quali faranno due 
cerchj paralleli EKGI, HFBDì ne' quali ef- 
fèndo i diametri EG, HB uguali , tirate in efli 
peri loro centri N, C le rette I^NI, PCF ad 
angolo retto a" detti diametri , e congiunte le 
rette EI, JG, GK, KE nell'uno, ed HD,DB, 
BF, FU nell'altro, faranno quefti due quadrati 
Uguali » in detti circoli infcritti ; e congiunte an- 
cora le rette ID, KF, faranno pure parallele 
alle altre £//,G£, congiungendo que' lati uguali 
de' quadrati paralleli» e faranno altri quadrati 
uguali a quelli ; imperocché ficcome il quadrato 
G E h duplo del quadrato EK, ed è quel me- 
defimo duplo del quadrato EH, eirendò GE^ •EH'^ 
:: GA • AH :: 2 • i. dunque EK =zEH,z cosi 
tutte 1* altre linee, che fanno i lati del folido 
EKGIDBFH,^([Qndo uguali, e ad angoli retri, 
rimane evidente eflère quefto un cubo di fei 
quzdrmEKGI,BFHD,EKFH,KFBG^,GlDB, 
IDHE, infcritto nella data sfera • Il che &c* 

L 5 - Co- 
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CoROLLARJt 

I. Il quadrato del dìapìetro GH d^Ua 9fer4 e 
triplo del quadrato di ciaicun Iato del cubo in-* 
fcritrovi, perchè GlP^EH^ ;: GH ^HAi ì - i. 

IL Eflèndo il lato della Piramide ^=GE, il qua- 
drato di enp al quadrato dellato del cubo è co- 
me 2 f i ; eflendo EG' • GIC ?? EG . CN* 

III Eflendo il quadrato del raggio della sfe* 
ra al quadrato del lato della piramide» come 
3 a 8; ed il quadrato di efib lato piramidale 
al quadrato del cubo infcritto n^Ua medefima 
sfera in ragione dupla j come 8 a 4 ; perciò il 
quadrato del raggio della sfera al quadrato diel 
Iato de{ cubo infcrittovi è come J a 4 • 

PROPQSJZIONE XY. 

Neiia sfera infcrìvere un foliio regol^r^, com^ 
prefo in otto triangoli equilateri i che dieeji Ot^ 
taedro • 

FiG. i9f. QI feghi per lo centro A efla sfera con due 
O piani HEGÙ, CEBJ)\ l'uno air altro per- 
pendicolare, che converranno inCeme nel loro 
; comune diametro ED, e condotti gli altri dia- 
metri GHy ^G perpendicolari al fuddctto,c tra 
loro ancora ; fi congiungano le rette GÈ , GU > lìHj 
HE, EB, BDf DC, CEy che tutte faranno tra 
loro uguali, eflendo i lati de' quadrati GBHDp 
CEBD, ìtìCcxìttì in quefti uguali cerchj ; è ma- 
nifefto, che il folido farà^comprefo da quefti 
otto triangoli equilateri, GEB , GEO, GCD, 
G'DB, HEB, HEC, HCD, HDBi e però ef- 
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{o farà r Ottaedro eq^uìlatero infcritto nella sfe* 
ra , Il che &c* 

COROLLARJ» 

L li quadrato del diametro CB della sfera è 
duplo del quadrato del lato GB di quefto foli- 
do regolare itìterpoftovi • 

IL Eflb quadrato del lato di quello Ottaedro 
al quadrato del lato della Piramide infcritta nel- 
la (lefTa sfera farà come 3» a 4iefrendo il qua- 
drato del lato dell' Ottaedro al quadrato del 
diametro della sfera come i. a 2. > cioè qome 3. 
a (S ; e il quadrato di detto diametro della sfera ' 
al quadrato del lato della Piramide , come $. a 
2 > cioè come <J a 4. 

IIL II quadrato del Iato deir Ottaedro al qua- 
drato del Iato del cubo infcritto alla detta sfera 
è come 3. a z , efiendo quello al quadrato del 
diametro, come 1. a 2» ed eflb quadrato del 
diametro al quadrato del lato del cubo » come 
3« ad 1. 

IV. Ma ancora il quadrato del diametro del- 
la sfibra al quadrato del Iato della Piramide è 
come 3. a 2; dunque il diametro della sfera 
al lato della piramide è come il lato dell^ ot- 
taedro al lato del cubo • 

PROPOSIZIONE XVL fig. 19^; 

Nel/a data sfera infcrivere un corpo regolare^ 
che dicefi Dodecaedro , da dodici pentagoni equi'^ 
kterip ed equiangoli compre fi. 
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Sia il cubo JDCGB in efla siFera defcritto • 1 
cui Iati BC, CD, AD fi dividano pel mez- 
zo ne* punti L, H , Fy e fi compilcano i qua- 
drati LCHN, NHDK, DFIH, e divifi i Iati 
ZN, NiC tìl neir eftrema, e inedia ragione, Ha- 
noi maggiori fegmenti 2VP , JsO, /jQ^,edaque- 
fli fi alzino uguali le rette PS , UVi OR per- 
pendicolari al piano del quadrato BCDE, le 
quali faranno parallele , convenienti in una ret- 
ta *yF/; parallela a PO,^ per il punto ilnel pia- 
no NHIy fi conduca 2^^ parallela ad NH, e 
congiunta la VH, concorra con ZQ^in Ti indi 
fi tirino le linee CT, DT, DRy CS\ nel pia- 
no delle parallele CD, SR ne riufcirà il pen- 
tagono CJ'jRDr regolare, li cui angoli uguali 
faranno ugualmente dittanti dal centro X della 
sfera > e del cubo » il quale centro è nella retta 
KNZ prolungata fino al lato IX del quadrato, 
che può farfi NHIX> fopratali linee, che fono 
la metà de' lati del cubo , onde il punto X rie- 
fcc nel mezzo. 

Tirate le rette CP, DOyDQ^ CQ^ è chiaro 
ciTere quefte uguali, eflcndo bafi di triangoli ret- 
tangoli , ì di cui lati maggiori fono la metà del lato 
del cubo , cioè CL.DK, DH, CH, ed i lati minori 
PL , KO y HQ^ fono pure la porzione mino* 
re deireftrema, e media ragione dì effe ZN, 
NK, IH, ciafcuna uguale alla metà del lato del 
cubo, e però tutti effì lati fono uguali; ed il qua- 
drato -CP effondo triplo del quadrato PN, per- 
chè CI* -4. LP^=t NL^^ LP^^ NP^ -h 2 NPL 
--hzLP^:=:NLP^iNLP—3NLP~iP1^; 
ed aggiunto il quadrato PS^'^PN^, farà CP^ 
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w P5^ = C5* == 4PN* = 4VS^ = SR^ ; dun- 
que CS=: SRìc così ancora Di?, il di cui qua» 
drato = Z)0* -f OR^, farà uguale ad £1?; ed 
cflèndo ancora QT =VN, perchè NH • VN 
;: <2J. 2^//, ed è NH. VN (LN - NPr. NP 
' PL) :ìVN' QH; dunque 2J =;= VN,e pe- 
rò ancora DV = D<2! --»■ ÌÌT = ^P^i e 
così ancora CT, e TO fono uguah a Ci", ad 
5'/J, a DjR; onde quefto pentagono SRDTC è 
equilatero . 

Che iìa poi ancora equiangolo , tiratavi la ret- 
ta Ci?, fi nooftrerà,eflère quefta = CD ; impe- 
rocché cffendo NO = NP i per il Coroll. <J» 
della Propofiz. 5. della parte feconda) farà pu- 
re LO • IN :t LN - NO ; dunque £0* -f ON» 
= ìLN^ì ed eflendo 0/J = ON, faranno LO* 
^ OR* :== 3NL*, ed aggiuntovi C£* = NZ*, 
i quadrati Z 0* -+ O /J' -1- Ci* = 4 N£* t= CD* i 
ma congiunta CO, farà CO^ z= LO* -¥ CL*, 
dunque CO' -f 05' , cioè CR* = CD* ,• onde 
l'angolo CSR =: CTD, avendo uguali i lati, e 
la bafè CR =s CDì e così pure dimoftreraflì 
ancora l'angolo SRD uguale a gli altri, e ran-* 
golo RDT con l'altro TCS può dimoftrarfi pu- 
re uguale a quelli, perchè condotta la T'ii, fic- 
come VN= PN, ed NZ = HQj=^PLy la 
VZz^NLi e la 2jl,= NH = NZ, e QT 
^VN = NO, dunque ZT ^ IO i onde rz* 
-f Zr* = VT*^NL* -fZO* = CZ*-4-Z0^ 
= co* i ed eflèndo ancora VR* = OR*» li qua* 
drati VT* -h- VR* = Tiì* = CO*-f 0/ì» :?^CR^; 
onde ancora la T/J =Ci2 , ed i latii?0,e DT 
uguali a'iati /e.y, C^ ; però l'angolo RDT=RSCi 

«d 
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ed ancora TCJ* fi moftra uguale agli altri; però 
èilb pentagono è ancora equiangolo» 

Ed eflcndo NX=^HI=:LN, ed NV=zNO, 
farà XV=i LO, ed VR r=z NO , dunque IO* 
•H- OJV*,che è uguale al triplo àiLN, ed ancora 
XV^ -H- Fi?*, cioè il quadrato della linea > che 
il conducefle da AT ad ^ > farà il triplo del qua- 
drato Ir AT i ed ancora eflendo ZT=: LOtCdXZ 
ss PN= NO, fono pure li quadrati ZT"" -+- X2^ 
= Z0*^ iVO*=i SiN^; etale farebbe il qua- 
drato della retta condotta Az X zT^ dunque fa- 
rà uguale alla condotta da ^ a £, e da X a «f, 
e però tutti uguali al raggio della sfera > che vìe^ 
ne da X agli angoli del cubo > cioè a D > ed a 
C f perchè eflendo il quadrato del diametro delia 
sfera triplo del quadrato del lato cubico , ancch 
ra il quadrato del femidiametro , cioè del r^gio 
della sfera è triplo del quadrato di LN, che è 
la metà di ZiiT^ o di CD, lato del cubo; ficchè 
tutti gli angoli del pentagono 6* TJ9jR 5* ibno nel- 
la fuperficie della sfera, efTendo ugualmente lon- 
tani dal centro X di efTa» Il che riufcendo, io 
tutte l'altre parti defcritto il pentagono, è chia« 
rOi che faranno dodici, e però farà fatto il do* 
decaedro regolare infcritto nella sfera . Il che &c» 

Corollari. 

I. 11 lato del dodecaedro è la porzione nciag- 
gloì-e del lato cubico divifo ptv eftrema,e me- 
dia ragione, perchè ficcome SV =i P/S?, cheè 
la parte maggiore di NL divifa in detta eftreoia, 
e media ragione , così il duplo di quello , che è 
SR I deve eifere la maggior porzione éi LK> o 

CD 



CU^ dupla di NZ , divifa finiilinente in eflrcp 
ma > e media ragione • 

II Quindi il quadrato del lato cubico al qua* 
drato dei lato del dodecaedro è come una lincia 
alla minore porzione di cflTa, divifa con eftremat 
e media ragione , eiTendo quella a quella come il 
quadrato di tutta aj (quadrato della maggiore 
porzione. 

IH, U quadrato del diametro della sfera eflen* 
do triplo del quadrato del lato cubico > farà al 
quadrato del lato del dodecaedro come una li- 
nea alla ter^ia parte della fua minor porzione » 
concm fia divifa per eftrema^e media ragione. 

IV- Effendo il quadrato del lato della pira* 
mide dupla del quadrato del lato cubico , farà 
efTo quadrato del lato piramidale al quadrato 
del lato del dodecaedro come una linea retta al- 
la metà della minore porzione di efla ? divifa fe« 
condg la ragione media ^ ed edrenoat 

Vt E perchè il quadrato del lato dell'ottaedro 
al quadrato del lato cubico è come 3. a 1.; per- 
ciò eflb quadrato del lato di un ottaedro al qua* 
drato del lato del dodecaedro è come una retta 
a due ferzi della minore porzione della (lefla fiia 
ragione eftrema^ e media ^ con cyì può efière 
divifa, 

PROPOSIZIQNk Xya Fig,,yy; 

// quadrata del l«to AD ^ un pentagono ^ infcrit- 
to in un tevQbh > i uguale al quadrato del raggio di 
efo Cd, (ol quadrato del lato A^ d'un decagotiot 
infcrìtto nel medefimo cerchio , che divide per tneisr 
zo gli archi f cui Ji fottopongono i lati del penta* 
gono • Con- 
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C "congiunto il raggio CE, che divide per mez* 
^ zo r angolo DCA , dividali ancora V angolo 
AC E per mezzo colla retta CL i eflèndo adunque V 
arco MD doppio di ED , e V arco MN (= AE) 
doppio di EL , farà T arco NMD doppio di DL, 
onde r angolo NCD , che è il doppio di C^ D , farà 
pure doppio di DCH; dunque gli angoli CAD, 
e DCH fono uguali; e però i triangoli AC Di 
CDHf che hanno Y angolo comune in jD, fono 
fimiJi; onde AD • DC :: DC • DH; cpevòDC 
:==:: ADH; e congiunta la retta EH, e tirata la 
DE conveniente con CA in 5, farà EH=^tìA, 
eflendo bali de' triangoli CEH, CAH, che vor 
torno agli angoli uguali in C vi è il lato comune 
CH,tà il raggio CE=;CA\ dunque efleodoan- 
Cora DE=EA, V angolo //£^ — H AB— ADE, 
però fono flmili pure i triangoli ADE ,^à E AH, 
onde AD • AEziAE • AH, ed il quadrato iif" 
^DAH;dunquQDC^^AE^ = ADH-^DAH 
:=^AD^; onde il quadrato del lato del pentago- 
no è uguale al quadrato del raggio col quadrato 
del decagono . Il che &c. 

Corollari^ 

L Tirate le linee DO,AO, (ara V angolo DO A 
ì=^ECA, eflendo Y uno ? e V altro doppio di EOAt 
e ficcome gli angoli fopra la bafe dei triangolo ifo- 
fcele ÙOAy cioè ODA,edOAD fono doppj dell' 
angolo verticale DO A-, così ancora nel triangolo 
ifofcele ECA gli angoli CAE, e CE A fono cialcu- 
no diefli il doppio delf angolo ^C^"; dunque ef- 
fcndo DEC = C£^,farà DEC = zACE; ed 
è = ACE^ EBA, dunque bifogna, che Ha 

A CE 
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A CE ^ EBA; e però i lati CE, ed EB fono 
uguali; ficchè BEh uguale al raggio del cerchio CE. 

IL Similmente , cffendo CAE= 2 A CE=z lABE; 
ed uguale agli angoli AB E — f AEB; dunque 
^»£=: AEB.^à il laro AB = AE=^ED; 
onde ancora CB =: DB, elTendoqueflo, e quel- 
lo uguali alla fomma di un raggio circolare , e 
di un Iato del decagono • 

IIL Quindi li triangoli CEB, BAE fono fi- 
mili;> eflèndo T angolo AEB :=^ ECB ,e Tango- 
Io B comune; dunque CB • BE :: BE • AB, e 
CJJ-4 = fi£* = al quadrato del raggio CA^ 
s=: BE^i onde la retta comporta inlieme col rag- 
gio circolare I e col lato del decagono» come 
fono DB, e C5, cffendo CBA —CA\ e BDE 
= BE^, è divifa in eftrema» e media ragione; 
e così vicendevolmente , fé una retta fi divide 
in eflrema > e media ragione , il maggior fegmen- 
to può prenderfi per raggio d' un cerchio , e farà 
il fegmento minore uguale al lato d- un decago* 
no da ifcriverfi nel medefìmo cerchio • 

PROPOSIZIONE XVIIL 

Defcrivere nella sfera un folido regolare com*- 
prefo da venti triangoli equilateri , il quale dice fi 
Icofaedro. 

FIO. 198^ 

PEr lo centro C della sfera fatto il cerchio BGD, 
tirato il diametro BCE, e poftajgli perpen- 
dicolare la retta B N= BE, ft tiri la retta CN, 
fegante la periferia in ^ ^ e D > quindi tirate le per- 
pendicolari al diametro AFS, e DRG, fi he- 
piano paffare per effe due piani perpendicolari 

al 
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al medéfimo cerchio, che faranno li cerchj A OSL, 
DHGMt ed in eilì defcrìvdnft dal panto A, % 
dal punto 2) li pentagoni 4OPQJ,, DIHKM, 
«d a tutti i lóro angoli fi connettano le rette 
AH» HO, 01, IP, PD,DQj,QJi,ML,lK, 
Ka i ed a' termini 9 « £ del diametro ù con- 
giungano pure le rette AB , OS,PB t QJI ,LB, 
e le rette j?Z), £/, £//, EK, EM. Quindi ne 
fiCulteràil folido regolare da venti triangoli equi- 
lateri uguali comprerò i Imperocché e^ndo B!Ì 
dupla del raggio BC,ùa:k pure y4F dupla dìCF, 
e però=ai2i'*, e congiunta AG, (ara AFRGu 
quadrato ) e tirate le GH, GK, che farebberd 
lati dei decagono infcrìtto nel cerchio ÙtìGM, 
effendo A K"^ A G'-f G lC\ ed ancora A fPt^ (? 
•H- GIP, ma Gtì, GKt ióno uguali , adunque At^ 
=^ HitàAGh uguale al ra^io G-R, il di cui qua- 
drato col quadrato del lato del decagono uguaglia 
il quadrato del lato del pentagono inibrittO { per tó 
prop. 1 7. ) ne fegue , che tanto A K che A //:s=iXtìi 
onde A HK è un triangolo equilatero , e còsi gli al- 
tri interponi fra quefti due cerchj faranno pure 
triangoli di Iati uguali; ed eflèndo AP'^EFB 
:=^RBF=:RF^,hRBh divifa in F con eftreina, 
e media ragione « onde per il Coroll. ì» della Prop 
17. eflèndo RF=i /i/* raggio del cerchio /^Oi"^! 
deve efTere FB uguale al lato di un decagono dain 
fcriverH in éSo cerchio i dunque AB è pure Uguale 
al lato dell' infcritto pentagono AOt eltèndo tan- 
to A 0\ che A /?* Sì: Ai?* -H- FB^ , e cosi tutte l' al; 
tre rette OB, PB Scc4 faranno uguali a' detti 
lati del Pentagono ; e flmilmente dall' altra par- 
te le rette ED, EI &c. uguagliano ciafcun Ja* 

to 
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to DI ylH &c* dunque è ancora vero, cheque- 
(lì termini «fono triangoli equilateri > uguali tra 
loro» e con ciafcuno di quelli intercetti fra li due 
cerchj ; però riefce in tal maniera fattoi' Icofaedro 
contenuto da venti triangoli uguali tra loro p ed 
equilateri. Il che &c. 

CoitOLLARJ. 

L II quadrato della sfera al quadrato del lato 
dell' Icofaedro , cioè ^iD*ad A iB% fta come cinquer 
con la radice di cinque , adue , cioè : : 5 — f ^/5' 
• a , p pure :: 10.5 — y/^ ( perchè il prodotto 
deir eftreme 25 —h $ vT — 5 y/s — 5 = 20* 
che è il prodotto delle medie ) Il che fi pruova p 
perchè eflendo AF doppia di FC^ farà AF"^ 
=: 4 FC% e però AC' • CF\-: 5 . 1 , e cosi 
ancora ^Z)*-^(r*i ed^G*- GH*:: 1 • 3— y^ , 

(eflendo AG ^^ GH la fomma del raggio del 
cerchio GHZ), e del lato del decagono infcritto 
in eflo 9 come una retta divifa in eflrema > e me- 
dia ragione; onde facendo efla fomma = x, ed 

AG = i , farà GH = ^ — i ==~ dunque xx 

— ;tf =:^ i , ed aggiunto ^ di qua , e di là, rie* 
fce ;i^^ — X ^ ^ ==i-h~=3^^e prefane 

laradiceAT — 1= ^onde;v=3 \/ , 5 ^ i ^^^^ 

Z .2 

= ^ ^ ~^ l ì onde il Cuo quadrato gH^^ ^^'^^^-^i 
* 4 
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--.^jnl^/T^JzZj/T) ed aggiuntovi ^G* 
= I , ne riefce ^G*-+ (?/r= i -4- ^ —V^^ 

dunque AD^ ^ AB"^ ti $ - ^~ ^^ :; io .5 

IL il quadrato del lato della Piramide effendo 
al quadrato del diametro della sfera come i. a 
3 ; e dì queilo diametro il quadrato , a quello 
del lato dell' Icofaedro, eflèndo , come 5 -+ \/T 
• a 2 : dovrà per analogìa perturbata cfTere il 
quadrato del lato della Piramide al quadrato del 
lato dell' Icofaedro , come 5 -4- y/Y • a 3. 

IIL Effendo poi il quadrato del lato del cubo 
al quadrato del lato della piramide » come i.zif 
cioè come 3 a 6 e il quadrato di quefto al qua*- 
drato del lato dell' Icofaedro, come 5 — f \/7"^ 3 > 
farà il quadrato del lato del cubo^ quello del 
lato dell' Icofaedro , come 5 — f \/ 5 h 6. 

IV. E perchè il quadrato del lato dell' Ottae- 
dro a quello del lato Cubico è come 3 a 2» . 
cioè come 6 a 4 , e quefto a quello del lato dell' 
Icofaedro» come 5 -*+-\/5 ^ ^> farà pure H 
quadrato del lato dell' Ottaedro ajjuello del la* 
to dell' Icofaedro, come 5 -+ Vs 34. 

V. Il quadrato del lato del Dodecaedro al qua^ 

drato del lato dell' Icofaedro , come ^ ^^-a ti 

3 
imperocché il quadrato del lato dell' ottaedro 1 
al quadrato del lato del dodecaedro è come una 

retta 
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retta a due terzi della minor porzione > con cui 
Ha divifa fecondo V eftrema , e media ragione ; 

c:oè come a a z — ^LS-L ( perchè fé una li- 
nea fi fa = 2, divifa in detta eftrema, e me- 
dia ragione , ha la porzione maggiore = v/T"— 1 , 
onde la rimanente minor porzione =2 — VT 
-+■1 =3 — VT^> o^de li fuoi due terzi fono 

= 2 — ^y ^ )ed il quadrato del lato deirico-» 

faedro al quadrato del Iato dell* ottaedro è come 4. 
35 -H-\/y; dunque il quadrato del lato dell' Ico- 
faedro al quadrato del lato del dodecaedro è in 
ragione compofta di 2. a 2 — f , e di 4* a 5 
^\fj', delle quali rilulta la ragione di 8 • 10 

-^.2vT— '-^^— ^fcioèdi8-.af-t^^ 
ì V . $ 

o come 2 a ^-JIIjLÌ— ^ dunque convertendo > U 
quadrato del lato del dodecaedro al quadrato del 



5-VT 
3 

PROPOSIZIONE XIX. 



lato deiricofaedro è come-^ ^-^.z i. 

3 



FIO, xp9. 

Jn un cerchio B D K , cke fia uguale al maggio- 
re di una sfera ^ defcrivere tutti i lati de' cinque 
foli di regolari 9 cke in ejfa sfera fojfono^ inferi-^ 
verfi. 

SI tiri il diametro BCEy e dal centro € fi alai 
perpendicolare il raggio Ci^, cui fi tiri pa- 
rallela 2?N=:i BE^ ed al centra C congiunta la 
NC, che feghi la periferia ne* punti A^ O, fi 

M con- 
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iotìduca pure la i4/^ perpendicolare al diametro, 
e pr<:fa la jffZ^ uguale alla terza parte del dia- 
metro > fi alzi pure la perpendicolare Z//, legan- 
te C^in /> e dal punto / fi tiri IG perpen- 
dicolare alla AD; pofcia fi congiungano le rette 
EH, HB, EKp /tG, ed AB, quefte farannoi 
lati di detti folidi regolari « che in detta sfera 
poilòno ifcriverfi . Imperocché^ efTcndo il qua- 
drato del diametro della fifera BE ^\ quadrato 
del lato della Piramide come 3 a & > cioè come 
BE za ELt nella qua] proporzione è il qua- 
drato di ££ al quadrato di EH, però il lato 
della Piramide farà uguale alla retta EH . 

Ed efTendo il quadrato del diametro BEt\ 
quadrato del lata del cubo » come 3 • i i: EB 
. BL :: BE' » BH% bifogna pure fia BH il la- 
to del cubo • 

Ma il quadrato del diametro BE zi quadra* 
to' del lato dell'ottagono è come i • i zi SE 
• Edi BE' . EK'\ dunque EK è il lato dell' 
ottaedro . 

E perchè il quadrato del diametro della sfe- 
ra al quadrato del lato del dodecaedro è come 

a. ad I — ^^ 1 farà AG il lato del dodecaedro, 
3 ^ 

perchè eflendo \BN dupla di BC , però BìJ\ 
= 4 V?r,onde Bì^^ BC= $ BC^CìT' 
fioche pofta ^C = I , la CN = v^ > «^ ^^' 
fendo BL^ \ BE^^ BC, la CL =^ f CB, 

tU CI 
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:=: I , la Ci4 — C/= I — ^ = AI, ptrò 

DA == 2 , ad AIp è come i ad i — ^^- ; ed 

effendo. DA \m diametro ■= EB% ed ancora 
DA* • y4G*:: £>-/<• Al f perciò i4(? è il lato del 
dodecaedro» effendo il quadrato del diametro 
della sfera ^D al quadrato dì AG, come 2. ad i. 

Il lato ppfcia deiricofaedro h AB, come ap- 
parifce dalla collruziooc della precedente pro- 
pofizione; però le tette: EH,B tì $EK^ AGyAB, 
lòlla 1 lati de' cinque folidi regolari, che pollò- 
no inicriverfi in detta sfera • II che &c» 

COBÓLLARJ. 

L II lato della Piramide EH è il maggiore 
di tutti, ed fl lato AG del dpdecàedro è il mi- 
nimo di ciafcuno. 

n. Il lato deir ottaedro £>t è maggiore del la- 
to iSH del cubo> e quatto h pur maggiore del 
lato A B deir Icofaedro. 

III. I quadrati del lat9 della Piramide EH, 
e del lato BH del cuboi prefi insieme , fono u* 
guali al quadrato del diametro BE della sfera. 

PROPOSIZIONE XX- 

Muw 0hwo filiio regolare puh averji, ìfltn li 
cinque Édd^niper infcriverfi nella sfera. 

IMperocchè f angolo folido deve edere cofti- 
tutco almeno con tre angoli piani) o con ]hù àv 
M 2 effi 
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èfli , ma però minori dì quattro retti ; dunque V an- 
golo de' triangoli equilateri efTendo uguale a due 
terzi di un retto , non po{fi>no fare un angolo 
folido fé non tre di effi,come nella Piramide; 
o quattro de* medefimi , come neir ottaedro , o 
al più cinque, come nelP Icofacdro; ma non già 
fei di effi, che farebbero quattro retti. U ango- 
lo de* quadrati eflèndo retto , folamente tre di effi 
pofTono fare Y angolo folido nel cubo , perchè 
quattro farebbero uguali a quattro retti • L' an- 
golo del Pentagono eflendo uguale ad un retto 
con la quinta parte di eflb, poflbno folamente 
tre di tali angoli fare i' angolo (biido del dode- 
caedro, e non quattro di effi , che farebbero mag- 
giori di quattro retti; perciò folamente queffi 
cinque folidi regolari poflbno riufcirne . Il che do- 
vea dimofl:rarfi. 

COROLLARJ. 

I. Non pofTono però fard folidi regolari di al- 
tri piani compre/i da maggior numero di lati 
uguali, ed uguali angoli, perchè V elagono ha 
r angolo uguale ad un terzo di quattro retti; on- 
de tre angoli dell' efagono equivagliono a quat- 
tro retti , e però non poflbno fare un folido ; e 
gli altri piani regolari di maggior numero di lati 
avendo l'angolo maggiore di quello dell' efagono. 
molto meno poflbno fare V angolo folido . 

IL Si porrebbero inferi vere però nella sfera 
altri folidi , ma irregolari , o compreii da figure 
tutte diverfe, o da alcune uguali, e tra fé fi- 
mili, ma da altre di forte diverfa uguali, e fi- 
mili tra di le: Per efempio, fi potrebbe in due 

pa- 
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paralleli , ed uguali circoli della sfera defcriver-^ 
ci due finiilì poligoni regolari , di qualunque nu- 
mero di Iati-; e da qualfivoglia angolo dell'uno 
tirate le rette a' termini di qualunque lato dell' 
altro poligono contrappofto , fi faranno altret- 
tanti triangoli iìmili , quanti fono i lati d' àmbi- 
due i poligoni , onde ne. riufcirà un folido così 
inferi tto nella sfera; ed ancora in tre circoli u- 
guali , fatti col diametro de' lati d' un triangolo 
equilatero infcritto nel cerchio maggiore della 
sfera , e perpendicolari al piano di eflb , defcri- 
vendo tre poligoni fimili , ed uguali , e pofcìa 
fatti li triangoli col lato di efli poligoni , e con 
le rette tirate da' loro termini agli angoli deir 
oppofto polìgono , fimilmente ne riufcirà un al- 
tro (òlido infcritto nella sfera &c. Ma quefti non 
diconfi folidi regolari , non avendo tutti i piani 
fimìli* ed uguali, ma folamente alcuni fimUi d* 
una fpecie, altri d'un altra • 

A VV E R TIME NTO. 

Moltiflime altre proprietà de' folidi potr •• 
bero qui aggiungerfi ; ma troppo lunghe riufci- 
rebbero quefte Inftituzìoni ; ficcome ancora del- 
le piane figure potrebbero efporfi molti altri Teo- 
remi , chei io ne* miei fcritti ho più volte di- 
mofl:rati; ma; non ho (limato bene V aggiun- 
gerli tutti in quefto Trattato, che ora final- 
mente veglio, che fia efattamente il fincero . 

IL FINE. 



ERRORI CORREZIONI 

P»g- \ 5' vcrfo 17. B D F DBF 

43. 2. Tono dae retti fono ugaalia due retti 

59. 31. VMgoloCAL r angolo CLA 

70. 2. retti «hgoli rettangoU 

118. ar. dagli de^i 

t6i. 1 7. altezza il £ altezza ER 
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